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PROBLEMES
"PLAISANS ET
'DELECTABLES, QVI

’ ;_fe font par les nombres. - . 4 e VY

Partie recueillis de dineys Aml\mrs', passie innent
de nonucan axec lewr dwviion/Mation.
Par CLAVDE GASPAR BACHET, Sicur
de Meziriac. T
Seconde Bdition, reueni, corrigée, ¢ augmentée de plufienrs
propofitsons , ¢ de plufienys Problemes, par
lemefmse Anthexr,

Tres-wtile pour toures fortes de perfonnes curieufes,qui fe fervens
delArichmetique, & Mathematique.
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TOVRNON.

R ONSIEVR,

=N Fevods offre des jeus , mask
qu font , & mon aduss, dignes de vofire bel
efprit, &~ capables de luy fournir quelques
Jfois cun aggreable dinertiffement. ay infle
[ujet deinger ainfi, puss que P ay eu le bon-
hewr de cognoiffre par experience , les belles
qualitez que vous poffedez.es e plaiffr quie
tooss prene aux Mathematiques,@/ par-
ticulierement en cette forte de jeux , qui fé
font parles nombres , dont ic rvoss en ay
Veu practiguer plufieurs fort bhevenfernent,

' & mefme Yous m'anex fait honneur dens .
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“rvonloir apprendre de moy guelques—ons,
(es confiderations ont effé les motifs , qui
m'ont porté & vous dedier ce liure , leguel
‘rvo_m verrezs'il voms plasft , de bon ail,
’aya}zt efgard non tant & [a valeur, qwa
“Vinuiolable affettion que vous a voiiée,

Voftre tres-humble & tres-
- affe@tionné feruiteur,

CLAvDE GASPAR BACHMET.
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A MONSIEVR DE
Meziriac, fur fon liure”
d_¢ ICIIX. Lo e

SONNET.  r.}

Tout ceque le puiffant architele du monde _
Par fafeule parole aYait voir a nos yenx N
- De plws beas, de plus rare, & plus mdu[lm-m‘
Dans le cielydans la terre, ou dans la mer prqudt,
Par des nombres g[gxmx d'vne mefure ronde
Selie, @ Sentretient dvn ordre gratienx,
Et le Chaos confus regneroit en tous lienx,
Si chafgue chofe eftoit fans nombre vagabonde.
Imisans cet onurier(B A c H E ‘r)tu noms fass voir
Que fir tous les bumains t tes plew de ffanoir.
Des nombres plns cachez Ladmsrable nature.
Voyre ax mefmc patron reglant.tes aftions ’
Infgua tes paﬂé-mnp: & recreations, -
Tont ej? fmr,@' drej‘e 3¢ par.nombre,& par mefnre.

<

Charles le Gr:md,Aduocat au
fiege Prefidial de Brefle,
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In Nobjliflimi C. G. Bacheti
lufus Aribtmeticos.

Veiseft s mgmy deaa, wel ariss,
Q Natsrafudicve cmparmm
In paruss etiam patove vebus
Poffunt , nee modicam rfm Lwdm. :
Notus lineola fuss velvna, =~
ui cunclos fuperauis arte pictor.
%inm 3 cec£5 Maro}grv;;/‘?m,
** Sylua confulibus fuére digna.
Clades Iliacas Po¢ta magnus
Qui feribit, fmm[ ac Viffis actay
Dum dicir ﬁmfw)cwv UGy TS pugmu
Ef femper fisnslis fus difértus. :
Sic ludens numers B AC HE TV Siffws.
Doétrina geniique f ﬁmw
Taantas fundt opes,quid obfinpendum?
'fllmm almdar tBACHETVS.

Phil. Coll.
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A Monfieur de Meziriac, fur
{os icux Arithmetiques.

"V prefere an prouffis les doxces veluptez,
L Lausro n?app;rm rien qui mw;;’pmqﬁtdk.
- Mais quand on a meslé lvtile au deleblable
Alors efgalement tows s'en fom comtentez.
Tes seux(mon cher BACHET doStemeni Inuentex,
Sgauent bien accoupler d'vm art inswstable

Le plaifiv au prouffis , & fons qu'en mefimetable
Chafcun pews affoustir fés curiofeez, -

* O guede beaux feorets ; Mass quoygemtslonwriey
D'vn labenr fiparfait feras tnfans loyér?.
Nonysu ne peux manguer dyne smmortelle gloire,

- Car aux. fiecles fuinans les plus braues eSprats,”
Oyii [¢ pasftront [ounent de tes famenx efcrits,
~ Confacreront ton noms an temple de memnjre

© Phil. Coll,”
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i L y a onzcans qﬁci-ce li-
O }urc “fut ptcmiér"g:m'énf

/) imprime, & que ic volus

s quil fortift enlumiete,

tant pour, fairc vreflay de mes for-
ces y que pour fonder quel jugement
on fergit de mes cenures , & fin qu it
{eruift comme d’auan-coureur a mon
Diophante. Maintenant que iay
veu, que cc petit ouurage a efté fauo-
rablement accucilly des plus beaux
efprits de la France , & qu'auec Fay-
de du Ciel,Diophantc voit le iour, &
merend autl la recompence atten-
dué de mon trauail ,i] me femble
quaucc plus d'afleurance ie puis pu-
blier ce liure dec nouvuean, & me pro-
mettre qu'il fera bien regeu,puis quil
eft beaucoup plus accomply quiil
§ w'cftoic



AV LECTEVR. ,
neftoit auparauant. 1l eft vray que
peut-cftre quelqu'vn s'eftonnera, de
ce quapres -auoir fait vne ceuure {1
ferieufe , & rempli¢ de f1 profondes
fpeculations comme eft le Diophan-
t¢, ieme fuis amusé a des chofes de {1
petite confeqiience,& de fi f»cu d'vti-
lité commeé.font ccllesque ce liure
contient : mais -ic refponis premiere-
ment - c¢luy:duifera cefte.confide-
ration ; ¢ue les liures font les enfans
denos c?prits,‘ & qu'outre Finclinatio
naturelle ; qu'ont tous les peres d’ay-
mer leuts enfuns generalement, ils

ortent encore vne affe&io particu.
i’crc-i leurs premiers nez.C'eft pour-
?uo.y ce liure eftant le. premier qui
oit partide ma main,& comme 'en,
fant premier néde mon efprit, c'eft
auec iufte raifon, que iele cheris par~

‘ticulierement /& que ic ne” me con+

tente pas de I'auoir mis au monde,
mais ic veuz encor prendre le“foing
de {a conferuation,& de fon accroif-
' A s’
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fance, En outre ic ne crois pas, que -

\

ceux-qui aurgnt penctré dans ce li-
ure plus auang eue I'efcarcs, le ingent
de i peu de valeur , que feront ceux-
1d qui n'en auront leu quele tilereicar
encor que ¢enie foyent. que:des ieux,
dont le but principal cft ‘de donner
vne honnefte recreation,& d’entrete,
nir auec leurgentilleffe- yne compa-
gnie,fi eft-ce qu'il faut bicn de la fub-
tilicé d’efprie,pour les pradiquer par-
faiGement:& faut eftre, plus que me-
diocrement expert en Etfcicncc des
“nombres, pour bien critendre les de-
monftrations , & pont {¢ {gauoir ay-
der de plufieurs belles inuentions,
que iay adiouftees. Finalement,
pour preuucr encore que ce liuren'eft

point du roucinutile, & quelaco-

gnoiflance-de ces Problemes peut
{cruir grandement en quelque occa-
fion,ie ne veux employer que le tef-
moignage d'Hegefippus au troifief-
me liure de la prife de Hierufalem.La

il
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AV LECTEVR.

il rapporte la memorable hiftoire de
Iofephe,ce fameux Autheur quinous
 alaifsé par efcritla mefme guerre des
Tuifs, lequel eftat gouuerneur dans la
ville de lotaparta, lors quelle fur af-
fiegee,& peu apres emportee d'aflaut
par Vefpafian , il fut contraint de f¢
retirer dans vne cifterne, fuiuid’vne
trouppe de foldats, pour euiter la
premiere fureur des armes victorieu-
{es'des Romains. Mais il courut plus
deforrune de perdre la Vie parmy les
ficns, que parmydes ennemis : Car
comme il cuc arrefé de saller rendse
a la mercy du vainquenr,ne pouuant
imaginer aucun.autre moyen defc
garentir de la mort yil treuua fes.fol-
dars faifis d'vne telle frenefi¢ , quiils -
-youloient tous mourir, & s’entretuer
les vns les aucres,pluitoft que de pren.
dre ce party. Iofephe sefforga bien
de les deftourner d’vne fi mal-heu-
reufc entreprife , mais ce fut en vain;
<car rejectas tout ce qu'il puct leur al-

leguer
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léguer au contraire , & perfiftans en
leur opinion.,dls en.vindrent infques
la,que de le menader, s'il ne s’y por-
toit volontairenient, de I'y contrain-
dre par force, & de commencer par
luy mefme I'exccution de leur tragi-

ue deflein. Alors{ans doute ceftoit
'?aic de (avie ,siln’cuft eu l'efpric de
{e defaire de ceshommes furieux,par
I'artifice de mon 23. Probleme. Car
feignant d’adheret 3 leur volonté, il

fe conferua I'auchorité qu'ilavoit fur

‘cux , & par.cc moyen leur perfuada
facilement, que pour euitet le-defor-
dre & la conﬁxl{::i » qui pourroient
furuenir en telade,s’ils Sentretuoiét
4-la foule, il Valoit mieux & ranger
<par ordre en quelque fagon, & com-
‘mengant i conter par vn bout,, maf-
{acrer toufiours le tantiefme: (I'Au-
theur n’exprime par le quantiefme)
iufques'd ce quil n'en demeuraft
qu'vn feul, lequel{feroit oblige defe
- tuer foy-mefme, Tous eftans de cec
S ' accord,
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accord , Iofephe-les difpofa de forte,
& choifit pour luy vne i bonnepla-
ce,que la tuerie eftant continuee iuf-
‘quesalafin, il fe trouua feul en vie,
ou peut cftre encore qu'il fauua quel-
ques vns de fes plus athidez:& de ceux
defquels il fe pouuoit promettre ve
_entiere & parfl;i&c obeiffance.Voyla
~vne hiftoire bien remarquable, & qui
nousapprend affez , quion ne doit
Point‘mc‘ﬁ):ifcr ces petites fubtilitez,
~_quiaiguifent l’cfi)rit, habilitent 'ho-
‘meades plus grandes chofes, & ap-
_porteat quelquesfois vne veilité non
preucué. . o
Refte que i'adaerriffe lé Lecteur,
que ceft¢ feconde cdition cft beau-
coup plus accomplie, que la premic-
re: car outre quelle eft plus corre-
~ &e, clle eft augmentee de pluficurs
. Problemes ;& d¢ la “denionftration
arfaite du Probleme, qui cftoit
le cinquiefme en. la. premicre edi-
tion, & qui eft lc fixiefme en cefto-
. . e



PREFACE :
cy. A cct effet i'ay tiré vne dixaine
de propofitions de mes Elemens A-
tithmetiques, pour lesrapporter icy,
confiderant queic ne pouuois pas fi
-rromptcmcm mettreen lumierc ce
liure la des Elemens, & que ncant-
moins ic ne dcuois pas fouffrir, que
:ce petit ouurage demeuraft {1 long-
temps imparfaict. ‘

- Quantdcequiclt requis pourla
parfai&e intelligence,& pour la pra-
&ique de ces Problemes, ic puis af-
{feurer que tout homme de bon ef-
prit, en pourta comprendre > & pra-
- &iquerla plus grand’pare. Tl eft veay
quil y en a quelques vns ,.qui ne
-pourront parfaiGtement eftre.mis en
Tr-a&iquc s que par ceux qui fcauent
-les premieres regles de PArithmeti-
-que. Pour les demonftrations: elles
font pour les plus doces:car elles firp-
‘Eofc'm: la cognoiffance du fepticfme, -
uidic{ine,& neufuiefme liure d’Eu-
clide , & encore quelque propofi-
" tiofrs
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tions du fecond appliquees aux nom-
bres, & quelques definitions, & pro-
pofitions du cinquiefme. ‘
- Enfiniadmonefte ceux quiven
dront mettre cesicux envfage , & en
auoir du contentement , qu'ils pren-
nent le foing de les faire auec vne
telle dexterité , qu'on n’en puifle pas
aisément defcouurir l'artifice ; Car ce
qui rauit les efprits des hommes,ceft
vn effet admirable dot la caufe leur
cft incognué. C'eft pourquoy fil'on
fait pluficurs fois de fuitte le mefme
ieu,il faur toufiours y apporter quel-
uc diuerfité, le faifant en differentes
Elqons, ainfi que i'enfeigne aux ad-
uertiffemens , que ic donne apres les
demaonftrations, qui pour cefte caufe
doiuent cftre leus diligemment, &

& bien confiderez.

PRO
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8 vi now.ove do
Y autreset) le viodus.
on autre , il _; BT
nombre donné au quotivori ¢l i
qwil'y a du diwifeur anmultspiicar v,
\

O1 1 le nombre donne
A. lequel multiplic par

A 8‘
B 3. C 4

D 24. .
1724 E¢ & diuvifant D par C, foit

le quotient E. Ie dis qu'il y a telle proportion
de A.nombredonne¢ au quotient E,qu’ily a du
diuifeur C.au multiplicateur B.Car puis que C
dinifant D,fait le quotient E, il eft certain que
C E multipliez enfemble produifent D'; mais
aufli par Ihypotefe , A B.multipliez enfemble,
produifent le mefme D. Doncques par la 19.
duy.d'Euclide il y a telle proportion de A3 E,
quede C,i B. Cequ'il falloit demonttrer.

A

B. produife le nombre D;

'
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I le 'trOi-
e mtdtipk
0tion aw [e-
sroifiefme an

, Qient quatre

"I +J nombres pro-

portionaux A B.

-~= G, D. a fgauoir

. rmonde AjaB,quedeC,

¢ anlcgoe jes deux A C.premier &

«liue na” bz nefme nombre G.& foient les

_odutrs b ¥, Iedis qu'il y a telle proportion

de [ 3 8.quede F, 3 D. Car puifque il ya telle

preportionde A 3 B quede C 4 D.il y aura,par

1a proportion alterne,telle proportisde A3 C,

que de B 3 D. Or pource que le mefme G mul-

tipliant A & C, produit E & F,il ya relle pro-

portion de E 3 F que de A 4 C, doncques aufli

il y a telle proportion de EAF quede Ba D,&

alternativement,telle proportion de E 3B. que
dec F 4 D. Ce qui fe denoit demonftrer.

PROPOSITION IIL
Si trozi ou plufienrs nombres [ multi-
plient enfemble , le produit [éra toufiours
le mefne , en quelle fagon , & par quel
ordre qu'on les multiplie,
: Evcr:
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qui [¢ font par les nombres. 3
TY VcripE ayant demonftréenla 16.du .

que de deux nombres foit qu’'on multiplie
le premier par le fecond , ou le fecond par le
premier , le produit ¢ft toufiours le mefme. Ie
veux icy preuuer que le femblable aduienten
trois , eu plufieurs nombres. Or trois ou plu-
fieurs nombres fe difent eftre multipliez en-
femble , lors qu'on en multiplie deux enfem-
ble, & le produit par vp autre & ce produit
derechef par vn autre, & ainfi tant quily a
aura de nombres.

[ QO1ENT donc premie-
Igz g 38 P(': I:“ rement propo}::z trois
E 24. K 24. G 24, nombres A.B. C. & mul-
I 4 =24 3 24-|tipliant A par B foit fait
D. lequel multiplié. par C produife E: Puis
changeons d’ordre , & multiplions B par C &
{oit fait F. qui multipli¢ par A produife G.
Changeons derechef d’ordre & multiplions
A par C, & foit fait H, lequel multfifplié par
B proguife K ( Car voila toutesles differentes
fagons que peuuent admettre trois nombres
fe multiplians enfemble ) Ie dis’ que les trois
produits E.K. G. font vn mefme nombre. Car
puifque B multipliant les deux A.C. produit
D. F.ilyatelle proportion de A. 3 C, quede
D. i F. donc le mefme nombre fe produit
multipliant A par F, & C.parD.parla1g,
duy. Partant E & G font vo me{me nombre.
Semblablement puifque C multipliant A & B,
produit H & F.ily a telle proportion entre A
& B ,quentre H & F. Partant lc mefme nom-
bre fe fai& multipliant A par F & B par H.
A 2




4 Droblemes (Plazﬁm‘ef dele€lables,
Doncques K G font vn mefme nombre. @ar
confequent tous les trois E.K.G. font vn mef-
" me nombre. Ce qu'il falloit preuuer.
Maintenant {oyent propofcz quatre ndbres
A.B.C.D. & multpliant A par B, & le produit
par C. foit fai¢ E. qui multipli¢ par D. fafle K.
Puis changeans

E 24. F éo. d’ordre, & multi-
A2 B3. C4. Dy. |pliansDparC.&
-G 1a. * | le produict par B.

K 120. H 120. |f{oitfait F.qui mul

" tipli¢ par A. pro-
diuife H.Iedis que K..H. font vi mefme nom-
bre, & que le mefme nombre fe produira touf~
iours en quelque autre fagen , qu'on multiplie
enfemble les quatre nébres A.B.C.D.Car puif-
que multiplias enfemble d'vn cofte les trois A,
B. C; & d'vn autre cofte les trois D.G.B. nous
trouyons les deux B. C. d'vn cofte & d'autre,
multiplions B.C.enfemble, & foit fai& G. Or
parce qui a efté demonttre en trois nombres le
mefme E.qui fe fait multipliant A par B , & le
produit par C , le mefme E,dif-je,fe fera aufli
multiplidt B par C,& le produit(i {gauoir G)
par A.femblablement nous prouuerons, que F
e feroit multipliant D par G.Puis donc que le
mefme G.mulripliit les deux A.D.produt EF.
il y atelle proportion entre A D, quentre E F.
Partant le mefine nombre fe fait , multipliant
Apar F, & D par E. Doncques K.H. font vn
mef{me nombre.Or par femblable moyen nous
prouuerons toufiours le mefme. Car de quatre
norbres , en multipliant trois enfemble d'vn
- cofte,8 trois d'vn autre,il fe rencontrgra wuf-
iours
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qui [¢ font par les nombres.

iours,que de trois pris d'vn cofté & d'autre sil
y en aura deux qui ferét les mefies, & par ain-
fi ]lamefme demonftration aura toufiours liew,

Semblablement fi I'on propofe cing nom-
bres,i'en prendray quatre d'vn cofté, & quatre
d’vn autre; & s’en treuuera toufiours trois qui
feront les mefies d'vn cofté & d'autre. Ainfi
m’zidant de ce quia efté demonftré en trois &

en quatre noritbres , ie parferay la demonftra

-+ tion d'vne mefme forte. Et fi 'on propofe fix
nombres,ie me feruiray de ce qui aura efté de-
monftré en cing , & ainfi tou&ours o filon en
propofé d'auantage. Doncques le moyen de ld
demonftration eft vniucrfel, &: applicable 2
toute multitude de nombrex

" ~ADVERTISSEMENT:.
Ce mefme Theererse d'vne autre fagon aefté dew
menftre par Clauiss fur la 1 9.du 8.” Mass de com-
bier ma demonfirasion [oit plus briefue & ploes clasre
gue la fienne  i'en laiffe le ingement an prudent le-

&enr. Certes cette propofirion eft fort vtsle & impor-

t anteynon feulement a caufé des problemes fuinans,
mass aufi posir fucilsser la demonftrasion de plufienrs
autres beanx: Theoremes , comme se feray vosr , Die

- aydant,en mon linre des Elemens Arithmetiques.

PROPOSITION iV.
De toit nombre pdirqmént pair s li
moitié eff vi nombre pair.
B.12. dont la moitié foit B. Ie dis que

B eft vo nombre pair ; Car fi B eftoit

‘A

l A2 4—‘ SOit A nombre ‘paircmcnt pair,
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impair , le nombre A feroit pairement impait
feulement par'la 33. du 9. Ce qui eft contre
Phypotefe. Donc il faut que B {oit pair. Ce qui
{e deuoit demontftrer.

ADVERTISSEMENT.

Lz commerfe de cefte propofition , & fianoir que
wout nombre , dont la moitic eff nombre pair , ¢t
pairement pair , eft trop enideme ; car pusfgue muk-
tipliant la moitié dvn nombre pasr par 2.on fastle
mefine nombre , ¢ icelle moitié eft nombre pair, effant

“amultiplice par 2. qui eft anffi pair, infaslliblement le

produst fera nombre pairement pair par la definition.
PROPOSITION V.

De tout nombre pairement impair
feulement 5 la moitié eff un nombre
impair.

- Efte propofition eft la conuer-
I g 1o Cfc dela g,P5. du 9. Soit A nom-
—1_Ibre pairement impair feulement , &
fa moitie {oit B. Ie dis que B eft impair ; car fi
B.eftoit pair, le nombre A feroit pairement
pair par I'Aduertiffementde la precedente pro.
pofition. Ce qui eft contre 'Hypotefe. Don-
ques B eft impair. Ce qu'il falloit demonttrer.

PROPOSITION VI

Tout nombre pairement pairseft mefuré
par le quaternasre 5 €5 tout nombre que
le quaternaire mefure, ef pairement pair.

S oit




qui [¢ font par les nombres, 9
' *1CO1T AB.nom<
A G C Da. B ]Sbre pairement
4 ' pair, duquel la moi-
tié foit C B nombre pair, par la 4. de ce liure.
& foit G.le quaternaire. le dis premiercment
que G mefure le nombre A B. Car prenant le
binaire D, qui eft la moitiede G ; il eft eui-
dent qu'il y a telle proportion de D 4 G, que
deCB,} AB. & par fa proportion alterne il
y amefme proportionde D.a C.B.que de G.&4
A B. Mais D mefure C B (car tout nombre
pair quel eft CB, comme il aeftée preuné , eft
mefuré par le binaire ) doneques G pareille-
ment melure A B, S ®
En apres pofons que le quaternaire G. me-
fure quelque nombre comme A B. Ie.dis que
A B. eft pairement pair. Car en premier lieu il
eft certain que A B, eft pair, d’autant qu'il eft
mefure par vn nombre pair quel eft G, comme
on recueillit de la 21.du 9. Partant prenons la
moitie de A B, qui foit C B. Lors comme aa
parauant il y auratelle proportionde CBiA
B, que du binaire D. au quaternaire.G. & al-
ternativement telle proportion de CB a D.
que de A B.3G; mais A B eft mefure par G
par 'Hypotefe. Donques auffi C 5. fera mefu-
e Far D. Partant C B cft nombre pair 5 Par
cdfequent A B cft pairement pair par Paduer-
tiflement de la 4. de ce liure. Donques il ap~
pert de la verite de ce qu'il falloit demontftrer,

PROPOSITION VIL
Tout nombre qus furpaffe du binaire quel-




8 Prbbleme:‘ plaifans ¢5 delecables,
que nombre pasrement pair,est pairement
smpair [enlement.

T ’ Oit le nombre A B
l .A,,' -C- MR B ' Sﬁlrpalfantdubinai.
re A.C, le nombre C B pairement pair, Ic dis
que A B eft pairement impair {eulement. Car
en premier lieu que A B foit pair, il eft euident
par laz21.du g.d’autant qu'il eft cdposé de deux
nombres pairs A C. C B. En apres que ledit A
B foit feulement pairement impair,ie le preuue
- ainfi. $’il eftoit pairement pair,il feroit mefuré
pAr le quaternaire par la precedente. Or C B.
qui par 'Hypothefe ft pairement pair, eft pour
. mefme raifon mefuré par le mefime quaternai-
. re. Doncques le binaire A C reftant,{eroit auf-

fi mefuré par le quaternaire, chofe impoffible.

C’eft pourquoy A B. ne peut eftre que paire-

mentimpair. Ce qu'il falloit preuuer.

PRPOSITION VIIL,

Tout nombre pairement impair fenle-
ment, furpaffe du binaire quelque nombre

pasrement pair. . A
[A..G.....C.D......B|] ((Eltlcs.
uerfedela
precedente.Soit A Bnombre pairement impait
feulement.le dis qu'il furpafle de deux quelque
- nombre pairement pair.. Car puifque A B. eft
pair , foient fes deux moitiez A C. C B.qui fe-
ront nébres impairs par la g.de ce liure.Donc-
ques de¢ C B. oftant l'ynité C D, Ic refte D B.
' fera

P —
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fera nombre pair. Ie prends le double de D B.

. qui foit G B nombre pairement pair par I'ad-
uertiflement de la 4. ch ce liure. Alors d’autant
que tout A B a mefme proportion i tout C B.
que le nombre ofté G B.a ofté D B.(Card'vn
cofté & dautreil y a proportion double. ) 11
s’enfuit aufli quele refte A G.aurefte D C. a
la._mefme proportion double , parla 11. du 7.
Or C D. eft I'vnite par la conftrution ,donc -
A G cft le binaire. Par confequent ayant efté
preuue, que G B. eft pairement pair; Il eft éui-
dent que A B. furpafle vn pairement pair G B.

" . dubinaire A G. ce qu’il falloit demonftrer.

PROPOSITION IX.

 Silon adioufle enfemble deux nombres,
Ivn pairement pairs¢s Lautre pasrement
 impair feulement | le compofé féra paire-
ment impair feulement. B :

{ A.... C...... B |Av nomb}'epai-

. X remér pair AC
foit adioufté le nombre C B pairement impair
feulement. Ie dis que le compofé A B, eft pai-
rement impair feulement. Car s'il eftoit paire-
ment pair , le quaternaire le mefureroit par la
6. de ce liure. Or d’autant que parI’hypothefe
ACeft ‘Fairement pair , le quaternaire le me-
fure auffi, par la mefme raifon. Doncques le
mefme quarernaire mefureroit auffi le reftant
C B. & par confequent C B. feroit pairement
pair. Ce qui eft impoffible , ayant efte fuppofc

A 5 qu’il
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qu’il eft pairement impair feulement. Done-
ques A B.ne peuteftre que paircment impair.
Ce qu'il falloit demonftrer. :

PROPOSITION. X.

Si Lox multiplie un nombre paire-
ment pair; par guel nombre que ce foit , le
produit fera nombre pairement pair.

A s B I Enombrepairement pair,
3 A. foit multiplié par B quel

C 24. C
nombre qYon voudra, & foit

le produit C. le disque C. eft nombre paire-

ment pdir. Car puifque A pairemhent pair me-

+ fure C. & le quatenaire mefure A par la 6. de
ce liure.1l faut auffi que le quaternaire mefure

'C. Doncques C. eft pairement pair par la mef~
me propofition. Ce qu'il falloit preuuer.

PROPOSITION XL

Si Lon multiplie quelque nombre pai-
rement pair feulement par cvn nombre
impair s le produit fera pasrement impair

Seulement.

A¢. By. | Oit vn nombre A pairement
D3.E 15. impair feulement,qui multi-
C 3o, plié par B. nobre impair produife

C.le dis que C eft pairementim~
pair feulement, fe prends D. la moitié de A &
multipliant D par B. foit produit E. Il eft déui-

, ent
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dent que E. cft la moitié de €. Car puis que B
mulcipliant A fait C. le mefme B. multiplianc
la moutie de A. fera la moiti¢ de C. Or eft-il
que D. cft nombre impair par la y. de ce liure,
Par confequent multipliant enfembleles deux
impairs B D. le produit E. eft impair par la 290
du 9. Doncques C. (duquel l2 moiti¢ E. eft
nombre impair ) eft neceflairement nombre
pairement impair feulement parla 33. du 9.Ce
qu'il falloit demonttrer. :

PROPOSITION XIIL
Si l’ on multtplxe quelque nombre pai-

 rement impair feulement par ~un nombre.
pair; le praduzt [éra nombre [uuremmt
pair. L
C Ecy eft éuident par la dcﬁmtlon me(mc

du nombte Palfement Palt car ce PIO"

duit eft fait de la multiplication de deux nom-
bres paus

PROPOSITION XIIL

Tout nombre plw grand que tros ef:
pairement pazr 5 ow il Surpaffe quelque
nombre pairement pmr de cum , ou bien
de dewx, ou bien de srois,
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Oit propofé le nom-

ﬁ C oo B.B l S bre A'B plus haut que
A.:Cooo cecedd, trois. le dis que A B e&
¢ 7o o pairement pair, ou vraye-
A _ C ........ ~mcnt‘qu’il (urpaﬂ'c qucl-

3119 nombre pairement pair , d'vn, ou de
deux, oude trois. Car puisque A Beft plus
Ut que trois , il faut qu'il foit quatre,ou plis
g‘md que quatre : fi c’eft quatre, c’eft vn nom-
I¢ pairement pair par {a 6. de ce liure : s'il et
plus grand que quatre,ou quatre le mefure, &
par ainfi il cﬁhgaircmcnt pair par lamefme pro-
Pofition ; ou bien oftant quatre de A. B. tant
de fois qu’on peut,il refte quelque chofe,com-
me AC.O¢ elt-ilque AC. ne peut eftrequ'vn,
ou deux ou trois (car autremét on n’auroit pas
ofté quatre tant de fois qu’on pourroit) & CB.
eftant mefuré par quatre, eft nombre pairement
pair parla 6.de ce liure. Doncques A B. furpaf-
fe vn nombre pajrement pair, d'vn ou de deux,
ou de trois. Partant nous auons entierement
preuuc ce qu'il falloit demontftrer.

PROPOSITION XIV.
Silya guatre nombres proportionauxa
dinifant le premier par le [fecond yonaura

le mefine quotient.que dinifant le troiftef~

me par le quatriefme. '
: Oient A B.
A18. 1126. Cr12. Dy CD. qua-
3 1. i
| tre nobres por-

Pottion

N
P

e e — —
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portionnaux : c’eft a fgavoir, qu’il yait telle
proportion de A.i B.que de C.i D. & diuifant
A par 8. {oit le quotient E.Ie dis que le mefme
E {e produira diuifantC par D.Car puifque di-
uifant A par B, le quotienteft E, il ya telle
proportion de A, 3 B. que de E, a I'vnice,
par ladefinition de la diuifien. Mais par 'hy-
~ pothefe il y a mefme proportion de A 3 B.
que d¢ C.i D. Doncquesil y a auffi mef-
me proportion de C. 4 D. que deE a I'vnite,
Par confequent il appert par la definition de

la diuifion,que diunifant C par D,le quotient eft
E Ce qu'il falloit demonftrer.
ADVERTISSEMENT. .
On peut tirer dicy,acanfé de la proportion conuer-

Sesque dinifant le fecond par le premser , on produit
anffi le mefine quotient o que diusfant le quatricfine
par le troifiefine : & & caufé de laproportion alterne,
on produst le mefine quotient , [oit qu'on diusfé le pre-
mier par le troifiefine , foit qu'on diuifé le fecond par
le guatricfime:¢ derechef par la proportion conuerfé,
onprodust le mefine quotient diusfant le troifiefine par
le premicer, @ le quatriefine pgy le fecond.

PROPOSITION XV.

Deux nombres premiers entre eux effant
donnez, le moindre multiple de chacun d'i-
cewssfurpaffant de Pvnite Lautre nombre,
on quelque fien multiple s eft moindre qt;e

e
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le plus petit nombre qui [oit mefiré par

les dewx nombres donnez,

o Oient donnez
g Si B3 F(.I o Gl-)-l,:l \ les nombres

- remiers entr’eux

A & B. & foitle nombre C. le moindre multi-
ple de A furpaffant de Ivnité le nombre D ef-
gal a B. ou multiple de B. & foit E F. le plus
petit nombre mefuré par A & par B. Ie dis que
C.eft moindre que E F.Car s’il n’cft pas moin-
dre,ou il eft efgal a E F.ou il eft plus grand que
E F. Quil foit efgal, c'eft chofe impoffible:
Car cela fupposé il scnfuiura que le nombre
B mefurera le nombre D C. mais le mefme B.
mefure auffi D. Doncques le mefme B. mefu-
rera Pvnité reftante , de laquelle C furpafle D.
ce qui cft impofiible. Que fi lon ditque C. eft
plus grand que E F. fuppofons qu'il le furpafle
de F H. tellement que EH. foit efgal 3 C.En

, rremict lieu ie dis que F H. eft plus grand que

vnité, i caufe que A mefurant tout le nom-

bre E H. quieft efgel 3 C. & mefurant aufli
E F.le mefme A mefure encor le reftant F H.

dont s’enfuit que F H.eft plus grand que A.ou

pour le moins efgal 2 A. Doncques puis que
F H.eft plus grand que 'vnité, rezranchons en
Pvnité G H. alors le nombre E H. furpafierade
Pvnité le nombre E G. & par confequent D,
feraefgal A E G.puis que C eft efgal 3 EH. &
B mefurera E G.Partant puis que B. mefure les
nombres E G. E F. il mefure auffi le reftant
F G. mais nous auons preuué que A mefure

aflin

1
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oufli F H. & il eft cuident que F H. furpafle
F G.del'vnite. Doncques F H. eft vn multiple
dg A furpaffanc de I'vnité vn multiple de B. &
neantmoins F H, eft moindre que E H. C’eft 3
dire que C. Doncques C. n’cft pas le moindre
multiple de A furpaffant de I'vnité vn multiple
de B contre 'hypothefe. La mefme contradi-
tion sen{uiura fi on dit que le moindre multi-
ple de B furpafant de.I'vnité vn multiple de A,
n’eft pas moindre que E F. Doncques il appert
de la verité de noftre propoﬁtion, h

ADVERTISSEMBNT.

Encette propofition & anx fuinantes , i appelle vn
nombre multiple de Lantre : toutesfoss & quantes que
Lautre le mefure, fusuant la definition . du7.d Ex-
clide. Toutesfoss se ne requiers posnt qu'vn nombre
JSost plus grand que Lantre , ponr eftre fon multiple:
mass sl me fiffit gu'sl luy fost efpal, & se dss founent
qw'vn nombre eft multiple de [oy-maefne,a canfé gi'sl
[& meficre foy-mefine ; c'eft a dive , 3l fé contsent [oy-
fuefine vae fois iuflement.

PROPOSITION XVIL

Deux nombres premiers entr eux eftang
donnez., onne pourra pas trowser deux
differens multiples de Fum , dont chafcusn
farpaffe de bunité quelque multiple de
Eautre , ¢ qui fiient tows dewx moindres
que le plus petit nombre qui foit mefuré

parles denx nombres dannex.
C Soicnt
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= Oient les nombres
E{‘-EK: f _(é_ll_‘{ donnez A B. & le
' ~ plus petit nombre qu’ils
mefurent , foit C. Ie dis qu’'on ne peut trouucs
deux differents multiples de A. furpaffans de
Vvntre quelques multiples de B. & qui foient
tous deux moindres que C. car s'il s'en peut
trouuer deux differens,I'vn fera plus grand que
lautre. Soit donc le plus grand E H. le moin-
dre E F,tellement que A mefure l'vn & l'au-
tre,, & qu'oftant de 'vn & de l'autre ['vnite
G H. & I'vnite K F. les reftans E G. E K.
foient multiples de B. cela fuppofe, puis que
A mefure E H.& E F. il mefure aufli le reftant
FH.De mefme puis que B.mefure E G.& EK.il
mefure auffi le reftant K G.ou F H.qui eft efgal
4 KG.i caufe des vnités efgales K F. G H. ad-
iouftees d'vn cofte & d'autre au mefme nébre
F G.Donques A & B. mefurent F H.Ce qui eft
impoflible,, d’autant que F H. eft meindre que
E H. & E H. eft jnoindre que C. par Ihypo-
thefe,& C.eft l¢'plus petit nombre mefuré par
A. & par 8. doncques la propofition eft ve-
ritable. : :

N

COROLLAIRE.

i S enfusst que deux: nombres eftans donnez, fi Lon
treune vn multiple de Pvn dicenx , firpaffant de
Lomitéon multiple de Lautre , ¢ moindre gue le plus
petit nombre mefuré par les deux nombres donnez,
iceluy multiple eft le moindre qui faffe vn femblable
effect : car s'ils'en treusnost encore vn moindre, on en
anvoit dewx diffeens , & tons dewx moindres quel le

. ~ plm

-

b

e
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plus petitnombre mefuré parles nombres don-
nez dont le contraire a efté demonftré,

PROPOSITION XVIL -
Sil ya denxe mombres premiers entre

enx , ¢ que du nombre Jurpaffant de -
nité, le plus petit nombre gw'ils mefurent,on

oftele moindre multiple dw premier furpaf= -

Jant de Pynité quelque mulriple dn fecondk
le reffe fera efgal au moindre multiple dy
fecond furpafjant de Pynité quelque mults-
ple dupremier. S

A3 . By. ) Oient A ,&T%

E-—K-F---L-M---G-H. nombres pre

e ——~ miers entre enx , &
foit EG le plus petit nombre qu’ils mefurent,

auquel foit adiouftee Ivnitt G H, & de toutle
nombre EH foit oft¢ EF e moindre multiple.

de A furpaffant E K multiple de B de Pvnité K F,
Ie dis que lerefte FH eft le moindre multiple
de B furpaffant de I'vnité vn multiple de A. Cas
que F.H foit multiple de B il cft euident , d’au-
tant, que B mefure les nombres EG. EK, &
par confequent il mefure le reftant K G , auquel
F Heft efgal,a caufe des vnjtes efgalesK F.GH
adiouftées d'vn cofté & d’autre au mefme nom-
bre F G. femblablement que A mefme F G. qui
eft moindre de I'voitd, que FH, il eft manifefte,
acaufe que A mefure les nombres E 6. EF. &
. R B
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A3 By ~| par_confequent il

P 1oMeG-y | mefure lereltacEG,
' E—KF--L-M-G H-Or que FH foit le
moindre multiple de. B furpaflant de L'vniwg va
multiple d€'A, iele pteue: cars'ily en'd vn plus
petit que F H, {oir F M. tellement que F M. foit
multiple de B. & qu’oftant d’icéluy Pvnite LM,
le refte F L foit multiple de A, Cela fuppose,
puifque par I'hypothefe, le nombre A mefure les
nombres E F. F L. il mefure auffi tout le nom-
bre E'L. femblablement puifque B mefure E K &
F M ou bien K L qui eft efgala ¥ M. le me(me
B mefure auffi tout le nombre E L. Doncques A
& B mefurent EL. Ce qui eft impoffible , d'au-
tanz que E L eft moindre que EG, & EG eftle
plus petit nombic mefuré par A & par B,

On peut demonttrer cefte derniere pareie plus -
facilement en cefte {orte. Puifque E H.cftefgal
a K G commg¢ if g-éﬁﬁ preuue, & K G eft snoin-
dréque E G, senfuit que F H eft-moindre que
E G. Donc F H eftle moindre multiple de B. {ur-
F'a’ffant de 'vnité vn multiple de A. par lc corol-

aire de laprecedente,, L

UPROPOSITION XVIII.'
" Deux nombres prém;'er: entre eux eﬁ;mt
| donnex treyuer le moindre multiple de chaf=

cun dicews , florpaffant de Peonité vn mul-
tiple de-Lantre. '

~Soient
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Oient donnez -les
Ag'g B z'D;C 4 |\ nombres A & B pre<
. 19, o LS
- miers  entre eux , . &
quil faille tréuuer les moindres mulriples“dé
chacun d’iceux , furpaffans vn multiple,'de I'aus
tre nombre de. P'vnite. le,fouftrais B le moind
dre, du plus grand A, tant de fois qu’il fe peut
faire,, & ie dis quil doit refter quelque chofe;
car sl ne peftoitrien ;B melureroit A , & parce
que B fe mefure aufli {foy-mefme , A & B ne
{eroient pas premiers entre eux contre hypo-
thefe.Suppofons donc premierement,qu’oftant(B
de A,tant de fois qu'il.s'en peut ofter,il refte I'va
nité. Iedisque A cft le moindre multiple de A
quc nous cherchons : car on ne .fgautoit rrouue§
vn moindrg nombre que A, qui {oit mefuré'par
A & A furpafle B ou quelque fien mulriple de 'v>
nité. Refteatrouuer le moindre multiple de §
qui furpafle A,ou s6 mulsiple,de I'vnité.Je multis
taislic donc A par B,& foit le pradui& C, auguel

liouftant I'vnite, foit fai® D , & de D oftant le
nébre A, {oif le refte E. Ie dis que E eft le multis
ple.de B,que nous cherchons.Car puisque A & B
font premiers entre eux,le produiét de leur:mul-
tiplication C eft le plus petit nombre mefuré pac
le{dits A & B,par la premicre-partie de la 36. dy
7.Décques D furpafle de I'vnite le plus petitno<
bre mefuré par A & par B.Dont s'enfuit que de D
oftant A ,quicft. le moindre multiple de A, fur-
patlanyde I'vnité le pombre B ,.ou quelque mul-
tiple de B le refte E eft efgal au moindre multi-
ple de B,furpafsit de Pvnite quelque multiple de
A,par la precedente, Ce qu'il falloit demonttrer.
En apres foient les nombres premiers cntre

. B 2 .
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,.-T43 M{ Hj cuXAB;_dC
A6y B6o C7 D4 Ej | tellenature,
$ 2881 Njoo K11 G 8 F | quotant B
Q_2§80 O 280 I12 de A tant de
.R 2880 P 301 L1o fois quon
- e - peut, il re-
ftc le nombre C plus grand que I'vnite. Alors
i'ofte femblablement C de B rant de fois qu'il fe
peut faire , & foit le refte D. lequel i'ofte dere-
clief deC tant de fois que ic puis, & foit le refte
E.& ie continue ainfi, oftant toufiours le dernier
reftant du precedent, iufquesace qu'il ne refte
que Pvnité.Car a canfe que les nombres A Bfont
remijers entre eux,continuant cefte fubftraction,
on paruiendra finalemental'vnité,par la conuer-
fedela 1. du 7. demonftree par Campanus,
& par Clauius duffi.- Suppofons donc qu'oftant
E a':. D rtantdefois qu'on peur, il he refte que
Pvnité. Lors fiic veux trouuer lémultiple de A
furpaffant de I'vhite le mulriple de B. Ie confi-
dere les nombres reftans C. D. E. afcauoir s'ils
font'en nombrepair you en nombre tmpair , &
¥ils font en nombre impair , ie prensle moindre
multiple de E furpaffant de I'vnité quelque mul-
tiple de D,par 1a premiere partie de cefte demon-
ftration.Soit donc F le moindre multiple de E qui
furpaffe de I'vnite le nombre G multiple de D.Ie
diuife F par E, & foit le quotient H.par lequel ic
multiplie C. & foit le produit x. Apres par le
mefme H ie multiplie le multiple ge D. qui
joint auec E compofele nombre C. & foir le
produit I.& adiouftant enfemble G L{oit la fom-
meL.le disque x eft le moindre multiple de C
furpaffant de I'vnité le nombre L quieft mult;-
ple
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_plede D. & premicrement que X foit multiple
de C il appert par la conftrution , puifque & eft
produit mulcipliant C par H. Secondement que
L foit multiple de D. il eft euident, puifque L
eft compose des deux nombres G. 1. dont chaf-
cun cft multiple de o par la conftruéion. Troi-

fiefmement que x furpafle L de l'vnite,ic le

preuue. Car multiplier C Eer H, eft ‘autant que
multiplier par H le nombre E , & le nombre p
ou le multiple de D,?ui auec E copofe le nombre
C. Partant x eft efgal aux deux nombresI. F.
parla 1. du 2. Mais L eft efgal aux deux nom-
~ bres L. G. parla conftruétion’, & F furpaflc G
de Pvnite. poncques la fomme dgs deux nom-
bres I. Fa fcauoir k. furpafle auffi de I'vnité , Ia

Ay

fomme des deux L G. i fcauoir L. ce qu'ilfal-

loit demonftrer.Finalement que x {oit le moin-
dre multiple de C furpaffantde I'vnité vn mul-
tiple de o ie le preuue auffi : Car les deux nom-

bres o £ eftant premiers entre eux parla 1.du

7.ils'enfuit que le produit de leur multiplica-
tion eft le plus petit nombre qui foit mefure
ar eux, par le 36. du 7. Mais F eft moindre que
fedit plus petit nombre mefuré par p & par E
par la 15.de celiure. poncques F eft mondre
que le produit de la multiplication de o par .
& par confequent H eft moindre que o puifque
& multipliant H fait F, quieft moindre que le
produic de p'par le mefine £. poncqués puis
- que H eft moindre que o, multipliant H & o
par l¢ mefme C, le produitde C par H 3 {ga-
uoir x. eft moindre que le produit de-C par o,
Mais a caufe que C. . funt premiers entre
eux , par la 1.du 7. le produit de C par » eftle
L B ;3
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" T43 Mg Hj plus  petic
" A67 B6o Cy D4 Ejg nombre me-

multiple de C furpaffant de I'vnité¢ vn multiple
de. o, eft moindre que le plus petit nombre
mefuré par C & par o , & par confe-
quent x eft le moindre multiple de C qui
fafle v femblable effet, par le corollaire de
la’16. du prefent liure. Ce .qu’il falloit de-
monftrer. Maintenant , attendu que p mefu-
te L, comme ila efté¢ preuue, dinifons L par
p & foit le quotient M , & par M multi-
pliant B foit le produit ‘N. & par le mefme
M. mulcipliant le multiple de C qui auec D
compofe B. foit le produit O. & adiouftant
enlemble x. O. foit la.fomme P. Ie dis que
P. eft le moindre multiple de C furpaffant

de I'vnite le nombre N qui eft multiple de

B. Car en premier lieu N eft multiple de B
par la conftruction , & P eft multiple de C,
a caufc qu'il eft compose de x & de O, dont
chafcun eft multiple de C. par la conftru-
&ion, En apres que P furpaffe N de I'vnite

ie le preuuc ainfi. Puifque multiplier B pac -

M eft autant,que mulciplier par M le nom-
bre D, & le multiple de C qui auec D
compofe B. il appert que N. .eft efgal aux

deux O. L. Mais P eft efgal aux deux O.x. .
par la conftruction, & x furpafle L de l'v-

nité comme nous auons dcmonftré. Donce

ques P furpafle auffi. N - de Lvnité, Ce av'il

. falloie

J'S»’)_SSI N;OO x21 G8 F9 furé par C
© Q2580 0280 I'12 | & bp. parla
R 2880 P 301 L2o 36.. du 7.

" Doncquesk-
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falloit preuuer. Finalement ?uc P foit le
moindre multiple de C qui furpafle de I'v-
nite’ vn multiple de B: ie le: preuue aufli;
car puifque x qui furpaffe L de I'vnite eft
moindte que le produit de C par D comme
nous auons demonftré, 3 plus -forte raifon L
eft moindre que ledit’ produit de C. par D,
Partant puifque D multipliant M & C. pro-
duit deux produits inefgaux & le produit de
D par' M i fcauoir L eft moindre que-le
produit de D par C’, il senfuit que M. -eft
moindre que C. Doncques le produit de B
par M 3 fcauoir N eft moindte que le pro:
duit de B par’ C. Mais en outre ie dis que
le produit de B par C: furpaffe N d’vn nom-
bre plus grand que Tvnite ,car §'il ne-le
furpafloit que de I'vnitd, le nombre B qui
mefure ledit produit de B par C, & qui-me=
fure aufli le nombre N, mefureroit encot 'v4
~ nité teftante de laquelle’ ledit produic furpaf<
feroit N. Doncques P'ne furpaflant N' que’ de
Pvnité , & le produit de B par C furpaffans
le mefme N d'va plus grand nombre que I'v«
nité , il faut aduotier ; que P. eft moindre
que - ledit produit de B~ par C. Or le. pro4
duit de B par C eft le pluspetit nombre me-
furé par B & par C pour les raifons plus
fieurs fois alleguées. \Doncques P eft va muls
tiple de C furpaffant de D'vnire vn multiple
d¢iB , & le mefme P eft moindte que lg
plus  petit nombre mefuré par B & par C
Par confequent ‘par la corollaire de la 16,
du prefent liure P eft le moindre multiple
de C furpaffant de Pvnité vn xéaultiplc de B.

- -4
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—reequ'il falloit

T 43 M § Hj ' ggmfn&rer.
- : inalement
A6y B6o Cy7 D4 E3 puis que C

: SZBSI N300, K21 G8 F9 rncfu[ep_ di-
Q2580 O 280 I12 uifant P par

" R28%0 P3or L2o C. foit le
: : quotient T.

- & pat T mul-
sipliant A foit le produit'S. & par le mefme
T mulcipliant le multiple de B qui auec C com-
‘pofe A, foit le produit Q , & adiouftang
enfemble N. Q. foit la fomme R. Ie disque
-8 eft le moindre multiple de A que nous
cherchons , qui furpafle de Pvnité le nom~
bre R multiple de B. Car en premicr lien
© S eft multiple de A , eftant produit de la
multiplication de A par T. en apres R eft
multiple de B. i caufe qu'il eft compose des
deux nombres N. Q. dent chafcun eft mul-
tiple de B. Troifiefmement , pource que
muleiplier A par T. eft autant , que mulei-
plier par T le nombre C, & le multiple de
B.qui auec C compofe A. il s'enfuit que S.
eft efgal aut deux nombres N. P. mais R
eft efgal aux deux N. Q. doncques touc ain-
fi que P. furpaffe N de lvnité, de mefme
S furpaffe R de Ivnité. En fin que S foit
le moindre multiple de A furpaffant de v~
nité vn multiple de B. i¢ le prcuue: Car iay
demonftré que P eft moindre que le produit
de B par C. d’ou s'enfuit que diuifant P pac
C, le quotient 7 ¢ft moindre que B. Donc~

: ques

®
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ques multipliant T & B par le mefme A,
le produit de T par A afcauoir S fera moin-
dre , que le produit de B par A qui cft le
plus petit nombre mefure par A & B. Par- -
tant s cftant multiple de a furpaffant de
Pvnité va muldiple de 8 5 & eftant moin-
dre que le plus petit nombre mefuré par
A & B. il senfuit que le mefme s eft le
moindre multiple de A , furpaffant de l'vai-
t¢ vn multiple de B, par le “corollaire de la
16. di prefent liure. Nous auons done
trouu¢ le moindre multiple de A furpaffant
de I'vnité va mauliiple de 8. Ce qu'il falloit
faire. : ' -
Mais fi on demande. le moindre multiple
de B {urpaflant de I'vnite vn multiple de 4,
nous le pourroms trouuer par dcux voyes. La
premiere , en fuppofant que nous ayons trou-
u¢ le moindre multiple de A furpaffant de
Pvnite vn multiple de 8. par la precedente
~operation. Car (g ie multiplie A par 3 , &
qu'au produit i'adioufte vn; & que de la fom-
-me, iofte le nombre s. il eft euident qu'il re-
ftera le moindre multiple de 8 furpaflant de
Pvnite vn mulriple de A par la 17. du prefent
liure.

La feconde voye eft femblable a celle par
laquelle nous auons trouué le moindre mul-
tiple de A furpaffant de I'vnité vn mulriple
de B. par Jaquelle d’abord nous tronuerons le
moindre multiple de 3 que nous. cherchons,
fans f{uppofer qu'on ait treuué le moindre
mulciple de A. Confiderant les mefmes re-
ftes c. p. £. qui font en nombre impair , ic

B
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] . “| prens F moin=
Ti17. M2, Hi. dre d’vg‘e vhité

. ue p,& pour.

A67. B6o. C7. D4 E3|T que LA
S1139. N120. K7.14.F3.lauons fuppoft
Quio20. O 112. L8, quoftant £ de
Ri14o. Pr1rg. D fant de fox.s
qu’on peut , il

: | refte Fvnité R
senfuit que E mefure r. Partant divifant ¢
par E foit le quotient u, par lequel multipliant
< foit le produit K. & par le mefme u multi-
pliant le multiple de p qui auec E copofe ¢, foit
le produit 1.& adiouftant p auec I foit la fomme
L. ledis que L eft le moindre multiple de b fur~
paffant de I'vnité le nombre K qui eft multiple
de c, Car que k foit multiple de c il appert par
la conftru&ion.. Que  foit multiple de p, ileft
euident, puifque 1 eft compofé de I mulriple
de p, & de b mefme. Que 1 furpafle k de 'vni~
té , ie le preune. Car multiplier ¢ par 1 ( d’ou
fe produit k ) c’eft autant que multiplier par le
‘mefme u le nombre £ ( d'ou fe produit 7 ) & le
multiple de p qui anec E compofe ¢ ( doufe
produit I.) Partant k eft efgal aux deux nombses
IF. Mais L eft efgal aux deux 1.-D. Doncques
tout ainfi que D furpafle F de I'vnité , de mefme
L furpaffe K de I'vnite.Refte a preuver que L eft
le moindre multiple de D qui (f:xrpaﬂ'c de I'vnité
'vn multiple de C.ce que ie preuue ainfi. Puifque
F eft moindre que D.a plus forte raifon F eft
moindre que le produit de D par E, & par con-
fequent diuifant F. d'vn cofté , & le produit de
D par

-
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D par E de l'autre , par le mefme E.le quotient
H fera moindre que le quotient. D. Doncques
auffi multipliant H & D par le mefme C,le pro-
duit de C par H , afgauoir k fera moindre que le
produit de C par D. Mais en outre ic dis que le
produit de C par D furpaffe k d’'vn nombre plus
grand que I'vnité ; car puifque C. mefure tant le
_produit de C par D, que le nombre k. le mefme
" C mefure aufli le nombre dont ledit produit {ur-
pafle k, & partant ledit nombre dont le produit
de C par D furpafle k eft plus grand que Pvnité.
Mais L re furpaffc k que de 'vnité. Doncques
L eft moindre que le produitde C par D, c’cft a
dire que le plus petit nobte mefure par C & par
D, & par cofequent L eft le moindre multiple de
D furpafsit de I'vnité vn multiple de C par le co-
rollaire de la 16.du prefent ljure. Or paffant plus
anant, puifque D mefure L, qu'il le mefure par
M, & par M multipliant B, foit le produit N, &
par le mefine M multipliant le multiple d¢ G
qui auec D compole B, foitle produit O. & ad-
iouftant emfemble O & k foit 1a fomme P.Ie dis
que N eft-le moindre multiple de B furpaflant d¢
Pvnite-vn multiple de C-afcauoir P. Car que N
foir multiple de B il appert par la conftrutien.
Que O foit multiple de C il eft euident, puif=

que il eft compoit de k & de O dont chafcun et
-multiple de C. Que N furpafle P de I'vnité icle
preuuve: Car multiplier B par M ( d’ou fe produit
N) ceftautant que multiplier par M le nombre
D (d’ou fe produit L ) & le multiple de C qui

aucc p compofe B, d’ou {eproduit O. Partant N

eft efgal aux deux nombres O L. Mais P eft efgal

aux deux O k.& L {urpaffe k de I'vnité. ponc N

' - furpafl
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" T1; M2 H: furpaffe. aufli P

| de [Dvnite ; ce
A67 B 6o C7 D 4 E; .. €5
S1139 N120k7 14 F3 qu'il falloit preu.

i _ uer. En fin que
Q;{) :? 4(’01; 111;91' 8 N foit le moin-

. — ! dre' multiple de
B qui fafle vn tel effet, ie le preuueainfi. Puifque
L eft moindre que le ‘Produit de C par p comme

Tay demonftre, dinifant par le mefme » , tant
L, que le produit de C par b, le quotient M
prouenant du moindre nembre diuise , fera
moindre que le quotient » prouenant du plus
grand ; par confequent multipliant le mefme B
parM & par C, le produit de B par M, afcauoir
N fera moindre que le produit de 3 par C, &
ainfi par le corollaire de la 16. du prefent liure,
N fera le moindre multiplede » Purpaﬂ'ant' de
Pvnité vn multiple de C. Finalement puifque C
mefure F, que ce foit par le nombre T. & par
T multipliant A, foit le produit S, & par le
mefme T multipliant le multiple de B.qui auec
C compofe A, foit le produit Q. & adiouftant
enfemble Q. & N foit la fomme R. Iedis que R
eft le multiple de B que nous' cherchons, af¢a-
voir qu'il furpafle de 'vnite le iombre S multi-
plede A, & que Ceft le moindre multiple de B
qui faffe tel effer. Car que S foit multiple de A,
il appert parla conftru&tion. Que R foit multi-
ple de B, il eft clair, puifque il cft composé de
Q & deN, dont chafcun eft multiple de 8. Que
R furpafle S de I'vnité, ie le preuue : car multi-
plier A par T (d’ou fe produit S) c'eft autant que
multiplier par T le nombre €(d’ou fe produit P)
& le multiple de 8 qui anec C compofc A-, d’ou
fe pro
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e produit Q. Doncques S eft efgal aux deux
nombres Q. P. mais R eft efgal aux deux Q. N,
Donc tout ainfi que N furpafle P de I'vnite, d¢
mefme R furpafle S de I'vnité. Fimalement que
R foit le moindre multiple de B faifant vn tel
effedt ie lc preunc auffi. Car jay preuné que N
. eft moindre que le produitde B par C,doncd
plus forte raifon P eft moindre que ledit produit.
Par confequent, diuifant par le mefme C tint
le nembre P; que ledit produitde s par C;lg
?uotient T proucnit du moindre nébre diuisé,
era moindre que le quotient B proucnant -da
plus grand. Doncques multipliant le mefme A
par T & par 3. le produit de. A pas T 2 fcauoir
S. eft moindre que le produitde A par 8. Mais
en outre ie dis que le produit de A par B furpaf-
fe S de plus que de I'vnité. Car puifque A mefu-
re tant le praduirde A par B quele nembre §,
le mefme A mefure aufli le nombre reftant dont
ledit produit furpafle S. par confequent ledit
nombre reftant dont le produit de A par B fur-
pafle S, eft plus grand que I'vnité. Mais R ne
furpafle S que de 'vnité. Doneques R eft moins.
dre que le produit de A par 3,c’eft 2 dire que ke
‘plus petit nombre mefuré par A & par 8. & par
confequent. R eft le moindre mulriple de » fur-
5aﬂ'ant de I'vnité vn multiplede » par le corolt.
ela 16. de celiure. . s
- Que fidu plus grand des nombres donnez
oftant le plus- petit, & du plus petit oftant le
nombre reftant, & continuant a(‘Fe fouftrakion
comme il a efté dit,iufques 3 ce qu'on paruienne
al'vnité , la multitude des nombres reftans fe
treuuc cn sombre pair ; il faur prendre la reigle
tout
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gout. i rebours de celle du cas precedent, c’eft 3
dire que fi 'on veur le moindre multiple du
plus grand furpaffant de I'vnité va .muluple dy
plus petit des nombres donnez , il faut proceder
comme on 3 fajt au cas precedent, quand on
eherchoit |e moindre multiple du plus petit fur-
paflant de L'vnité vn multiple du plus grand,
Mais I I'on veut le moindre multiple du plus
petit qui furpafle de P'vaite vn mulsiple du plus
grand , il faut, proceder comme on & fait au cas
precedent , lors quon. cherchoit le moindre
snultiple du plus grand furpaflant de Pvnite vn
T T4 My Hjy | muldple du
Y ¥eo© ; D45‘£ ; | plus petic. Car

|5 2881 N 300 K 21 G 8 F | i0iér et nom-
Q2580 0280 I12 bres .donnez
R 2880 Pyor Lo - | B-Cetellement

- T1iz Mz Ht  lpres  reftans
A67 B6o C7 D4 E3 |Dp, E. foient
181139 N120 K714 F3|en. nombre
A 4 QIQ)-O_ -(.),I Iz L 8 TS P%m)bfs sil
1 - R1 MSA.,PP;’Q | faurwreunerle
moindre multiple .deB furpaflans de.P'vnite vp
multiple d¢ C ,.qu'qn: fe reprefente la.figure de
la feconde operation du cas precedent, & lon
verra que nous auops demonfté clairement,que
le nombre N eft le moindre multiple de B fur-
paffant de Pvnité le nombre P multisle de C.
.Mais fi P'on veut ‘le moindre multiple de C fus-
-paffant de 'ynité vn multiple de B. qu'on fe re-
-prefente la figure de la premiere operatié du cas
-precedent , & on verra que nous auons demon-
ftre que le nombre P eft le moindre multiple de
o C fur

1 que: les nom-

—_—— -
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ro ?_q,i /Ef?mt par les nombres. 3I:
C furpaflant de I'vnité le nombre N multiple-de.
B. Or les mefimes operations-fe peuuent conti--
nuer i l'infini quelle multitude quil y ait de-
nombres reftans , & la demontftration fera touf-
iours la mefme. Doncques nous auons parfaicte~
ment demonftre la fagon de treuwer le moindre,
multiple de chafcun des nombres dennez fur-
paffant de P'vnité vn multiple de Pantre. Ce qu'il

- falloir faire. ' S

ADVERTISSEMENT. -

_ Pour faciliter la prattigue de ce prableme , 4l fas
vemarguer qu'il 1 eff pas neceffaive de trenner fons les
nombres dant nons nows fommes fexuis en la demon=
Srration : Car il appert que fi on pent trouner le nom«
bre T, on a tout fait, dautant gu en I premicvE ope '
vation , il ne faws-gue multsplier A par'T, & le "pro;
duit S oft le mulsiple de A qrie Fon, cherche. Et enla
- [éconde operation , il ne faut que multiplier A par T,
& auproduit S adionfter Lunite , & la fomme R £ Le
multiple de B que Pon cherche. C'eft pourguoy il ne
faut que trensuer le nombre Ty le plus prompresnsnt
qw'il f¢ pourra faire, Or nous le trowuerons ainfi fort
promptement. En.la premsere operation , se mulsiplie
D par E , an produit iadionfte vn; de la fornme iz
Joufirais D, larefe fera F , lequelie dinsfé par E,
le gquotient eft H , lequel se mulsiplie par C , le produst
off K, dugnel softe vn, le refte ¢ff L, lequel e
diusfé par D, leguotient eft M , leguel ic multiplie
par- B, le produit eff N, anguel adionftam v,
la fomme ef} P. lequel dinisé par C , me donne pour
quotient T. eAutrement ie treune F comme aupara-

want , duguel i'offe wn, refte G. Ie dinifé F par E,
: oG
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& G par D, & e joins les denx quotiens , la fornme
fais M. Ie prens le multiple de C qui anec D com-
Pofé B. qui em Lexemple donné , of? §6. ia le dinsfe par
- C, le quotient eft 8. lequel ie multsplie par M , o

ax produit s adiouffe H , la fomme fait le nombre T. -

En la feconde opevation, s'ofte vn dunembre D , refle

F \leguel se dinifé par E , le quotienreft H , que i¢

multiplis par C , le produst eft k_, augnel adion-
Jfant wm, prousens L , leguel dinisé par D, me
donne M, qui maltipliant B , fair N, duguel
oftant un vefte P, leguel diussé par C, me donne
T. Autrement , ie treune H comme amuparanant,
anguel adionfiant vn , V'ay M. Apres ie prens le
wulsiple de C qus anec D compofe B 4 fianoir §6.
se-le dinifé par C, le quotient off 8. que mulriplse
par M, & an produst adionflam H ;”4\) le nom-
bre T. & cefte vegle tontinue de mefine E‘ Finfins.

X19. T1z. M2, Hy., - ((#7Joeme
V127. A67. BGo. C7. Dg. E 3. | lomombres

" donnez V.
Y 2413. Z2412. 'A.”n;lmé't

quc continnant L fouftruction ordannee, les refles foient
B, C. D. E. pour trosiuer le multiple de V qus fur-
PpAlle de Pvmise vn multiple de A is chercheray T par
Lvnedes denx fagons que iay donnees tonchant Lz fz-
eonde operation , & fisnant la premiere fogon e
diusferay R par B ¢ foit le quotient X . par le-
guel mulsspliant V le produis T feva be multiple de V
que se cherchoss , qus frpaffe de Punité le mombre Z
wiltiple de A Par Lantre fagon se trenneray X in-

continent : Car aymt tveusé T ie pren le multiple

de B qui anec C compofé A , se le dinifé par B , &
le quotient ie le multiplic par T, & an produit
iadsionfle M, la fomme fait X infalliblement. Le

mefine

I
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mefie [¢ peut dsre des vegles donnees pour la premicre

operation. v »
PRPOSITION XIX.

Deux nombres premiers entre enx ej74;it
donrex 5 trenuer par oidre tous les multi-
\ ple: de chafcun diceux ﬂigqﬂhm’ de l’?mi:,

t¢, cun multiple de Lautie. ~

YR Y = " Oie:t donnez
; i J A. B.premiers
K—--F—H—C—D-E entre eux , & qu'it
faille treuner par ordre tous les multiples: de A
furpaflans de I'vnité, quelque multiple de B
Soit pris premierement par la precedente CE-le ™ ...
moindre multiple de A,{urpafsitdel’vnité lené.
bre C D multiple de B,tellemét que D E foit v~
nit¢, & aunombre C E foit adioufté F C le plus
petit nombre mefuré par A & par B. Ie dis que
FE eftle fecond multiple de A qui furpafle d¢
P'vnité le nombre F D multiple de B.Car que F E
foit multiple de A, il eft cuigent, puifque A me-
fure lesnombres F C. CE defquels FE eft com-
posé. Semblablement F D eft multiple de B, &
caufe que B mefure les nombres F C. CD. def-
?uels F D {e compofe. En outre le nombre F E
urpafle FD del'vnit¢ DE comme on voit. Fi-
nalement que FE foitle fecond multiple de A
faifant vn tel effedt, ceft 3 dire qu'entre CE , &
F E onn’en puifle trouuer vn autre, ie le preu-
ue: Car fientre CE. & FE il s’en peut tren-
C
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A Bs uelf vn, foit H g,
) ) tellement que HE -
K"""F."'I:I"' —D-—-E ﬂ)it"tnulti;)llt de A,
& quil furpafle de P'vnite, lc nombre HD
muyltiple de B. Cela fuppesé, puifque A me-
fure.les nombres F E, H E, il mefure aufli
le reftant FH. femblablement, puifque B me-
fure les nombres FD; up, il mefure aufli
le reftant ¢ H. Doncqftes tous les deux A & B
mefurént, FH, Ce quieft impoffible , attendu
que FH eft moinire que F C, quieftle plus
petit nombre mefi:& par A & par B. Par confe-
quent F E ¢ff le fecond multiplede A, cefta
- dire le plys petit apres C E. En femblable ma-
niere , fi an adioufte 3 FE le nombre k F efgal
a FC, on preuuera que kE eft le troifiefme
?!Zﬁl‘:iple de A faifant Peffe& defiré; & ainfi A
“kE. adiouftant derechef le plus petit nombre
mefuré par A & par B, on aura le quatriefme
“multiplede A, & ainfi 4 Pinfini. Tout de mefme
on trouuera tous les multiples de B furpaffans
de I'vnite quelques multiples de A. Doncques
nous auons monftre 3 faire parfaiGtentent, ce
qui eftoit propose.

PROPOSITION XX.

Effant donnex_ plufienrs nombres pre-
micrs entre eux., tellement que chafcun d's-
ceuxt foit premier & chacun des autres,
treuuer le moindre multiple de tons excepté
V1 5 qui furpaffe de Lvnité vn mulriple de
celuy qui eff excepté. ' .
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7' Oient donnez les
A ziaff()s- 5775 D 1 Jnombies ABCD
] tels que chafcun di-
ceux foit premier i chafcun des autres, & qu’il
faille treuuer le moindre multiple de A B.C qui
furpafle vn mulriple de D de Pvnité. e multiplie
A pat B & le produit foit E, lequel ie multiplie
par C, & le produit foit F. Alors fi F. furpaffe de
J'vnité va muldiple de D ie dis que F eft le moin-
dre multiple de A B ¢ que nous cherchions: Car
que F foit multiple de A B ¢ il eft enident, d’au-
‘tant que A. B mefurent le nombre E, & le nom-
bre E mefure le nombre ¥, doncques A.B. me-
furent F ; mais C mefure auffi ¥ par la conftru-
&ion. Doncques tous les nombres A B ¢ mefu-
rent F, & par confequent F eft multiple de A, B,
¢. Or par Ihypothefe ¢ fuppafle de I'vnité va
multiple de D. Il ne refte donc qu’a preuuer que
F foit le moindre multiple de 4 B c quifaflevn -
tel effet. Mais cela eft facile’d faire : car puifque
A & B font premiers 2 C,le produit de A pat B,
a fcauoir E eft auffi premier a Cpar la 26. du 7.
& le mefme E eft le plus petit nombre mefure
par A & par B par la 36. du 7. Doncques parla”
38. du mefme liure, le produit de E par C, 4 fga-
uoir F eft le plus petit nombre mefure par A B
c. Doncques ¥ eft le plus petit multiple de A B
¢ qui fe puiffe treuuer. Ce quiil falloit de-
"monftrer. o T
Que fi le nombre F ne furpafle pas de I'vniré
- vn multiple de D. alors parce que chafcun des
deux nombres A & B eftpremier i chafcun des
deux C & D, il s'enfuit quele produit de A par
oo C 2
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B, 4 {cauoir E eft aufli
| premier 3 C & A D
. E GHF 30 Guzo ga: la 26. du 7. mai;
_ MLt C eft aufli premier 3
D par hypothefe. Doncques le produit de E par
C;a fgauoir F eft premier & D.foit donc pris le na.
bre G qui foit le moindre multiple de F,furpafsat
de I'vnite vn multiple de D par la18.deceliure.le
dis que G eft le moindre multiple de A B ¢ que
nous chetchions : Car puifque G eft multiple de
F, & F eft multiple de A 3 c comme nous auons
demonftre cy deuant,ils'enfuit que G eft mul-
tiple de A B cpmais G furpafle de I'vnité vn mul-
tiple de'D par la conftru&ion. Donc il ne refte
que dc‘:{?requet que G foit le moindre nombrg
qui fafle vn tel effe@t. Or cela eft facile ifaire;
car s'il n’eft pas le moindre, qu’on en donne vn,
plus petit, 3 {gauoir 1 qui {oit multiplede 4 & -
¢, & qui furpaffe de l'vnite va mulriple de D,
Alors parce que 1 eft mefuré par A B c. & Feft
le plus petit nombre mefuré par A B c. le mefme
- F mefurera u par le corollaire de la 38. du 7,
Doncques u qui eft moindre que G, eft vn mul-
tiple deF furpaflant de I'vaité vn multiple de D,
ce qui eft impoffible, attendu que nous auons
Fris G le moindre multiple de F furpaflant de
'vnité vn multiple de D, La mefme fagon de
proceder & de demonftrer aura licu fi on donne
plus grande quantite de nombres , comme il eft
cuident, Doncques nous auons fait ce qu’il fal-

app——

COROL
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'COROLLAIRE :
S pluféur: nombres [fort premiers & quelgque autre |

nombre; le moindre mombre mefuré par les. mefines
nombres eft auffi premier an mefine nombre. Cecy 4
efté prount en la féconde partse de la demonfiration,, .,

. ADVERTISSEMENT.

eAyant treuné le moinde multsple de plufeews yomy:
bres premiers entre e, furpaffant de Ponsté vn mnlsis
ple dvn astre 53l eff bien facile de tyeuner. par ordre
tous les multiples des mefines nombres , faifans le mef~
me effelt : (ar il ne fant. guw'imiter Partifice de la 1.
de ce liure , Ceft a dire que fionprepd le plus petie
nombre mefure par A B C D & i qu'on Padionste an
nembre G , on anra le fécond multiple de .4 B C fur-
peffant de Pomité vn mulsiple de D. & fi an fecond
multiplé , on adsonste derechef le mefine nombre | on
aura le troificfime , & ainfi. a linfini. La demenstra~
tion eft toute famblable & cefle de la. 1 9. de ce linre; Ceff
powrquuy i¢ riay pas volu em faire vne propefition. &

PROPOSITION XXI

Deux: nombres premiers entre ens
eftant donnez., treusier le moindre multiple
de chafcun d icenx , ﬁ;zpaﬂént un multiple

delautre ,dvn nom re donné,
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‘ As Bs .C3. } Oient les nombres

D16 Eg Kig 'S premiets entre eux
Ff—--M-L—H--G A. B. & quil faille
- — 1 treuuer le ‘moindre
multiple de A furpaffantvn muldple de B, du
" nombre donné C. Séit-par la 18. de cé liure, le
nombre D,qui foit le moindre multiple de A fur-
paflant de P'vnite le nombre E multiple de B. &
multiplinat’D par € foit le produit F.G. duquel
oftant le nombre C foit lerefte FH. & foit K le

slas ’pe‘titunombre’ mefuré par les deux nombres
dénnez A B. Alors ou le nombre ‘F H eft moin-
dre que K, ou il luy cft efgal , ou il eft plus
ra'n%.‘ S : '
> Soft Premierement F H plus petit que K, ou
efgal 3 K. Car en cesdeux cas Foperation & la
demonftration font les mefmes.Iedis que F G eft
le inoindre multiple de A faifant leffect defiré:
Car en premier liew, FG eftant multiple de D,
& D eftantmultiple de A par la conftruction , il
s'enfuit que FG cft maultple de-A. en dpres,
pource que multiplier D par C (d’ou fe produit
FG) Ceft autantque multiplier par C, le nom-
bre E & Lvnité, defquels D fe compofe, le nom-
breF G eft efgal aux produits de E par C, & de
*ynité par C : mais le produit de l'vnite par C,
 eft efgal au mefme C, ceft A dire au nom-
bre H G. Doncques le reftant F H eft efgal
au produit de E par C. Par confequent FH eft
muliple de E; mais E eft multiple de B par’ la
conftru@tion. Doncques FH eft multiple de B.
Nous auons donc F G multiple de A qui furpafle
FH multipl¢ de 3 du nombre HG efgal au
nombre donné C, Refte 3 preuuer que F G foit
: le
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Je moindre multiple de A faifant vn tel effect.
Or s'il ne left pas foit FL plus petit que FG , &
multiple de A furpaffant FM multiple de Bdu
nombre ML efgal 3 C, oud HG. Alors au
mefme nombre L H adiouftant les nombres ef-

gaux ML.&HG, les compofez MH,& L G
{eront efgaux, Et parce que A mefure les nom-
bres F 6 & F L,il mefurera auffi les reftant L G,
oufon efgal M H. Derechefparce que B mefure
les nombres FH&F M, il mefurera auffi le res
ftat M H. Docques tousies deux A & B mefure-
rent MH. Ce qui eft impoffible. Car puifgue
FH eft moindre que Kou c(;gal 3 K, MH qui
eft moindre que FH, eft toufiours moindre que
K, & parrant MH ne peut cftre meluré par A
& par B , artendu que K cft lc. plus petit nombre
mefuré par A & par B. -

A5 By C3. Ve fi quelqu'va
D.1o. Bo. k 45. difoic que F L,
FtoMaH-1nG | doit tomber. epte
———————— FG & ¥ H. Cela fup~
pofe il Senfuiura toufiqurs vne femblable con-
wradictign. Car tout ainfi que F L eft moindre

ty:e. F G. de mefmeil faut que FM foit moiny

e que F H , 4 caufe que les rombres ML, na
font efgaux , eftant fuppost que Pvn & lautre
eft efgal 3 .C. Par_confequent , des nombres
efgaux ML, u ¢, oftanc fc, ‘mefme nombré
# L, lesreftans u 1, E G feront efgaux. Or
pource que A mefure les nomjbres FG, FL,
il mefure ayffi l¢ reflant LG, ou fon efgal
1. De mefime poutce que B mefure les nom-
 bres ru, FM, il mefure aufli le reftant M H.
Doncques tous les deux nombres A & B mefu-

S0 C &
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rent M H. Ce qui cft impoffible , par la mefme
raifon cy deuant alleguce , d'autantque M 1 eft
moindre que F H, & FH eft moindre que k,
ouefgal 1K, qui éft le plus petit nombre'mefure
par A & par B. Nous auons donc trouué en ce
cas,lenombre F G qui eft le moindre multiple
de A furpaffant vn multiple de B. du nombre
C. ce qu'il falloit faire.

A; Bg C 20 Econdemét foie

| D 10 Eo kag le nombre F u
F —N—H—G |plus grand que k.
| , Alors foitofte k du
nombre F 1 tant de fois, qu'il refte N 1 moin-
dre que k, ou efgal i k. tellement que FN
foit multiple de k. Ie disque NG eft le moin-
dre multiple de A furpaffant ¥ m mulriple
de B du nombre 1 ¢ efgal au nombre don-
hie C. car comme auparauant nous prouuc-
tons que F G eft muﬁiple de A, & quern
eft multiple de B, & que H ¢ eft efgal AC.
Or parce que FN eft multiple de K', & K
eft multiple de A & de B, il s’enfuit que FN
eft auffi multiple de A & de B. Par confe-
quent, puifque A mefure les nombres F G,
F N il mefure auffi le reftant N G; fembla.
blement puifque B mefure les nombres ¢ H,
F N, il mefure auffi-le reftant x u. Donc-
ques N ¢ eft ‘multiple de A furpaffant N u
multiple de B, du nombre # ¢ efgal ao
nombre donne C. & parce que N H. eft moin-
dre que k ou efgal 3 k, il senfuit:que N G
eft le moindre multiple de A faifant vn tel
effer, par ce qui a c(gé preuué en la premie-
+ g partie de cefte demonftration, Doncques
nous




qui [¢ font par les nombres. 41
nous auons accompli de tout point, ce qu'il
falloit faire. .

PROPOSITION XXIIL

Deux nombres premiers emtre eusx
eftant donnex  treuner par ordre tons le
multiples de chafcun dicenx ; furpaffans
quelque multiple de Lautre , d-un nombre

donne,

Soicnt les nobres donnez
A & B. & qu'il faille treu-
: - uer par ordre tous les mul-

tiples de A furpaffans quelque tnultiple de B , du

nombre donné C. foit pris par la precedente e
nombre F G qui foit le moindre muldiple de A,
furpaffant F H multiple de B, du nombre HG
efgala C. & au nombré F G foit adioufte K F le
plus petit nombre mefuré par A & par B. Ie dis
que K G eftle fecond multiple de A faifant vn
mefmic effet, Car 3 caufe que A miefureles nom-
bresK F, F G, il mefure auffi le composé d'i~
ceux K G. femblablement , a caufe que. B mefu-
-re les nombres KF,F H, il mefure aufli K H,
Doncques K G, eft vn multiple de A furpaffant
-k H mulciple de B ,du nombre H G efgal au
nombre donné C. Refte a preuuer que k G foit
le fec ond multiple de A faifans.va {femblable ef-
fet, Ceft adire qu'entre FG & k G iln’yend
pointd'autre , ce qui fe preuue ainfi. S’il {e peut
treuuer famultiple de A faifant effer defire , &
- C s

As By C3
K-L-F--——-H-G
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| Ay By C3 | qui foit plus grand que

K-L-F------H-G , ¢

G ,/ foit ce nembre 13 L

G, tellement que L. G foit multiplede A , &

L-'H multiple de B+ Cela fuppose ; putfque

A mefure les nombres k G, L G, il mefure-

‘ra auflile reftant k L ; femblablement puif-
que B mefure, les nombres kK H, L H , il
mefurera auffi le reftant k L. Doncques A & B

mefurerontk L. Ce qui en impoflible’, attendu

que k L,eft moindre que k F,qui cft le plus petit

nombré mefuré par A & par B. De mefine fia

k-G, l'en adioufte vn nombre'efgal a kF, on

aura le troifiefmé multiple de A faifant ce qu'on

defire, & continuant ainfi a adioufter au dernier

multiple trouué, le plus petit nombre mefuré

par A & par B, on aura le multiple fuivant,com-

me on peut demonftrer tout en mefme fagon.

Doncques.nous auons enfegné a treuuer par or-

dre tous les multiples de A , furpaffans quelque

multiple de B, du npmbre donne C. ce qu'il fal-

3

ot faire.

. PROPOSITION XXIIIL
Eftant donnez_plufieurs nombres pre-
miers entre enst , tellement que chafcun di-
cenx [oit premier a chafcun des autrés:tres-
sier le moindre multiple de tous excepté v,
‘gui farpaffe dvn nombre donné, quelque

wnltiple de celuy gu'on & excepsé. o
, ie

S

FG, & plﬁs petitque k
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A:B; Cs D7 Oient les nombres
E: Fso premiers entre eux A

— B C D, tellement , que
chafcun d’iceux foit premier a chafcun des au-
tres , & qu'il falle treuuer le moindre; multiple
de AB C, furpaffant vn multiple de D dunom-~
bre donn¢ E, Ie prens’, F le plus’ perit nombre
‘mefurépar A B C,& fi F furpafle vn multiple
de D du nombre E , ie dis que F eftle multiple
de A BC que l'on cherche, Car il eft impoffible
de treuuer vn moindre multiple de A B C, que
F, comme il eft euident par la conftruction.

A2 BCcD 1 Ais fi F ne furpafle pas
EA ; 113;35 f yGDI 570 vn maltiple. dE.-D ,da
H— | nombre donné¢ E, neantmoins
——————— parce que F cft premiera pa
caufe que chafcii des nobres A B C eft premiera
D, par le corollaire de la 20.de ce liure, foit pris
G le moindre multiple de F furpaffat vn multiple
deD,du nébre done E par la 21.de ce liureie dis
queG eftle multiple de A B'Cqu'il falloit treu-
uer:Car puifque G eft multiple de F,& F eft mul-
tiple de A B C,il s’enfuiit queG eft aofli multiple
de A B C: Mais par la conftru@ion G furpafle yn
multiple de D,du'nébre déné E.Dancques il ne
refte qu'a preuuer que G foit le moindre nombre
qui_faﬂ'c vnteleffer. Or ficela n’eft pas, foit H
- moindreque G , & multiple de A B C furpaffant
vn multiple de p', du nombre E. Cela fnpposé,
puifque A B C mefurent H , il s'enfuic que F
mefure le mefme nombre H par le corollaire dé
la 38.du 7. poncques 'H eft vn multiple de F
furPaffant vn multiple de o, du nombreE. Ce -
qui eft impoffiblc, i caufe que H elt moindre -

quc
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que G, 8 G eft le plus petit multiple de F fur-
paflant vn multiple de 0 , du nombre E par la
conftruction. Il faut donc aduoiier que G eftle
moindre multiple de A B ¢ faifant Peffetquion
defire. ainfi nous auons fait ce quil falloit faire.

~ ADVERTISSEMENT.

Ayant treuné le moindre multiple , on trounera tous
bes ausres multsples pur ovdye ,imstant Partifice de la
a1.deccliure. Car fi an nombre G on adsonfte le plus
petit nombre mefurépar A B CD ,on anrale fecond

. mnltiple de A B C fasfint Deffet defivé , & fi an fé~

cond multiple , on adionfle derechef le mefine nombre, -
on anra letroificfine multiple , & ainfi a Tinfiny, La

demonfiration de cecy eft toute femblable , a celle dela
a2.deceliure. ' ’

PROPOSITION XXIV.

Plufieurs nomibres eftant donnex ff Pon

prend le plus petit nombre mefaré par ez,
on ne pourra pas treuuer deux diwers nom-

bres moindres que luy,defguels offant chaf-

cuns des nombres donnex -tant'de fori quon

posrrasilrefte les mefmes nombres dvn co-
fier dantre.
A3 B4 C5 Dé6o l SOicnt les nom-

E——G——k-L-M-F bres donnez AB
. C, & foit D le plus

petis
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‘petit nombre mefuré par eux. Ie dis quon ne
peut trouuer deux nombres diffetens , moindres
‘que D, tellement que d’iceux oftant chafcun des
nombres A‘B C tant de fois qu'il fe pourra faire,
il refte les mefmes nombres d’vn coftée & d’au-
tre. Car fi cela fe peur , foient les nombres E F,
G F tous deux moindres que D , tellement que

d’iceux oftant A tant de fois qu'on pourra), il re~ .

fte d'vn cofté & d’autre le mefme nombre M F,
& oftant des mefmes nombres EF, G F, le nom.
bre B tant de fois qu'on pourra, il refte d’'vn
cofté & d'autre L F:& oftant C des mefines
nombres en mefme fagoni , il refte d'vn cofté &
d'autre le mefme nombre x r. Cela fupposé,
parce que A mefure leshombresEM , G M, il
mefure auffi le reftant E G, Et parce quc. B me-
fure les nombres E L, GL, il mefure anfli le re-
fie E G, & parce que C mefure les nombres
EK,G K ,il mefureauffi lereftant EG. Ainfi
tous les nombres A B C mefurent E G. ce qui

eft impafiible,a canfe que E G eft moindre que

EF,& EF eft moindre que b, quieft le plus
petit nombre mefuré par A B c.

Or on ne peut imaginer aucun cas, auquel
n’ait lieu celte demonftration. Car foit que 'on
die que les nébres £¥,6 ¢ font mefurez par tous
les nombres A B ¢ , 'ou par deux d'iccux , ou par
vn feulement, on tircra toufiours vne meime
conclufion. Si I'on dit que A 8 ¢ mefurent E F,
& G F , on voit d’abord que cela eft impofiible,
i caufe que E F & G F font moindres que p , qui
eftle plus petit nombre mefure par A 8 c. Mais
filondit que A & B mefurent £¥ ,& 6 F, &

quc des mefmes mombres oftant C tantde féi?
qu's
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) : qu'il fe peur faire, il
El}.f..l.s(;_fxi_l,l.)hﬁlf refte M. F. Alors
e puifque A & B me-
furent EF & 6 F, ils mefureront aufli lereftant
E G, & parceque C mefure EM, & GM, il
mefurera auffi le reftant E ¢ , Doncques AB C
mefureront E 6. Ce quieft impoflible, comme
vay demonftre, :

Qui filon ditque A feul mefure les nombres
EF, ¢ F, & quedes mefmes nombres oftantB

qtant fois qu'on pourrd’, il refte M F , & que des

mefmes nombres oftant C de la mefme fortef, il
tefte L F. Alors par ce que A mefure E F & 6 F,
il mefure auffi le reftant E 6. & parce que B me-
fure EM & G M, il mefure aufﬁ le reftant £ 6,
& parce que C mefure E L & G L, il mefure
aufi le reftant E G , par confequent A B C me-
furent E G ce qui eft impoffible comme aupara-
uant. - '

Mais fi 'on veut dire , qu'oftant chafcun des

~ nombres ABCdeEr&desF, ’ouécux d’i-

ceux feulement , il refte par tout le mefme nom-
bre, on tombera neantmoins en mefme incon-
uenient: carfioftant ABCde ¥, & de G ¥,y
on dit qu'il refte pantout le me(me nombre m ¥,
on voit d’abord limpoflibilite , attendu qu'il
s'enfuiura , que A B C.mefureront EM & G M,
chofe impoflible , i caufe que EM , GM font
moindres que D. Et fi on veut qu'oftant les
deux nombres A B tant feulement de EF & de
G F, il reftele mefime nombre m E_, mais qu'o-
flant C des mefmesnombres £ ¥, 6 F,ilrefte
L ¥, Alors puifque A & B mefurent EM & ¢ M,
ils mefureront auffi le reftant 6 , & parce que

C mefure

e ey
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C mefyre EL ¢ 1 yil mefurera auflile reftaac.
E G, par conléquent AB C mefureront ¥ ¢. Ce
qui eft impoffible , comme il 4 efté dit plufieurs
fois. Doncques erf'toutes fagons,, il eft impoffi-
ble de treuuer deéux nombres moindres que D,
defquels oftant chafcun des nombres ABC,
tant de fois qu'on pourra, il refte les mefmes
nombres d'va cofte & d'autre.Ce qu'il falloit de-
menftrer. . S -

"PROPOSITION XXV,

Plufieurs nomhres eftant donne. ffon
 prend quelque nombre moindre que le plus
petit nombre mefuré par les nombres don-
nex, (5 gw on ofte d scelwy chafcun des nom-
bres donnez_tant de foii qu'on pourra ,il

reflera les mefmes nombres , quirefleront i

on ofteen la mefme forte les nombres don-
nez de la fomme du nombre pris ¢ de
guelque multiple du plus petit nombre me-

[firé par les nombres donnez, Massilne f¢
treuneraque’n nombre feul faifant un mef-
me effet ; entre le dit plus petit nombre me-
Juré par les nombres donnez, & le double
diceluy s ¢ v autre tant [eulement , en-
trele double € le triple s ¢ un antre en-
core
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core entre le triple ¢5 le quadrupleses ainfid
Linfiny. » .

Oicm:. _ don-
nez les nom-
bres ABC , &

4 Aj By Cg
{ N--Q--E-P----G-k-L-M-F

foit E G le plus petit nombre mefure par eux, &

qu'on prenne ¢ F moindre queE G, &de o F
oftat tant de fois quon pourra le nombre A qu’il
refte M F, tellement que A mefure GM, & du
mefme 6 F oftant Ben la mefme forte, qu'il re-
fter 7, tellement que B mefure GL , & du
* mefme 6 F oftant C 2n mefme fagon , qu'il refte
x F , tellement que C mefure 6 k. Ie dis pre-
mierement que ?1 au nombre G F on adioufte
£ 6 ou quelque murtiple de £ ¢ comme fon
double x 6. lafomme E F ou N F faitle mefme
effet quele nombre GF.Ceftadire quifide e ¢
oude N F onofte tant de fois qu'on pourra les
nombres AB C, il refte les mefmes nombres
MF,LF,xF. Car puifque A mefure les nom-
bre Ec¢, ¢ M, ilmefure auffi le compose d’i-
ceux EM. Doncques quand de E F on oftera A
tant de fois qu'on pourra,il refteraM F. Sembla-
blement i caufe que B mefure les nombres E G,
GL, & par confequent, E L, quand on oftera
Bde EF, tant qu'on pourra, ilreftera L F. Par
mefme raifon ,attendu que C mefure EG, &
G x , & par confequent E X ,fi onofte Cde EF
tant qu'on pourra, il reftera x'r. Donc il eft
cuident que E F fait le mefme effet que ¢ ¢. En
la mefme fagon on preuucra que N F fait le mef-
me effet que G F,& auffi tout autre nombre com-
» posé

———— e — ~ -

e g . o —— ——————



qui [¢ font par les nombres. 49
post de GF & de quelque multiple de E G,
Donc nous auons fuffifamment demontftre la
premiere partie de noftre propofition.
Secondement ie dis quentre E G, & fon dou-
ble N G il nefe treuuera point d’autre nombre-
hors E F qui faflc vn tel effer, & qu'entre N G,&
le triple de E G, il ne s’en treuuera point d’autre
que N F, & ainfi a l'infiny, qu’entre deux multi-
ples prochains de EG , il ne {e treuuera iamais
w'vn {eul nombre faifant vn mefme effet. Car.
?1 entre EG, & N G il s’en peut trouuer vn au-
treque EF, ou il fera plusgrand que E'F , ou
plus petit. Qu'il foit premierement plus petit 3°
fgauoir P F,tellement que de P F oftant les nom-
bres AB C enla forte que i'ay dite, reftent les:
nombres M F, L F K F.Alors puifque A mefure
EM & PM, il mefureauflile reftantE P, &
puifque B mefur¢E L, PL , il mefure auffile re-
ftant E P ; & parceque C mefure EK ;P K, il
mefure aoffi le reftant E P. Doncques A B C me-
.furent E P. ce qui eft impofible, i caufe que E P
eft moindre que E G, qui eft le plus petit nom-
bre mefure par A B C. Que (E; I'on dit que le
nombre tombantentre EG, & NG, eft plus
grand que EF, 3 fcauoir quecet QF, Alors
faifant des argumens tous {emblables , on preu-
ueraque A B ¢ mefurent Q_E. Ce qui eft im-
poflible,, pour autant que Q_E eft moindre que
N E qui eft le plus petit nombre mefuré par
-A Bc. De lamefme fagon on demonftrera qu’il
ne Feut tomber autre nombre entre NG, & le
wiple de E G,fors N F qui fafle le mefime effet,&
ainfi A 'infiny. Doncques nous auons demonftre
tout ce que nous auions pgeposé. ’

R P T ..
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- PROPOSITION XXVI

V'n nosbre eftant domné , f; Lon adious
[t enfemble touses les figures qui Pexpri-
ment , & que de la fomme on reistte le
wombre de 9. tant de fois que lon pourra,
e refle fera efgal a ce qui refte dinsfant
fe mefme gombre donné , par le: nombre
df 2 '
A demonfiration de cefte Etogoﬁtion ne de-
pend que de la fago de noftre chiffre, i caufe
ue nous n'auons que neuf figures fignificatiues
ggfpuis 1, jufques 3 9. & que voulant pafler plus

auant pour exprimer 10, On recomimence par 1,
y adiouftant vn zero qui ne fignifierien de foy,

. C'¢ft pourquoy fi I'on prend va nombre de di-

zaines iufte comme 6o. il appert que la figure fi-
grificatiue 6, eft ce qui refte i Pon divife 6a. par
- & caufe que multiplier ro. par 6. d’ou prouient
¢a. c'eft autant que multiplier 9. & 1 qui com-
pofent1a. par le mefme 6. & par confequent,
arce que tout nombre qui multiplie vnité ne
fc change point, 6o, contient vn multiplie de o.
& d’auantage 6. Doncques diuifant 6o par 9. il
yefte 6, Que fi aux nombres des dizaines onad-
ioufte vn autre nombre , comme fil'on pre .d
€2. il eft cuident que la fomme de 6. & de 2.
afcauoir 8. eft ce qui refte diuifant 62. par 9.
Bui.fq}w 6. eftant diuig par . il refte 6. comme
. nous
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nous auons prouué. Et fi le nombre donné eftoie
65.il Senfuiuroit neantmoins le mefme. Car |
Car puifque diuifant 6o. par g. il refte 6. il ap-
pert qu'y adiouftant ¢. la fommeeft 11. dont
oftant g. le refte 2. eft neceflairement ce'qui
refte diuvifanr 6¢. par 9. " o

‘Par les mefmes raifons aux nombres expri-
mans fes centeines iuftes, la premiere figure fi-
gnificatiue, monftre toufiours le nombre qui re-
fte diuifant le nombre des centeines par 9. 3
- caufe que 99 eft multiplede 9. & que paffant
plus auant pour exprimer cent , on recommence
par 1. y adiouftant deux zero. Etle mefme fe
preuue de 1000. & de 10000. & de 100000. &
ainfi i Pinfiny. Par confequent quel nombre qui
foit donne , comme 3¢62. puifque diunifer
ce nombre par g. eft autant que diuifer par le
mefme . les parties dont il eft composé , a fga-
uoir 3000. §oo. & 6a. pourueu qu'on prenne
tous les reftes , & qu'on regarde encor combien
de foisneuf y eft contenu, & puifque diuifant
3000. par 9. le refte eft 3. & diuifant §oo par 9.
le refte eft §.& divifant 62.par 9. le refte eft6.&
2.3 fgauoir 8. céme nous auons preunt il eft eui-
dent que joignant enfemble tous ces reftes, qui
ne font que les figures qui ex{priment le nombre
3762. pourueu que de la fomme defdits re-
ftes on ofte g. tant de fois que 'on pourra, le re-
fte {era juftement ce qui refte diuignt le meftme
3§62. par 9. Ce qu'il falloit demonftrer.

D 2
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ADVBRTISSEMENT

(' jk propofaun f Ie fgmd;mmt de'le pma;e dc 9.
dont plufienrs [¢ fernens gux quatre premieres regles de
4 Ammetlnq e pratique. Laguclle 3ay ¢fté contraint
de mppmcr iy s & caufe que (ans [on ayde ie, ne pou-
zokl;faq‘ ement dcmanﬂrer mon troy" fm pro-

PRO
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PROBLEM:

\

Deninerle nombre gue guelgweon -
 awda pensé,

-

: ;.

% Remicrement fais  triples lg
L& nombre pensé,&e par apres pren-.
0 dre li moitié du. produit, s'il fe,

 peur faire fans fraction, & siiln,
8 {c peut faireautrement fais yad-
TS 4 jpultet 1. pis preidre ba ‘mdiq
ti¢ de fout, laquelle moitie fAis’derechef tripler;;
& demande, combien de foisil y a gt en ce.der;
nier'triple:. Lors pour .chalque. 9. pren 2. & td,
detineras Je nombre épcnsé,s> Pren, garde feule-.
ment quésil a fallu adionfter 1, poyr prendre la,
moitie, il tefaut, Aufli adiowfter ry au nombre.
qQue ti truueras prenant 2. poys-chalqug g. Par,
~ exemple quelqu'vn aic fonge: 6, qu'il le, triplé
viendra 18: qu'il en prenne la. moitie, il aura g.,
?u’il le triple , viendra 27, Qu. gveft .contenu 3

Dis 5 partant tu. prendras 3.fois 2. 3 fgauoir 6,
pour [e nombre pensé: Or qu'on ait pensé 5.en
le trjplant viendra 1. 3 quiil faur adioufter 1.,
pout en prendse le maitié ; & au lieude 15. 0p -

PR D.}
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ailra 16,dont la moiti¢ eft 8.qui triplé derechef,
fait 24.0u g.eft contenu 2. fois, partant prenant
2 fois 2.tu auras g.auquel i ty adiouftes 1.4 cau-

~ fedelvnquil a fallu adioufter pour prendse la

moitié,tu trouueras . le nombre pense.
DEMONSTRATION.

11 fautneceffairement que le nombre pensé
foit pair , ouimpair , ou que ce {oit I'vnité. Po-
fons premierement qu’on eut fongé 1. alors tri-
plant-1.viédra 3.3 qui il fauradioufter 1. felon la
regle donnée , & viendra 4. dont la moitic eft 2.

ui triplé derechef fait 6. Partant fi tu deman-
zcs combien de fois il y a 9.audernjer triple, on

" refpondra qu'il o’y eft point. Dent il s'enfuit

w'on ne peut auoir pensé qu'vn,dzafe de I'vni-

te adiouftee , pour faire la partition, Partant¢n

ce cas la reigleeftbonne & infallible,.” - .

-. 1. Cra.}| o
43 s I ombre pair, lequel cri-

P 9. 2 3 |plefaile B. qui fera pair
parla 28.du 6. partant la moitié de B.foit C. qui
triple derechef; produife D. alors puifque mul-
tipliant A par'3: & diuifant le produit B.par 2.le
quotient eft C. il faurpar la premiere propofit.

il y ait telle proportionde A 3 C ;que de 2.2
3.& conucrtiffantde Ca A,que de 3.3 2. Partant
C contient A vne fois & demy.Dé¢ fi I'on mul-
tiplie C par 3.d’ou fe produit D,c’eft autantque
fi 'on mulciplie par 3. le nombre A pris vne fois
& demy. C’eft donc autant que fi 'on multiplie
Aparyg . (car 3 fois 1 k. faic4 #.) Rarquoy le

nombze D fc fait multiplidc 4 par4 §. & partant
. pat

s ; Econdement foit A.;
| D36 A8 Bag. Slc ‘nombre ‘pensé
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~ par la definition de la multiplication, il y 4 telle
proportion de 4 #.3 D que de 1.2 A; Doncques
fi de cés quatre nombtes proporrionaux, on dou-
ble le premier,& le troifiefme,d’olt fe produifent
9. & 2.I'on couclurra par la feconde propofition
quiil y a telle pro‘fgortion de 9.2 D:quede 2.3 A:
Parrant autic de fois que 2. eft contenu au ioms<
bre pair Ajautant de fois precisément g.elt coh<
tenuen D. dont il appertde la verite de la res
le. ' :
g Finalement le fiombre penst A. foit impait,
dontle triple B fera aufli impairparlaig.dug;
donc adiouftant 1.1 B. {oit fait C, dont la moitié
Bz, | foit o;dont lettiple foir E: I¢
G6. A+ |Prens G nombre pair moindre
Hi8. C 22, | que A dex: & fon triple foit Hi
| Ko D11 dont la moitié {oit k,dont le tri- -
L. E ;3. (;le foit L.Or il appert,puifque &
L2272 furpaffe G de 1:que B furpafle H
de 3.(a fgauoir du triple de 1:)& par confequent
C furpafle H de 4. poncques b furpafle k de 1
(3 fcauoir de la moitié de 4.) Parquoy E furpafle
L de 9. ( 4 fcanoir du triple de 2.) partant ayant
efte demontftré en la premiere partic que L eon=
tient 6. autant de fois precisément , que G conv
tient 2. Il eft euident que Econtient g, autanf
de fois aufli, & non pas d’anantage, ear il ne fur-
pafle L que de 6. Parrant prenant autant de foi§
2.queg. fe treuue de fois en E, nous aurons lé
nombre G, auquel adiouftant 1. comme veut 12
reiglesnous aurons A.le nombre pensé.poncqueg
nous auons entierement & parl}a’.i&eihcht trioii=
f:é 2 deniner le nombre pensé: Ce qu'il falloif

faire, .
B 4
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PROBLEME
Y SECOND
" Fairele mefme dvne antre forte.
EEE Ais tripler le nombte p'ens:é , puis brendre

la moitie du produit , ou fi Ie nombreeft
impair adioufter 1. I{mis prendre la moitié. Fais
tripler derechef cefte moiti¢, puis prendre la
moiti¢ de ce triple,onadioufter 1.comme aupa-
tauant file nombre eft impair,a fin de le pounoir
partir endeux. Lors demande combien de fois
il y 2 '9. en la derniere moitié, & pour chafque o.
prens 4. remarquant que fila divifion ne fc peut
faire la premierc fois. fans adioufter 1.il te con~
uient auffi retenir 1. & fi la diuifion ne fe peut
faire la feconde fois, il te conuient retenir 2. Par
confequent fi toutes les déeux fois la diuifion ne

{e peut faice , il te faut retenir 3. Par exemple fi

Ton auoit pensé 7. le faifant tripler , viendra 21.
auquel il faut adioufter 1. pour prendre la moitié
qui eft 11. dont le triple eft 33. auquel auffiad-
iouftant 1.& prenant la moitié,viént 17. Auquel
9.cft contenu vne fois fenlement.Partit tu pren-
dras vne fois 4. auquel tu adioufteras 3.3 caufe
que la diuifion ne s’eft peu parfaire ny la premie=
re ny la feconde fois, & tu auras 7. le nombre

_pense, '
- On

— P c———
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On peut auffi faire ainfi ce probleme. Fais ad=
ioufter au nombre pensé la moiti¢ du mefine
nombre, & i cefte fomme fais adioufter dere-
chef la moiti¢ de la mefme fomme. Puis deman-
de combien de fois il y a 9.& prens 4.pour chaf-
que g.comme deuant ;mais aufli prens garde que
i le nomb«e penfé n’a point d’entiere moiti¢, il
faut faire adioufter 1. & ptendre la moitie de ce
nombre , & I'adioufter au nombre penft. Que fi
le mefme aduient la feconde fois, il faut auflz
faire le mefme , & pour la premiere fois retenir
1. pour la feconde 2. pour toutes deux ‘enfemble
3. comme auparauant. Par exemple {i l'on aueit|
penfé 10. luy adiouftant fa moiti¢ vient 1§. au=
quel faut adioufter, 1. pour auoir la mojtjé 8. qui’
adiouftee- 3 15. fait 23. Auquelg. elt contenu
deux fois. Partant prenant denx fois 4. tu aura¢
8. auquel adiouftant 2, 3 caufe que la feconde
fois il a fallu adioufter 1.pour prendrc la moitié,
tu auras 10. le nombre penfé. o
- Quelques vns encore prattiquént autrement
ce probleme. Car ils font adioufter aunombre
penfé (a moiti¢, ou bien ( s'il eft impair ) fa plus

grande moiti¢. (‘Car d’autant que tout nombre
impair fe peut divifer'en deux nombres, dont
Yvn furpafle Pautre. de I'vnité, ils appellent le
plusgrand, la plus grande moitié du nombre’
impair ) & femblablement 3 cefte fomme ils font,
adioufter fa moiti¢ ou fa plus grande moitié,puis
demandent combieri de foisily 2 9.& pour chaf-
que 9. prennent 4.mais ils demandent encore fi-
apres auoir ofté tous les 9.de la derniere fomme,
on en peut ofter encore 8. & fi cela e, ils reticn-
nent 3.Que fi $.ne s'en peut ofter,ils demandent |
. D s
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fi 'on en peut ofter 1. & pour celaretiennent 3.

Que fi j.nes’en peut ofter, ils en font ofter 3.
& pour cela retienhent 1.

DEMONSTRATION.

l E18. AS. Bag

IB demonftre la pre-
miere fagon de par-

2 % 1.. C 12,

9. 4. Daeé

-les autres deux font
fondees fur les mefmes principes. Il eft ecrrain
par la 13. propofit. que tout nombr:&lus grand
que 3. eft pairement pait, ou furpafle quelque
pairement pair de 1. ou de 2..onde 3. Soit don¢
premierement le nothbre penfé A plus grand que
3. & pairement par qui triplé faffe B qui fera
pairement pair auffi- par la dixiefme propofition
doncques C.la moitie de 8. {era nombre pair par
Ia 4. propofit. parquay triplant C. le produit D
feranombre pait par la 28. du 9. Seit donc fa
moiti¢ . Or nous auons demontftre au prece-
dent probleme que le nombre p. contient A
quatre fois & demi. D’oli s'enfuit que E la moi-
ti¢ de p contient le mefme A deux fois & quart
' (car 2 % eft la moitié
E18. A8 B4 |de4 i)partant muls

2 % 1. Cra. |tipliant A par 2
9. 4. D 36. | prouiédroit E.Donc-

' ques il y a mefme
propofitionde 2 % 3 E quede 1.A.Partant mul=
tipliant par 4. tant 2  que r.d’ou fe grodu‘ifcnt’
9.& 4.ily aura telle proportion de 9. 2 E que de
43 A. par la 2. propofit. Oreft-il que 4 mefure
A par la 6. propofit. Doncques g.mefure auffi E,

& au

faire ce problemie, car

-

|

. ————— e e ——————e o &
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& autant de fois que g.¢ft contenu en E , autant
de fois 4. eft contenu au nombre penfé A. Donc
il apperc quede ce cofté la regle eft infaillible &

bonne.

B 2- ~ Secondement foit A le '
Gs. A 5. |nombrepenft furpaffant de

: 1. lenombre ¢ pairement
f i: (l:) "!8' pair, & triplant A foit fait
M ;6.' E 4:" B. qui fera impair parla 29,

N 18. Fay, |dug. Partant adionftant 1.
‘ 3 B comme veut laregle,
foit fait ¢ & le triple de 6 foit k. Il cft certain
(comme nous auons demonftré en la derniere -
partic de la demonftration du precedent proble-
me ) que C. furpaffe k de 4. Parquoy k eftant
pairement pair par la 1o. propofit. il faut auffi
guc C foit pairement pair, par la 6. propofic.

autant qu'il eft mefuré par le quaternaire : foie,
donc p lamoitie de C. qui fera nombre pais par
la 4. propofit. Partant E le triplede » feraauffi
pair par la 28. du 9. On en pourra donc prendre
la moitie F. Te prens auffi L. la moitié de k , puis
M. le triple de L, puis N. la moitié de M. Or
puifque , comme il a efté dic, C furpafle k de
4- il faut aduouér que o. furpaffe Lde 2. (3 fa-
uoir de la moiti¢ de 4. ) doneques E furpafle M.
de 6, ( 4 fgauoir du triple de 2. ) dencques F ne
furpafle N. que de 3. (3 fgauoir-de la moiti¢ de
6. ) Partant ayant eftée demonftré cy deuant que
N. contient g. autant de fois precifement, que.
G pairement pair contient 4. Il eft euident que
F contiendra aufli g. autant de fois , & non plus
(pource que il ne furpafle N que de 3.) Par cene:
fequent prenant 4.pour chafque g.contenu en F,
nous
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nous viendrons trouuer le hombre G, auquel
adiouftant 1. comme veut la reigle nous de- -
uinerons le nombre penfe A. Ce quil falloit

faire.

S G8. - Auro: | Troifiefmement foir A:
:Kaq Bjo.fle nombre penfe furpaffant’
L e €y de 2.lenombre G:paire~
oo +Da4g. -ment pair.- Doncques A
.M36.  Eu46. eft pairement impair {eu-
. N18. Faj {lemeat par la 7. propofic;
— —— foit donc s. {on triple, qui
fera aufli pairement impair feulement parla 11.
propolfit. Partant C. fa moitié fera nombré im-
pair par‘la 5. propofit. Doncques p le triple de
C feraaufli impair parla 29. du 9. Paftantad-
iouftant 1.3 b, foit fait e dont la moitié foit F.,
Lors comme auparauant ie prens K., le triple de
G, dont la moiti¢ foit L. dont lé.t‘ri.pl’c.fqit’ M.
donf la moiti¢ foit N. Or puifque A: (urEaffc G-
de 2. il appert que B furpafle k de 6. ( 3 fgauoir”
du triple de 2. Par confequent C furpafie L. de’
. 3.( 4 fgauoir de la moitie de 6. ) Partant b fur-
pafle'M de . (4 {caucir du triple de 3.) & par.
confequent E furpaffe M de 10. Partang F. ne’
furpafle N. que de 5. ( 3 fgavoir de la moitie,
de'10. ) doncques ie conclus comme auparauant
“que F contient 9. dutant de fois que N. &
11f011'fp1t1§ (A caufe que N. conti¢nt 9. quel-
quesfois precifement , & F ne fupafle N que de
§. Partant prenant 4. pour chafque 9.contenu
en F nous trouuerons le nombre G. auquel ad-.
iouftant 2, comime veut la regle , nous de-
’ __uinerons,

-~
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- uiperons le nombre penfe ‘a: Ce quiil falloic
faire. - - T T

. Quatriefmement foit A le nombre penfe fur-

flant de 3. le nombre 6 pairement pair. Et foit

le triple de 6 , donc la- moitie foit L. dont le

uiple (git M, dontla moitie {oit N. & foit auflt

3. le triple de A ; qui fera impaic par la 29.du o.

partant luy “adiouftant 1.
| 68 g;; foit faic C. Or il appert
' ~ 22" | puifque A furpafle G de
1 k24, C3a |PHA g 3

L1z, Dy, c{lue B. g.l‘rpgffelkli :lle'9’ &
7 By | fgauoir du driple de 3.

Cwd . | partant €. {urpaflc le mef(-

M 36 Fga. Kd 1

N 18. Hag |mecKde 1o Doncques K
L Sl eftant pairement pair par
la 10. propofit. luy adiouftant 10.nombre paire-
ment impair {culement , le compof 2 fcauoir C.
fera pairement impair {eulement par la 9. pro-
pofit. Soit donc fa moiti¢ p nombre impair par
la 5. propofit.qui furpaffera L de y. ( 2 fcauoir
de lamoitie de 10.) & foit E triple de D, qui
eftant impair par la 29. du 9. il luy fauc adiou-
fter 1. & foit fait F, dont la moitié foit H. Puif-
que donc , comme nous auons preuué , D fur-
pafle L. de ¢. il senfuit que E furpafic M de 15.
( & fgauoir du triple de §.) & par confequent F.
furpafle le mefme M. de 16. ) Partant u ne fur-
palle N. que de 8. (2 fcauoirde la moiti¢ de- 16.)
Doncques ie conclurray comme auparauant que
H ne contient pas. 9.plus de fois que fait le nom-
bre N. Par confequent prenant 4.pour chafque o.
contenuen H,on trouuera le nombre 6 ; auquel
adiouftant 3. comme veut la reigle, on deuinera
le nombre penfe A. Ce qu'il falloit faire.

rinale
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Finalement foit le nombte pen(é moindre que
4. comme 1. ou 2. ou 3. & premierement foit 1.
dont le triple eft 3.4 qui adiouftant 1.vient 4.
dont la moiti¢ eft 2. qui triple fait 6. dontla
moiti¢ eft 3. Ol g. n’eft point contenu de fois.
Partant prenant 1. feulement pour 'vnité adiou-
R:;[ i la premiere diuifion , tu deuinerasqu'oni

1.
¥ Secondement le nombre pentt foit 2.dont le
triple eft 6. dont la moitié eft 3. qui triplé fait g,
auquel adiouftant 1.vient ro. dont la moiri¢ eft
+olt 9 n'eft point aufli contenu. Partant tn
%rcndus feulemenc 2. pour I'vniteadiouftec i la
econde diuifion.

Troifieflmement le nombre pente foit 3. dont
le triple eft9.auquel adiouftant 1. vient 10. dont
1a moiti¢ eft 5.d6t le tripleeft 5 5. auquel adiou-
flant 1. vient 16. dont la moiti¢ eft 8. Qui fem-
blablement ne contient point 9. Mais tu pren-
dras 3. 3 caufk de I'vnité adiouftee tant i la pre-
miere tﬁ’i la feconde diuifion, & ainfi deuineras
le nombre penft. Doncques nous auons parfai-
@ement monftré 3 deuiner tout nombre penfé.
Ce qu'il falloi faire, . ’

Maintenant il eft 2ifé de monftrer que les deux
autres fagons de faire ce icu reuiennent i cefte
¢y , & ont les mefmes fondemens. Carquant i la
feconde nous auons defia monftré cy deffus que
tripler vn nombze , & prendre la moitie du pro-
duic, c’eft autant que multiplier ledit nombre
Par 1 1. donc c’eft antant que luy adioufter fa
moitié¢.Partant fi i cefte fomme nous adiouftons
derechef a moitié , c'eft autant que fi nous la
multiplions auffi par ¢ . Doncques ¢'eft autant

quc {1
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gue fi nous multiplions le nombse penfépar 2 §,
g’intant que t % par 1 4. fait 2 £. Dececytu
cux aifement recueillir la demonftration entie-
re de cefte fagon de faite, appliquant toutes les
parties de la demonftration donnec i icelle; <g
que i'obmets par bricuete. :
Quant i la woificfme fagon, elle ne differe
quafi point de la feconde: Caril eft euident que
ke plus grande moitié d’'va nombre impair , n’efk
autre que la moitié du nombre pair prochain,
plus thd d'vn que ledit impair , & ?uand i ce
qu’a la fin on demande apres qu'on 3 ofté tous
les g. s'il refte 8. ou g. ou 3. la caufe de cecy ap-
pert aflez par la feconde, troifiefine, & quatric(-
me partie de la prefente demonftration.

ADVERTISSEMENT.

uicongue comprendra parfaséiement la demonfira-
n‘or;%f ces ?d:‘:x blemes f:l’qu [era facile de forger
des regles nouuelles pour desiner le nombre penfé a I's-
wisarion des preceinm. Car par exemple fay tripler
le nombre pensé , puis prendre la mostic du produit,
puss multiplier ladiéte moitié par §. & prendre encor
la moitié du produit ; ts dewineras le nombre pensé , fi
#1 demandes combien de foss il ya 15 en la derniere
wostsic , & [ipour chafque 3 . twprens 4. Obfernant
comme cy deflus , qu'sl faut retenir 1. 0% 2. 0% 3. felon
gue la dinifion ne [¢ peut parfaire la premicre , ou la
Seconde fois , on toutes les denx: enfemble. La canfé de

cecy eft , que mmlsiplier vn nombre par 3. & partirle.
produit par 1. C'eft ansant que mulssplier ledss nombre

- par 1 3.& maltiplicr un nombre par §. & partsr e
' ‘ prodm';
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produit par 2, c'eft antant que mulsiplier le mefime
pombrepar 2 4. (ces nombres [¢ treusent en diuifasnt le
multsplicatenr par le diusfenr , car dissfant 3. par 2.
vient 1 ;. €& dusuifant §.par 2. vient 2 1.) doncgues
Jasre ces denxe mulsiplications , & ces deux dinifions,
Ceft autant que multiplier le nombre pensé par 31.
dantast que 1 L. pav 2.3, fait 3 3. Ie te Laiffe appli-
. quier towt le vefte deé la demonstyation (qus eft chofe bien
6ific, attendu.que 3 5. oaulesplié par 4. fait 15.0 tw
trouseras gue [i le.nombre pense furpaffe d'vn quelgus
nqmbre pasrement pasyyontre les § 5 .contenusen la der-
uiere moitié sl y aura encoxe §. & file nombre pensé
pAle de 2. quelgue pasrement pair , 4 la fin il restera
8. & fi le nombre pensé paffe de 3.quelgue pasrement
pasrs ilreftera 13, ala fin. Partant fi tn veux imiter
La feconde , ou troifiefine fagon de parfaire ce probleme;
T feras adiouster an nombre pensé fa moitic on fa plaes

grande moitic (-cela eff ansant gue le multiplier par

1 L. ) puss aceSte fomme tu feras adionster vn nom-
-bre efgal a clle mefine., & encore de plus |a mostié , on
plus grande moitié de la mefime fomme ( cela cft autan
gue lamultiplier par-2 1. ) puis tu demanderas com-
bien de fois ily a 1§. & pour chafgue 1 §. th prendras

4. vetenant aufli 1. ox 2. o4 3. felon gue la dinifion ne
Jé pourra parfaire la premiere , ou la féconde foss , on
toutes denx enfemble. Ou bien apres anoir fait oficr
tous les 1§. de laderniere fomme , tu demanderas s'sl
reste encor 13,01 8, on 5 é’ retiendras pourceld ou 3.
0% 2.04 1. ‘ .

. Ceite mefme regle [¢ posrroit ancunement changer
fi la premiere fois on faifoit multiplier le nombrepensé
PAr §. puss partir par 2. puss multiplier par 3.6 dere-
ckef partir par 2. Cartout cela [eroit bien autant gue
vileiplierle nombre pensé par 3 3. comme auparauant,

& par
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d‘ reant pour chafque 15 . il fandrois aufi prendre 4.
i i f%:mt Zz_lﬁf‘r{c‘em ;ela; q/{;epfle mz:-. _
lm pensé palfoir dvm guelgre paremam pairs b par-;
titiort We [ ponrrost fmﬁm ny bapremere,
ny la feagnap fosie+ & fide n mfv epafw& de 3,.
7 Mrement pair, lg t pagit zon{ [Epowr; t fairé
: prcmzere fois feulement. Partant en tel cas zl fant
clmnger lzr@l: & ﬁ;ia pammn ne [¢pewsfuire la
premuere fois) /}’ulerﬁem,rm‘mr 3. ffelle e Jé ptut faire
lafeconde fois (enlement; vererdr 2. fielle ne f¢ pew fai-
ze toutes dewxe les fots , retenir 1., Il eft vray qu’imstant
ba trosfiefme. fa;on de parfaire ce probkme il 'y a pas
tant de dinérfité, Car [ Sl nombre pensé paffe d'vn
guelque pairement pasr yaafin vows les 15 ostez il re-
Stera 5. comme auparauant , & fi le nombre pensé paffé
de 2. quelgue pairement pair , il reste auffi 8. mass fi
le nor,ilir‘e peme' paffe de 3. quelqué pAirement gml
reﬂ‘em Y2.non pas 1 3. La canfe de sous-decy-n qi;m-
shaldifee d trounér, - Fen lasffe Ld recherche mmicurien
k&‘cur s quti [uinant le ohemir gue ie Iy a3 tricé y &
_fbndam' ﬁtr les miéftnes bprmajzes & pmfbf itions ek’
paurm venir fheikmm abon '
Onpussirost anffs fiive mudsiplior par:s. pu:qwnr
pdr 1.’ devochef mltsplitr par-; . & pavisy par 1.6
démander tombien dé fois ity ans! & powr chafgue
2. vefenir 4. & ainfien pluficiors asitres mrmieres.
Pyens garde [ fulmimt"qﬂ ot oStz devniers fagon , it
adient te gwe ie vichs de thvéja fyanoir gue fi la par-
tition ne jé ent faire i sontes des: les foks . 4l faut
retc'm 1. felle'ne ¢ pent fairela fe‘cande “foss ik fans
vereniv 3. 10 ellé ne [61 pesit- ﬁm‘c la pmmere ﬁ:u sl fm
;!uhi&-;“""’-! e
i,i.'.) . '._,:,‘.‘\ ) ) , ' oo r' RS . E ,
Heuleuten Ly S P '
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" Desiner le narbre pensé dwne
S e fagem,
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Ay

A1 s wiplerle nc. Tire pens, puispréns
.dre lamoitié'du produit , & triplerdere-

‘chetcefte moiti¢, puis preadre la maiti¢ de c¢

triple,taut de mefme qu'au probleme precedent,
faifant aufl adiopfter 1, lors quela partition ne
fe peut pas faire, Mais aplicu de demander com-
hicn de foisily a neuf'en la derhicre moitié,de-
mande-quion te declare.toutes les figuces ; aueg

- lefquelles ladie moitie s'exprime , excepte vaey’
pourneu que celle qu'on te cache ne foit point -

vn Zero, & quion te die ordre defdickes figures,
tant de celles quion te manifefte , que de celle
qu'on cachie: Lers tu deuineras le nombre pensé,
adiouftant enfemble toutes les figures qu'on te
manpifefte , & reicttant . tant de fois quil fera
poflible , puis foubftraifant cefte fomme, ou ce

~quirefte ayant reietté tous les 9. du mefme nom-

brede g. Tarle refte fera la figure cachee , ou
&l nerefte rien , ladige figure cachee fera 9. Au
: _ cas

0 emmeaemae

e

- A e . ———
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cas neantmoins que les deux partitions. (e foieng
fai&es iutement fans-addition del'vpite. Que &
la partition n’a pas. efte faidte iufte la Kémﬂré
fois yalors.ala fg'mmc des higpres manufefteosru
adioufteras 6.& parfairas I demeurantainfiqu'd
acfté dit. Sila paitition h'a pas ¢fteiufte la fod
conde fois:, tu adioufteras 4. a-ladicte fomme. i
la partitionn’a pasefté iuftetonsed deux Les fois,
tu adioufteras vn i la mefme (omme.Ainfi- doncy
ques ayantitreuné la figure cachee tu auras envies
secognoiffance de'la desniere moitié. Et pargang
confiderarit .combien de fois:il y 2 9. & premant
4- pour chafque 9. & adiouftant 1.0u2.0u 3. fe-
lon qu'il fera de befoin,enla mgﬁheﬁon'qn’ﬁl
Eoblemcprecedem,m deuineras in

nombre penst, . Par exemple', quion ait pemsé
24. Apres auoir triplé , & partage par deux fois,
laderniere moitiév}:ra 54+ Pactant fi on te maik
fefte la premiere figure f. tu ne feras que foub-
ftraire ¢.deo. & le refte 4. ferala feconde figure
<achee. Et fi on te manifefte 4. oftanv 4. de g th
trouuerss ¢. la premjere figure. Ainf: tu cognob
firas que la derniere moitié eftoit ¢4. ou g ot
contenu fix fois , & partant prenant 6 fois 4.
deuincra}s que le nombre pensé efoiz z?

Que fil'on penfe 2 . apres auoir triple & par-
tagé r’u&mxpfeou ’ law‘cfunicre 'mbiuli’é &mg:;.
smais la partition n’aura pas eftéiuftéda premicve

. fois. Partant fi 'on te manifefte da premiere fi-
sgure :.tu lay adioufteras 6. &-delafomme 1,
stu ofteras: g .reflera 2. que twofteras de o, 361
-sefte 7. fera 1a feconde figure:cachee. Ainfim

fgauras que la dernicre moiti¢ eft §7 ou peft
contenu 6 fois , & prenant 4. pour chafque 9. &
E 2 '
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< Problemﬂaﬁm@l delbdiebles,
gdiouftant'riid-canfede la premiere: pmmommé
- Plvfél&eytutﬂomums le nombre pensgi:: ot
51Que fi lén teidisqu'en la derpitse moitid il y/
a eois figures, & qpe‘lcs deuxdernieres fontaz.
& que {a partition 1’2 jpas refte jufte da.féconde
fois, tu adioufteras enfemblex. & 3:-& i lafom-
swic. 4.madwuﬂ'cias4 font 8. i ofteras §:.de 9.
gefte 1. poths la premiere ﬁgu;crca&hce. ‘Donc-~
gures la derniesemoitié efftoit 113. oug! et cons
€ei 12. fois); & rhultipliaric 12 paryivient 48,
auquel adiciiftanc 2. canfe.dedzfecoride Patth
tiom imparfai@e, ‘tu aiteas goilemombre. pensé.
2 Finalemept fien la deinietemaific,ilya trois
figuyes, donsda premiiere foic & lﬂdrmlhrw &
quie:tures ideux  les: pirvitjons piayqn pas efte
dulkes , tu. adipufterpsiles. detx figiwgs mononed -
.ehfem’olc » qui font8:& 4 8.;tu adioufberas.1.
Selon la regla,font 9. qui ofté:de:s ne laiflc rien.
Pastint ladeconde figire cachee. eff 9. & lader-
. diere maiti¢ entieye et 1o7. cu,i ya.dbzo,ntenu 21
fois. Dobeques mulgipliant 2 13pas 4. & au pros
4vit 84 adiouftant. 3:3:canfe des deux pacsitions
ﬁnparfm&cs ,atu,tnouuoms Ie. nam&c pcnsé 87.
L. O ML o]
pE.MQNs:ERATIQN
Gauaonan o
- >$nptmmlw dappett pat la;rcglc; donnee,
que cc:probléme ine -fe: peut pradiquer , finon
lars que. lqnbmb:e peafe eft plus gr.a.nd quc 43
ganfe quil-Faar-que la dornitre maitié , foit
sbmpofce derdcux -au de plufienrs. ﬂguxcs 3 0¢
qui Warrivera : pas.g .ﬁ le hombte .pcnfénc o~
paf{é‘d ,‘ 31‘ il L ,v',l .‘) PP ‘
: TS et e A «'.7-.:'- SOIt
-t
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..._ﬁz-:vgazﬁ%fmm Wpondith ;&3

TB Qif donc A Ie nom brc
E ﬂf Splus gmpcg, e 4 Ile cc::
T idin par,antu; }3, propbfie, |
A cﬁ pau;;mg.n} pq,u: 5.0 qn tpaﬂé ue g
pairemdnt pairgde i, ou de; 2 ;p de 3t ‘S it pr.
Dii¢rement, A:B?éfcmqﬂE&qu hP“‘ w'on
wple,é@pamfsé ews 18 sow mgle»fa
d njste moifie. B Fux
Q,&Mv& mmswf neé =*u
fctﬂemebt@l aelté PICH“C e, B mig !‘:B%&
mdwwbkme precede n&mﬁﬂ? @P@gﬁt
il

- tions {5 £ons ibftes en o cal
tiple dmépi%mnmns ﬁ)‘acl‘lues 95‘&
EQDFQWJ@#%‘xrﬁg £s. b %Q}O.}n}ést
big ydcnqqm fajeg v :;mfﬂ'% 9 A%
pl‘OPO ;-;ant, QQOQ)J‘?,lt E

ﬁonkqihﬂ Fﬂ‘; (....u.u ﬁal’} Plt, :“ '

~ mopfirep Cargonkl c x ce pLPy
'gmwmasaac Re. T‘gt%-g ﬂwm- |
mle‘S.B‘!ng F PFC“JCQ‘QH it ¢ =i ﬂ ool

.z".J' 'Lc. :u) )
concicmcnt? itAl nomBre

raeoleig nsh; (ﬁyfﬂr
K ;D a.’!.‘:ﬁ;r;] ]nﬂl‘gb&s en

z o ! ﬂpﬁcs %

§ 3% g . ] el doin clonul H,
:) «5; vlyo #mﬂ%m‘lﬁ c,'¢ }6(&
3, dewx figures B'& C, J\ontlv.-

Fe {,'omggxgpug Squ,:m[ﬁ E; ladctm::é.inomé :
‘1‘“7“? edq e 3‘1‘“,19 #:mrtasslﬁ upmbrc

D par deyx onfm.. 164%3 oit ulf

,nombl;qg’, Qq il ggpett,pag:, de parrledy

Q}l}ﬁ;g;ec@nt, qu'eg ¢e. cg gemnctg
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T pattition n'a pas eftg infle; &

e fquc {¢ hombre B ¢ furpaflc E, d¢ -

i V3.8 'par confequent puifque-
e furgaﬂi:eﬁ deyqlé‘me mée F fure
, 4 ' pdfle B'C',de'6: Par dinfiadiou-
" fRant 6% B’C ionifera e rombre
il L M&ﬁ“ﬁéﬁm tipledéo.pitila
E;émtcre pa.rde du precetient xoilem'c«, & p aﬂ
fequent F qu g, i [ur vatle E' da & iﬁﬁemgnt
aﬁuﬂi i'nuluple Dbnapxcsk tiosibre - ﬁ
“b m tt ledeo: Pmamﬁl’an foine
em’em le’lek te B, 8 C, & 6, & qi’on fe=
ittee fev ol ﬂ‘if teﬁe’iﬂ‘ﬂeh, ph‘ ‘pofeé26: pros
ofitign; cat’d fe fera vi' Hombte de neufs iaflel
g&p 6fazzk aoﬁc que B mé foxt:cognru fie hu
618 n¢‘d lafcm’mc xoﬁe9 gil (¢
peud faire, 1Y ue lercﬁe, ot 1adiGke fosmme
(ﬁ" elleelt mb'iiiat que 9 ) adiouftee 2 C; fafle 9
Tafement, Doadgned fi Tofte de 9. ledicrefte, on
ladicte fomme , il me reftera 1a figure i incognue
C C ¢ qu’ll fa.llmt demonﬁter.

"—,.,‘-, e

' ‘oxﬁeﬁncme fexc le nom\-
.38 8 R bréipensé A" tpaﬂ‘mt&e 2.
D Tj ~ L*l& ﬂom&é D’piifemenf pait, &
36 gp  hpres-qiton 4 trlplc & partagf
2 Hdeurfms’fé!éﬂi’ateglc,,ia den-
IR niere rhoitié; d'vntuﬂ:Hoh’ B-E,
lige 1 & desiitre ‘2, & ‘adiouftant p
au nombre B fdichicE. Ilappere pat la troifiefs
‘mepartie ‘du probleme precedent'3 ‘qui¢ §a parti-
tion n’a pas ¢ -faidbe iuftement ks fecoride’fois,
& qucB C fyrpaflé E de cing: &yumpurfq}le




m c ant €dr lc.r ndmbreh y 7t
¥ fu aﬂeie meﬁne de'g. ‘il Yenfuit que ' F frs
sﬂe B C ;- de 4 feulement. MaisE, Ch

¢ 9. par 1 mefme troifi¢femié pastié du problemie¢
s\‘e;edeﬁv,& par- -conlequent F qux urpaile E
siuftemiént , et aully multiple dey. Qonq-
gques BE€ ié‘mt duec 4 eft 'aulg
Cleft pomlqu adiovftancenfemble les. figurds
B&C, &¥ toxgaantq! & féicetant touficurs 3,
{Phe reftera rieny pat moftee k6. propafiion:
Doncques fil'vne défdidtes figutes ot eonnile;
parexemple B luy adxouﬁfanﬂu,.&teicthm g
ofant le refte du mefime vi.le refte neeef:
Eifietaént eft efgal 2 Ci Ce gt il fallom e
monftrer. R R T
J G0 ()

" RO &Y p éA’ f( ma“ta
. é9 . *59 noml::s arqr‘\l;fm Jair Bi k
36 o 8| 988 toug le, :cﬂc de a conﬁru-
\ \\ Cotegh s o &mn qfa,ﬁi gomme dux deux
A :dcns,\ 1 ap[)ett patfa
qum 3 LLic upu:cccdem:
problcme ue E eft rpjulg e-9. & par ¢onfe=

Faufll,, &qugB CfurpaffeEdc 8. & SAF
‘cogfcqucnt ﬁ furpaﬂ?r- Bé de 1. Dont ¢ scn uit

mulciplé’

multiple de ¢s.

5 s&\!;“\ B G- Flnal\smcne fm; le bre |

que les ‘5 res B & C iointtes ehfemble’s duég -

lymr;., opt v rombre de neufuames mfte,
noltre 26, Pgogoﬁnon. Pactant fi B cff cbgufl
luy: adiouftant 1. & reigtiant 5. 1e refte auec'€;

doit faire iuffement g, Poncques fi on oftede
sefte de 9. on aurala gt igure (of Ce qu’xl fallol:i; '

demonﬁrcr.
Q_l_e ¢ il 2 atrme qu admuﬂ:ant .58 ;1a femme
fc-xt iuftement 9: il faut que. C foit auﬂi 5 oW
% :

K



72. Probfehm l]?d [d;g.r [l Jefe&{nﬁla,

R hienZero s Mais ilge peur c@;e. '
_ 59' g o | %450 npAL] lﬁxceptlon‘apg?fgejﬂ.
4 D i E | laxegle. Doncquesceft g infaly
’7&‘ ‘8 ;¢ |liblement. Ex e mghne accid lent
. |iasgigang en. tous les cas.preces
2}aue r]9.°1 i ldens,, omgonclurra le mefine,
SR paul,es;xncfmes teu(ons« W
snofups ap reftedgla regle, ATcauois que .B G
.effant entieremgnrcognu, il faug re Fa.:d,;x; comy
~ bisndefoisil cotient o. & pour chalaye.9 prenr
g4 & gdxouger taritoft 1. tantof} 3. 54;1@93;,
fdlon; les ditigrs cass tour, cha pefe 4¢
au problcme precedent. s
ADVERTISSEMENT

st i“bo%ﬂ’mr a‘adol Jremm  nuentd Ia fafon o de ce
lwdbkme yencd gu w)fe fur [rxedmt , iedg c
franchemer an R P.lear E‘Imﬂ‘e er dela compegn.
de Ieﬁd 1L efp vy ie i e m:faxm e lnysnyla
regle pour dmmd' ‘Wotnbre pensé, ny la damonitra-
ttm “Mass jétdmmtt iFore propofa parvne ficnne lee-
£re & Probléme, en forme de gueltion , & entes Im
icrm;: s Jimon. gwils eftgiens en latin, =1« 21
;.. Quelqu'vn ayant’ 'péndé vn “hodtbie ; , & l’uy
Y] nt. admu&e fans fra&mn fa mmtic, oufa plus
' gn;anac moitié , fi autcément faire ne fe peur, &
a)?am: adioufi¢ deréchef 4 celte fomnie’, fa’ Hioi-
‘tié, ou fa plus grande mojtié, en la efite Figon,
‘& cp&c derniere fomme eftant mamfcﬁcé toute,
“fors vne feule,ﬁ'gufe ﬁgmﬁcmue, telle qué vou-
dra cacher celuy qui 4 pensé le nombré : dediner
e nombre pense. Mais il eft ncccﬁ'anr; c;u i {c4-
che, fi les additions des moitiez fe font &kes
- precifement , ou non, - o

" Sur
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'\“qhi}?ﬁm ] ‘\lmo»&k 5L g
°“Reft cefté propofitiof i trelifify darls firdped
dé ‘ffﬁip’s ,ag regle’que P4y dotinee’, 8 fades
thoATtrdtion 7 Rquelle P4y bid volu ¢ommunia
ek il L elbe edtix’, fans toutbsfors defios
bt 4 preffict ifidfitens, b glolicitFlay en'eft
Hend? 22 il s vup AR A BN Yy VST L RN B
YR tefte W eft éuidefyt s qife 1 practique de cé
Poblefne, eftint toute 14 mefine'; Gu celle da

(Rrecpdgng' hors le degnier point ; on {e peut fer-

“néi Tk Rent e fa preinioie facon dk ¢
Fatge s margaulfi el fecondg 5 evityine. onpeus
ohr anfli ook B 5@ hafbelive 4 fgde 1%

b faufpes qué 1 gutt clenee ot vizero
oot J o ch cclan horieSarco

pas fgauoir certainement,fi la figure cachee doit

eftre wowep sy om vaooy Dowd\ vepsb el lir,
que ladite Condition fe peut ‘changer ; & qu’or:

peut refcre ronedé: meluie que hfiguse cax

«chee ne{oig goint ¥n: g, BA Mesfikahlaraeht;

Tvgre.ondaundqdb eas denw refhrais, il astiuere

fort- foumant:due R (olpcion: sy, Probleme.,

trounenaambigde. Clommey aly premien £2s,-$
Yon tedivdghe Ja-premidradesdevs figures de la
-derniete: moiti¢ et g taingftauseisdifcesner i
1da feconde fignre cichée eft v zero, ou 9. ny de-
.uinet par comfequent, fil'on 3; penst 40: OU .44
femblablement an {e¢ond cas, mmcmiere des
deux figures.e@: 3. ru ne peyx fcagoir certaing
ment, i la-feconde ¢ft vn 2¢50 5 QU 9.0y deui-
ner fi le nombre pensé eft 13. ou 17. Et au troi~
'fiefme cas4 fi la premiere figure eft 5. il fe peut

E gy

de, £n |3 prepofition qu'il me fir: s
g&;. la c%iiti agppled, )i rqlx‘l
faut pas'que 13 figafe cachee folt v zero st



94 Problewes plat (i Jd!&dle.r,

fau;e. que la f;gom;c eltyn Aero 2 0% VR 9. S que .

le nqmbrc penss eft 22.0u 26, finalement ap
skerniss ¢as o . Ja premiere fighre eft 8. il eft in-

eorrainfi Ja (ecopde eft va.zerg, ou bien . & -

s, nombre psnsé ety 45500 a1l fant done per
ceflairement referder, que [a figure cachee , ne
Loitijamais vn zqra,pu fi, Lon jvews permorcre
5e)a,1l,§aptrte cmpx,qu cL.n; foir nma;,q vp 9%

Lo1a

v.Jrn 3 v)vl Ned “1 ’ e
P R ’ B ““ ¥k
L i Y ;,;

QVA‘r&rESMé:

i Pmr'la'{mﬁcm’dmm‘bnmh o

r:n‘;m‘ L eioongdy s 2 RPN AR T ToS

- Ais doublecléno mbtc nsé, 803 ce tlom

ble fairadivufter g puisniolyiplier le totse

- Py pmsad&'étﬁht vo. & multi &lmre.lé EOUT pax
o2 Lors Cchquerant quel eff cedernienproduit,
Bcon oftase dlirelay’s ;oraa refbe; Lo nombre des
Téentaiies, kvzlemombwpamé. Pati'exemple
qu'on ait pensé’sfoadouble oft 6.auquel adiou-

ftant ¢.vient r13 qui multiplic pac.g- fait ¢ gau

-quel adiouftinei1e.” prouiént  ¢5. qui moliplié

par 10. produ!t: éyo: cruquelﬁ tu.oltes 3 go. rofte=
T2 300. o tuvdis clairement quéle nombre des
ccnta.mE:s, i ftuuou' 3 citle nombrc penseé.
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T " QitA,Lé_ti’ lﬁbt‘
i Be | S“'smé » qui doubl
';?'?ﬁ:"j;},fl”(' e ' _‘QB, a\nﬁ\ld.adi() }

0. 5. >y ANy X3
By |t viemneCog
g, ! | multiplie,par 5. pr
-.“31-.’15 El R 66 -dnife—D,auquel adi ’.
'.,!.’é;;(' .')5%;"5"0/1-5 | sff.--'ax ifdntiyo. fe faffc'ﬁ("i'ﬁ
BRI - ’lmh A ié d‘;to{g.ﬂ-
r 2 Htj‘ 3%, dbm» gbhﬂ" ant
35o. (oic-le refte’ G, l¢ disqiie prenant autamt
d’'vmirez qu'il'y & de centaineseh:G éwdeuinera
le nombre pensé A. . Car puifque@. eft composé
de B.& de . Ce fera autart mulviplicr O paryg.
que mujtiplier ppr: de mifine ¢.'los pattics ‘dont
-€. cftcomposé, A fcauoir B, & .'pax 1 prgmiete
duf&cond d'Euclide. Ot b featc affpz quanmid-
tipliang §. par.§, le "produit eft: 27 foic donc &
produit deda maltiplication e B par §11 Parqarle
d genfuicque:D eft efgal i H ;& A 1§ joints en~
femble: Paviconfequent puifque adiouftant 10. 3
- D,prouient E, & adioultine ayffi-do 3 15. prouiét
35.1 eﬁ(cgtgin queH &3 (ﬁ' enfemb.e¢ font ef~
gaux i E. Dondques ceft auant multiplier E par
10. queinuluplier H & 3. par le- mefme 1 O.Far -
1a 1.dn{econd: Patrant Freftefgal A cequi fe fait
mulcipliancH. par 10. jointd'cequi fc fait mul-
tipliant'3 ¢ :par 10.0r malviphinacy ¢ipar 10.pro-
uient 3y0." Doncques F contient 350.:& le pro-
duit de la- mulciplication de par’to.Par confe- -
'zuent puifqueoftant 350. deFlerefte eft G il
faut dirc neceffairemét que le pryduis de la mul-
K : - tiFlica




g% Probleimespluifans . delectabless

tiplication de H. par
L 1d. (Cdla: upposé

*., z' bl S LY

Aq;’.& ‘kxd nos .
Hio. . § prenons les trois n6-
idlingy f A gy, [bIE T A g 1t-eft.
Can A 5a KT | certain par Ja 3.pro-~

01 it Gylauim ||
e G 60 al mulfiplions -ehfem-
Hp,!t?tddtﬁh{qmﬁh{iou’&c‘mgﬁ;ie@i $hul<
“ipliaot 4.par; diileyproduit B pat §. pous fai-
AensH: Doncgues Je meftite. H. {e. fesa 6 l'on
manlsiplie. 3. pqr ;8% Is produit 4 o. pariAiPuis
aloniughed mulriplic pan-10:fait Hicopfiderons:
aintendhs Besypisunanibres 16, & 5o packal
Jgredme 3. propofivion il s'enfuix ruieshous aus
stods le :melme. nonibyemalsipliant A par 100
280 le.produic ki par. xp:que nous aitrions multi
~plians g0, far 1003 &leproduit 150 pas-AiOr
Honssons preuta¢ s quie, multipliant H par 10:

‘ '),f., : '(.I St SOt -7 ahn N
pitTes P |
SRR T {- N a"i 9, pat quel ot

re "que’ hous _les

- sleproduit et G.oDoncques ke mefmic. G {e pro=

-duits. multipliant. Aipas 100, Rartaps G- cons
 tient 100, - dkjtapis-de fpis. que A conti€nt Lynid
:se.Doncques.la tngle eflibenne.s 3 su9iue 0. U

-t Y : .. c ~/ !.' 1 “;“.:3

-1 st Gonfidetes bienyles o demengudb cafbs demon
- :ffeationgus ne fong abxes que La- prémisteiin feeon
- Appliguce asix mowibes Cr noftre 3.pyophfstiatstiocom:
 Prendas aicirgent demiapem e diserfifr
- de ce Probleme enostss mille fagons 1caf premieveiat
L tnyenx toufigncs mhm:ze des cemvasnes exprir
1 mpe be ombre pensé, et que les multiplications [¢ faffent
PA DB §.CF BT X,C0MME. ARPAYRNAT ,BASS (et
. 3

A

lapratiique

lement




g f2 fons par lesmombris, < 7y
kmmt que le nombre wﬁfwé@mr e Lo, dewnigre,
Somaefianoir 3 5 0 [oit,chang&Reeus gorsle Gt 345
off proxenudy . qu'on & adsanfbe. dg commencoenty
m-l mulssplsé par § fait, 2 .mqmlmﬁq ARt Qe
5/? rqmn( 35945 nelemﬂnmulnpl@pwr T'0. 8 o,
duit 350 Doncgues fi tn ueux, ckanger 350 glwxgp.
bes' mmbruqae 2w fass. 4dmg/?er s par. exmapl; A%,
de §.fass. 4dwuﬂer4 & 11 a liewdp 1. m{ngml:
autres ngmbres gu'site plairp, o ders ponr j;ﬂuozrqud
vomibee il fgudm offrasre. muleiplie le premuet’ 4,
pars, mdm 20. Wéfgdgm/}e 12, viendra 3 2.
multsplic par 10 fera'z20.de. uembre 7. sl copxmmdr
Janbffriine dele derniere o & ainft [ tu changes
encore les 4, & 12. t% changemz i le 320, Partant
defia par ce mayen le Probleme jé peut p41fmre en ngﬁo
ies fortes differentes. ~
Secendement. vaplant, em'or que le nomére e mg-
tome; monfire le nombre pense,tu peus toutesfose chan-
c bes. m&zp\lxmrf Car riows, anons conclu que |
nombre, G fefait mluplmm le nomabrs pens¢ A par
Joopoxrce gug les tross mugiplicatonrsz.s & xo.doqt
ammy(ﬁm: fernss , multspliex enfé m&k Jont 300.
d’m;thqu:‘ﬁw 5fm; 10.¢" 16,f03 0. fopt;1.00.
Doncgues ponruex. que 1% prenngs. powr mdnplmg.
tewrs dos nombres qus mulripliez. enfemble faffent1oo.
‘il R imparte.quels sls (oyent. Partant premserement tu te
perx ferniz. des mefines 34§65 10 7 \clwzgmm Lox-
dr: [enjement oamme fa;fm enpremier lien mult¢1mr
pax 5 pwss par 1, 0.} ,aan. o hien premierement
par lo.pm PAT 2. en ﬁn pars o Rutrement. .
- .En apres ta pesx prendre. d autres nombres quifaf-
ﬁmle mfm#&&cmmq o= 0 bicn 2.25. 2.feu-
lemext prens garde qu e\ tons ces changemens le norn-
bee qﬂ; 41 fowf whfiraire &. 1a fin change axffi , ‘I""f la
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ERNE des mulbiplicatenrs, & des nombres qw on fast
wiionfler. Par exemple prenons §.4.5. pour wultsplss

ciatenrs y O powr wombres & adioufler 6. & 9. Grfoit lor
stombye penisé 8. Qw'on le miulesple par §. viendra 4o,
aicqizl adionflant 6. viendra 46. qui muleiplis par 4.
Yera 184 aigiel adionftiont o viendra 19 3.qui multie
ﬂie’pqr _g;'don’r'xem 96§. Or pour fjancir quel nombre
#l foant foicbfEvaireds 9G . confidere qué apres aneir ad-
Sonfté le premser nombre 6.om & multsplié par 4.puss on
wadioufté 9. & wwlsiplsé par § . Doncques multiplée 6
ar §.viendra 2 4.ddioufte 9. viendra 3-3.qus minltsplid
ar y.donste 1 Gy .le riombre qu'il fans fobfidlaire. Auffi
& g;gkqﬁmt 165 s refte 8oo.08 le nombre des centes~
Trosficfmement tx pews prendre tout antvenombye

gue100. & faire qu'sl fost contenss aw reflant de la
JRbfrattion awtant de fois gu'il y aura dimsrez- an

. mombre pensé : & powr ce fuire sl me Fant que -choifiy

povr. multiplicatenrs des nombres qui muleipicez en-
Jemble faffens le noimbr e ts vews:. Comsie § 1w ooy
prendre 24. choifis pownr viewltiplicazenrs. 3.3 4.0 bien
2. 6. 2. Mouis ffaches aufi-treuner le mombre gu'si e
fasudra foubfirasrealafin , ainff que se £ axenfeigné cy
teffies. Par exemple prévions pour mulriplicateicrs 2.3,
"4 & posr noxshres 2 adioufter 7. & 8. ¢ foit le nom-
bre pensé 5 .qui dowble ford 1'6.4 qas adivnfhanr 5 viem
17.qui muleiplid par 3 faik §4.4 qus adionfius 8. pre-
wient § 9. qus multiplic pay'y. fast 2 36. Oy ponrfia-
“thoir quel nombre 5l fuss [orbfiniive , mulriple 7. par 3,
ient 2.adkivufle 8. vient 2 5. qui multiplié par 4:domy
"7e 116. Doncgues de-2.36.0ffe 116.reftéris 120: 0m tn
Yol gae 2'4.eft comterne s fors, & par la twinges quete
“Hombre pensé-cfloit 5. Twpenx aulfi ne preme mr

e mdqolmumr:, & adsonfler qu'vn nowbre,

cemmse

e ——————




qm f ﬁ_mt par les nombres. Y9
weinmeitn mﬂfm it de nombye dey dizaives expric
wmat le nombre'pépsdep *é' 5 po mxktplimtm:,
& 6. ponr nbm ; par exemplt b
rwombre pensé 7.44s do«éle fem 14. lc;dwﬂm
6 ziendyis 20, quimulsiplié pat 5. firo %zm}do
ilfmg/kr jo(@autant que 6 Joss § Yot 30.)0 le re~
fle 70.consiens 74 5, ausant gu i yp dvnitez au
nombre pemé' “SembldbBméne. on *po prendre
gquasrescing, on f:.y,ou plufienrs multiplicatenrs, & ad~
soufter danantuge de ;im&m, W kgfé:onjidc-
ver an prudent Lelieny. .
bljwmkmm%md‘mpmdmerfﬁrldp}d ue de c;l’n.
altion an ition, )

confequent & [a{g"gjy‘m d’addﬁiz:n ax lien de fib-
Siraétion. Comme ﬁ 5 te Wj«mr des xom&re‘r don-
B3 a4 premrmmpk,ﬁn 12 lemm’m enist fais-le
donbler , viendya ;4,Jojm offer 5. reﬁn'a 19. q¥i
Wduphé}mr 5, fera 5. d o fads offer 10. reﬂmt 85,

multiblié,par 10, ra‘dmm 850. M ass masnsenans
dfmaM ofter 3 go,q 8;(;.4“ bien de Iejqxbﬁ‘rare,é‘
La fomme ftra 1200, o le nombre des centeines expri-
me le nombre pemg 12, La.demonfiration de cecy off
fmk  Jppesé ce. que nows anons demonfiré , & n eﬁ
: ymmbdémde :‘;mg[hrd'mmage. L




H . e 2z
o adh,  —r L A8 ey -l (.
- - Ty ] L h W T Y gy
N \ A .
. (IR

Ty R Ron e N LU S e AN St

C ‘. . N AN ,§“.;.,. PR S

. QGIN;‘ v L N - Nt
Ty YRR \Q.,z.ﬁ \‘E'\SEELE HUE RN

1 .

T . Vot A B

s Dpiserencor :lc.mbmé;g«pemé s
. o d’»vm Me‘ or'te'\ S .‘:,'r\‘\.';.‘ EEEY
-0 FEASRSRA " FYR \ ."u.& \‘j ':E‘\."-\\T\\ ;‘,\‘uf..:.(;.\ \"‘ ‘
Efte .fgcdii _‘féiﬁBlé plas ingenieufe que les
autres’, bien que Ia defionftration‘en foit

 plusaifee, Fij shuliflies K hombre pensé pac
'3uel nombre qué tu voudias,puis diuifer l& pro=
duit’pat quel dutre que tu ‘voudras , puis multi- -
‘plier lequatient par qu,elq'%ﬁ‘ autrei, & derechef
wultiplicr , au divifer par Vi adrre’; & ainfitant
que tu voudras. Voire miéfme ¢'il ce plaitremers
cela 3 1a volontd de celuy qui aura'soge le nom-
‘bre, pourneu’ qu'il ‘te ‘die: toufiours par *quéls
nombres il multiplie , & par quels il divife, Mais
pour deuiner l¢ nombre penté; prens enmefme
temps quelque nombre 2 plaifir, & fais fur luy
fecrettement toutes les mefmes multiplications
& diuifions , & lors qu'il te plaira d'arrefter,dis 2
celuy qui a fongé le nombre , qu'il divife le der-
nier nombre qui luy refte , par le nombre pensé;
"Toy femblablement divife ton dernier nombrc
par le premier que tu auras pris , & foisaffeure
 quele quotient de ta diuifié fera le mefme que le
quotient de la fienne. Partant fais adiouftera ce
quotient
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quotient le nombre pensé & demande qu'il te
declare cefte fomme’, alors oftant d'icclle le
quotient connu , tu fcauras infalliblement que
ke refte C’eft le nombre penfe, Par exempleToit
le nombre penfe ¢. fai-le multiplier par 4. vien-

“dra 20. fai-le diuifer par 2. viendra 1o, fai-le
multiplier par 6. viendra 6o. fai-le diuifer par 4.
viendra 1 ¢.8 ainfi fay ntultiplier & diuifer tant
qu'il te plaira , mais en mefme temps choifis

quelque nombse , & fais fur hty toutes les-me(= .

mes operations. Par’exemple. prens 4. qui mul-
tipli¢ par 4. fait 16. qui divife par 2. faic 8. qui
multiplié par 6. fait 48. qui diuifé par 4. donné

12. Lors fitu te veux artrefter 13, dis 3 celuy qui-

a fonge le nombre qu'ildiuife fon dernict nom-
bre a fcauoir 1. par le nombre penft 5. le quo-
tient fera 3.& tu vois bien aufli que tu auras le
mcfime quotient 1i tu diuifes ton dernier nom-
bre 12 par le premier que tir auois pris qui eft 4.
Partant def-maintenant tu peux faire vn affez
plaifant feu deuinant le quotient de cefte der-
niere diuifion’, chofe qui {emblera bien admira-
ble i ceux qui en ignoreront la caufe. Que fi tu
veux auoir le nombre penfé , fans faire femblant

de fcauoir ce dernier quotient , fais adioufter le-

dit nombre penfe , audit dernier quotient, &
demande la fomme de cefte addition , qui eft 8
en I'exempiz donne, d’ot fi tu {oubftrais le quo-
tient connu a fcauoir 3. te reftera infalliblement
le nombre penfe s. '
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DEMONSTRATION. s
A «. "F .» T OitAlcx}omb:.e
Bzf).n N4 G x;z. penfe, qui multi-

D 6o. Q6. K 36. ‘.uni diuifé par P; don.
;. produife D.
A ——— ‘qui diuife par R. fafle
E. & prens d'vn autre cofté le nombre F. qui
multipli¢ auffi par N. fafle G. qui dinife par P.
donne. H. qui multiplié par Q_produife K. qui
divife par R. faffe L. Alors diuifant E par le
nombre penfé A. foit le quotient M. Ie dis que
le mefme quotient M. prouiendradiuifant L par
E. Car puifque le mefme N.multipliant les deux
A.F. preduit B. & G.ily atelle proportion de
B4 G. quede A. 3 F. & parce que le mefme.P.
diuifant les deux B.G,produit C,& H.ly a mef-
me proportionde C 3H ; que de B. 2 G; & par
confequent la mefme que de A. i F. femblable-
ment par mefme raifon il y 2 mefine proportion
deDa K, quede CiH; & par confequent la
mefme que gc A 3F. & finalement il y a mefme
proportion de E 3 L. quede D K,c’eft 2 fgauoir
que de A.3 F Doneques par la proportion aleer-
ne,ily atelle proportiondeE2 A, quede L3
F. Partant divifant E par A, & LparF, il pro-
uiendra le mefine quotient par la 14.propofition
Cela preuné le refte de la regle eft euident. Car

cognoiffant le quotient M , fi tu y fais adioufter

le nombre pensé A;il eft certain que de la fomme
oftant lc quotient M.cognu,le refte fera A.Donc-
, ques

Ciro. P2. Hé6. - plie par N, fafle B.

Eig. R4 Lo ne C. qui multiplie
M .
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ques nous auons bien monftré & deuiner le nom-
bre pense. Ce qu'il falloit faire.

ADVERTISSEMENT.,

O~ pent changer infiniment ln prattigue dé ce Pro.
bleme , dantant qion pens fasye multiplier & dinifér
par diuers mombres tels que Lon vent , & wimporte
que L'on faffe multiplier, puss dinsfer alternatinement,
ox gque Lon faffe multiplicr deux ou tvois fois de fuste,
puss diusfer fem5lablement. L'on peut anffi ayant cognu
le dernier guotient vfér de foubffrattion , an lien d'ad-
dition , fi le nombre pensé [ treune moindre qu’iceluy .
guotient. ((omme en Lexemple donrié en la demonfira-
tion fi Lon [¢ fur arrefte apres anoir multiplié par 6. le
dernier nombre , d'vn cofte eut effé Go. de Lantre 36,
Partant faifint diusfér 6o. par le nombre pensé 5. le
guotient eft 12. qui te viendra parcillement dinifant
36.par leiombre 3. pris dit commencement. Pastant f¢
du guotient 1 2, tu fass foubStrasre le nombre pensé,de-
mandant combien il refe , on te refpondra gqu'slvestc 7,
Donc il eft certaingue fitu foubStrass 7. du quotient

- cognes 12.lerefte §.cft le nombre pensé. L'on peut auffi
acedernier quotient cognen faire adsonster , on foub~
ftraire d'sceluy non tout le nembre pensé , mass guelgue
partie d'iceluy , comme lameitié | le tiers, le quart, on
guelgue antre. Car cognoiffant la partie d'vn nombre,

. sl Weft pas malaisé de cognoiftre tout le nombre.

F 2



PROBLEME
SIXIESME.

Faire encor le mefme dvne
antre fagon, o

Efte fagon eft Ia plus difficile 3 practiques

3 de toutes, & la demonftration en eft alfez
cachee. Prens deux, ou trois, ou plufieurs nom-
brcsgrcmicts entre cux , de telle forte que cha-
cun d’iceux foit premier 3 chafcun des autres,
comme font ces trois 3.4.§. & cherche le moin-
dre nombre qui et mefuré par iceux, qui en I'e-
xemple donne eft 6o. Lorsdis 3 celuy qui doit
' pﬂ\&t le nombre,qu’il en péfe quelqu’vn qui n¢
gaﬁ'c point 6o. 8 mets peine de trcuuer vn nom-
re qui eftant mefuré par 3,8 4.furpafle de Pvni-
té quelque multiple de §. quel eft 36. femblable-
ment treuue vn nombre qui eftant mefyré par

3.8 §. furpaffe de I'vnité quelque multiple de 4.

queleft 4. finalement cherche vn nombre qui
sftant mefuré par 4.& ¢.furpafle de Pvnité quel-
fiue multiple de 3. quel eft 40. Ayant ces trois
pombres , fais ofter 3. tant de fois qu’on pourra
du nombre pensé, & qu’on te die ce qui refte,&
pour autant d'vnitez qu'il reftera prens autant
de fois 40.Semblablemeut fais ofter 4.tant quon

' ' pourra
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pourra du nombre pens¢, & demandant le iefte,
pour chalque vnité reftante retien 4¢. finales
metit fais aufli ofter tous les §. du nombre pen-
$¢, & pour chafque vnité qui reftera , retien 36.
.Puis adioufte enfemble tous jles nombres que tu
as retenu,& fi la fomme eft moindre que 6o. clle
fera efgale awnombre pensé,mais fi ellc)pafle 60
oftant d’icelle 6o. tant de fois que tu pourras, le
sefte fera le nombre pensé.

Par exemple qu’on ait fongé 1y.en oftint tous
le 3. d'iceluy refte 1. pour lequel tu retiendras
vne fois 40. en oftant tous lgs 4. refte 3. partant
tu retiendras 3 fois 45. 3 fcauoir 13¢. en oftant
tous les §. refte 4. partant tu retiendras 4. fois
6. 3 fcauoir 144: Or adioufte enfemble 4o.1 3¢i
& 144.4a fomme fera 319. d'ot fi tu oftes 6ou
tant de fois qu'on le peutofter, il reftera 1. le
nombre pense. Que ﬁP oftant tous les 3. tous les
#:& tous les §.#ne reftoit iamais rien,le nombrd
pense feroit infalliblement 60,

DEMONSTRATION.

A3. B4 C5. D6o. | Oiét les né:
E 36. F 45. G 40. Hyo. d. bres A,BC,’
K2 L3 Mg ont chafcid foit

. N8o. O135. Prgg. |Ppremierd chale
Qg - | cun des autres,

— _ . 8 |l& moindre
nombre qu'ils mefurent foit D. En apres quon
trouue par la 20. de ce liure, le nombre E multi~
plede A & de B, furpaffant de I'vnité vh multis
lede C. Qu’on trouue femblablement le-nom«
F multiple de A & de C, furpaffant de L'vnité, vo
. F ’ M
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"Aj. B4 Cy. Do :::'lgxiptlrcoi:?eﬁt
Es 61'< i.4$1?.4°i\4f159°. cor le nombre G
N 8o Or35. Prag. multiple de B &

P Qs de C , furpaflanc

L A del'vnite v mul-

tiplc de A.Alors le nombre pense foit H moindre

que D.& qu'on ofte Ade H tant de fois qu'il fe

peut faire, & foit le refte k,lequel multipliant G,

taffe N.Qu’on ofte aufli B dc H raut de fois qu'on
ourra,& foit le refte L.lequel multipliant F faf-

fe O. Qu'on ofte de mefme C de H rant de fois
qu'on peut, & foit le refte M, lequel multipliane

E , falle P.Ecla fomme des nombres N O P, foit
© Q. ledis que Q_eft efgal au nombre pensé Hyou
bien que fi de Q on ofte D tant de fois que faire

fc peur , lc refte eft efgal audit nombre pense H.

Cir puilque A & B mefurent E,ils mefurentaufli

P,qui cft multiple de E,& par mefme raifon A &

C mefurent O,& B & C mefurent N. Partant A

mefure O & P. Or parce que G }furpafle de I'v-

nit¢ vn multiple de ‘A le produit dela multipli-
cation de G par K, {cauoir N,furpafle va multi-

plede A, dunigmbre k , commeil appert par la

conftruction de la 2 1.de ce liure.C’ett pourquoy -
fi A N on'adiauifte O & P, qui {ont multiplesde

A, la fomme Q furpaflera auffi du nombre K, va
mulsiple de A , d’ou s’enfuit que fide Q on ofte
A,rant de fois que faire fc peut,lereftefera k.Pas
¥n femblable argument on prouuesa, que fi de
Q, on ofte B tant de fois que faire fc peut, il re-
feta L, & que fi dur mefme Q, on ofte C tant de
feis que faire fe peut , le refte fera M. Doncques
~ oftant chafcun des trois. nombres ABC, du
: : nombre
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nombre Q_, il refte les mefmes nombresK L M,
qui reftent oftant les mefmies trois nombres A
B C, du nombre pense H. Partant fi Q eft moin-
dre que D, comme nous auons aufli fupposé que
H foit moindre que le mefme D, il"eg cuident

ue Q eft cfgal 3 H. ‘parla 24.de ce liure. Mais

1 Qeft plus grand que D, il eft certain que ledic .

.Qq et composé d’vn multiple de D , & du nom-
- bre'H, par la 2¢. de ce liure. Doncques fi de Q.
I'on ofte D rant de fois que faire fe peut, le refte
fera infalliblement efgala H. Ce qu'il falloit de-
monttrer. On ne peut pas fouftenir que Q_peut
eftre efgal i D, Car fi celaeftoit , les nombres A
B C mefureroient ledit Q, ce qui eft impoflible,
attendu que nous auons demonftré, qu'oftant de
%lefdits A B C), tant de fois que fairefe peur,
reftent les nombres K L M.

ADVERTISSEMENT.

Cefte fagon de deuiner le nombre pensé a efté ton-
chée par Forcadel en (és ammotations fur U Arithmeti-
gxe de Gemme Frifé , & par Gusllawme Goffgliz en lu
premicre partie de [& traduition de I Arismethigue de
Nicolas Tartaglia , & en ces liewx Pvn & Lawsre f¢
vantent d'en donner la demonfirasion , bien queny Pvm

* 1y Pautre n'en approshe pas. :
Quant & Forcadel il appert affez gn'il »'a point
" compris la canfé vniserfece de ce Probleme.Car sl ne
parie gud de denx nombres premiers entre enx , & en-
core veut-il gue Pvnf fuf% Pautre de [vmité. Etce
awi eft le pis ils ne demonfire pas bien cefte pavticuliere
_ Jacon de faire, Or eft-il gu'on peus prendre denzx tross,

F 4
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guatre,an plufieurs nombres premiers entre enx , de In

facon que nows anons dit , ¢ parfaire toufiours le Pro-

bleme , & quand on-ren prendroit que denz il n'ef?

point neceffasre que Lvn furpaffe Lantre de Lonité fou-

demnent. . Car premans par exemple. §. ¢& 9. eAlorson.

ponrra penferquelgue nombre gui ne furpaffe point 4.

{dantens ghe 45 . eft lemoindre nombre mefuré par 5, -

O 9.) @ pour shafGque wnise restante apres qu'on anra

ffc tans les 5 . ie vetiendray antant de fois 36. (car 36.

efk mefurépar 9. & furpaffé de L'vnitévn multsple ae

§. ) femblablement pour chafgue vmité restante apres

axoir ofté rons les g.se retiendray 1 0.(car 10.¢/f mefis

vé par §.¢5 [urpaffe 9. de umite) faie done, par exem-

ple, le nombre pensé a1, en oftant diceluy tows les 5.

refle 1. Partant ic retiens 36, En oftant tousles 9. reffe

_ 3. Partant ic retien 3. fois 10.4fganosr 30. Puss § ad-

" _ soufle 36.0 30.dont e fonme eft 66.d'oni’offe 45. &
refte 21 le nombre pensé.

Quant .a Goffelin sl & bien proposé la fagon de ce
Provleme plus generalement , mass sl n'a fast que fem-
blant dele vonloir demonstrer ,car en effel¥ il ne dei
monfire rien. >

e Moy axffi en la premiere smpreffion de ce k-
sre,iene downay pas la demonftration dece Pre-
bleme , & caxfé que ie ne wonlus pas le groffir des
donze propofitions , que vay cfté contrasm dy =d-
soufter , prefgue pour ce [eul [ibjelt , & que ie pens

" foss de publier an premier sonrmes EBmenis Mrie-
methiques , dont i ay tivé lefdictes propofitions. Mas
confiderans gi'eftant dinerts par plufienrs mutres oca
cuparions , se ne pounoss pas fi toft faire dmprimer
mefdits elemens , & voulam contenter le Librai-
ve , qui me follicitoit de mettre derechef ce k-
ure foms in preffe , & me priois de le corriger &

. . augmenter
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angmenter : ic me fuss refolu dy mentre la derniere
main, & de ne tensr plsss le leCleur en astente , pour ce
gws concerne ce me , O quelgues ynes des [kb-
tilitez adionstees a lafin de ce linre , qus dependent
auffi des mefimes propofitions , defguelles defpend la de= -
" monstration precedente. ;

Or encor qu'slme femble que mia demonitration foit
affez accomplie fi veux-ie encor efclaircir deux posntsy
ou le letenr pourvoit troumer de la difficulsé. Le pre-

miser eft , que requerant en ce probleme , g% on prenne
plnfienrs nombres premiers entre eux , tellement gue
chafcun denx [ist premier & chafcun des-antres ;&2
15 ay point enfeigné le moyen de treuner des nombres de
telle natnre. Le fecond, que ic n'ay point demonitré,
qw'il foit neceffaire de [ fernir de nombres , qui ayent
Geste proprieté.. : .

Ponr le premier poins sk eff aisé &'y faisfaire. Car
premicrement powr awoir deux mmbrfzremirrfmm
enx, on pews enprendre deux differens de Pmité, carfi
tels nombres anoyent quclgue commmne mefiere autre
gue Punité , on preusneroit que guelque nombre mefu~
rant le plus grand , & mefurant le moindre ofté du
plws grand , mefureroit au(fi L'vmisé reftante , ce qui eft

ssgpoffible. En apres i Lon ioinit enfemble deux nom-

" bres premievg enitre enx , lesr fomma [éra nombre pre-
mier & chafeun dicenx par la 30.du 7. Partant voy-
kavn mayen certasn d'en anoir tross tels gue nows de~
Sirons. De plus pour en auoir tans que l'on vondra,
slwe fant que prendre autant de nombres qui [oyens
premsers de lesr narnre , tels qu’ Enclide les definst en
la 12, definstson du 7. Et g% on en puiffe treuser tant

- quelon defirera , le mefine Awthenr le demonitre en

20, du 9. :
- Mantenarn gu'sl fois peceffaire que les nomsbres
~ F §
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que nows chosfiffons power faire oSter du nombre pensé,
Joyent premiers: entre enx , delle forte , que chafenr.
d'scenx foit premier & chafinn des antres , se le demon-
 Jreen cefte fagon. Qs'on ait choiff lestrois. A.B.C.

& gue guelg’on vueille dive que les denx A. C. pew-
uent eftve communiguans ou compofex entre-enx. Ie
dss que cela fupposé , le (ro'bleme ne [¢ pewt parfaire en
. dafagon cy deffius exposée; car on ne powrra iamais
trestuervn nombre, qus mefuré par les dewx A. B. fer-
palle Avne vmité feule je restant C. ougquelgue fien
N multiple ; ny vi qusi mefuré,

« Doz  par lesdexx B, C, furpaffé
| A4 By. C6. |dvne vnitéle restant A. on
E————F G - | fon multiple ; ce qui toutesfois

R [eroit necefaire comme il ap~
pert. Que filesdenx A C, font compofez entre enx,
Joit le nombre D. lenr commune mefucre, & g on don-

ne 5'il eft poffible le nombre E G , mefuré par les dese

A.B. & furpaffant de lvmité F G. le nombre E F,
¢fgala C ,oufon mubtiple. eAlors puifque A. mefure
E G, le nombre D mefurant A , mefurera anffi lc
mefine E G. & pusfgue C , mefure E F. le nombre D,
© miefurant C , mefurera anffi le mefine E F. Partant le

mefie D, mefurant tont E G, ¢& le nombre oité E F.

meflrera encor Pvnité restante F G.((e qwi eft impoffi-
ble. Lamefine abfurdité Senfuinra , fi Lon penfé don-
ner vn nombre mefuré par B C ; qui furpaffe A o fon
multiple de Pvnité. Doncgues nostre imention eff fuffi-

Jamment prenvée.

Et parce que la fagon gue 7 ay donnee en La propofi-
tion 20. de treuner vn multiple de plufienrs nombres
premiers emtreenx , excepté d'vn , qui fuspaffe de Fo-

wité s vn multiple de celuy qui eft excepté , oft vn pen
difficile , & ne [¢ pews pas pratigner aifemens , gue
par
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perr cesx qus [{auent bien manier les nombres,i'en vewx:
dosgzer vn autre mayen , qus weft pas tant feientsfigue,
& canfé gion y procede vn pew araftons s mais gui fera
pent estre plus facile a prathiguer , 4 cenx qui ne fant
pas bien entendus en U drithmerigque. Soient propefex.
les troisnombres 3. 4. 5. & qu'il en faille tresucr vn,
miefwri par 4. & §. & furpafant 3..on quelque fien
monlssple de U'vnste 5 Prens premierement le moindre
mefsuxe par 4. & . qui eft celuy qui fé fait , les multi-
plians Pvn par Lautre , 4 fanoir zc.d'car,k premiere
partiede la demonitration de la 36.dx 7. Et &il ne
Sarispast ace que tx venx , slte le connient donbler trie
pler s quadyupler , & toufionrs amfi muliplier , suf~
gresa ce que tu ayes rencontyé celuy que tu defives,
comme en Lexemple donné , le donble de 20. a fasow
40. oft le nombre gue tu cherches ; car il oft mefuré par
4 € par §. & furpaffe de Pvmité 39, multiple de 3. -
. femblablement fi tu venx vn nombre mefuré par 3. &
§- qus furpaffe dvne vnité vn multiple de 4. Prenle.
moindre mefuré par 3. & 5. qui eft 1. & puis gu'il,
ne fatisfastt pas i ce g'on defive , pren fon double qus
eff 30. Leguel westans pas encore & propas, pren le
v triple ; & ffanoir 45. qui eft le nombre que tx cherches,
De mefine posur ancir vn nombre mefuré par 3. G 4
gus fiexpaffe de Lynseé vn multiple de 5. pren le moin-
dre mefiré par 3. & 4. 4 [(anoir 12. gui n'eftant pas
tel que tu venx o ny moins fon dowble 2 4. tn prendras
Jon sriple 36. qui fast L'effeCt gue tu defires. Or ayans -
wne fosstronnéces nomdres , tu pourras  fi 1u veux,en
tresner snfinss antres de mefine ; car sl ne faut qu' ad-
wufter aux nombres defia tronuex. le moindre gui eff
wefiré par toms les nombres premiers gue sy as choifis,
somme [i 4 40. 4§ - 3G. 14 adionSles GO. tu AUYAS trox
axpres nombres fasfans le mefine effect , a fyauosr 100.
’ . 19§.

-
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10§, 96. e Anfguels fi tx adionstes encor Go. tu en
#iras trois antres s ¢ ainfi tamt que tn vondras. &t

9.

bien qu'sl wimperte defGuels tn te ferues , quant a la

- Cersaineté de la regle, toutesfoss il importe be A

guand & la facilité , car fi tu Ghoifis les moindyes ,
prailigue en feva bien plus aifée. :

- Refte adire quglqczeboﬁ dw nombre giee Pon pref-
&5t pour borne & celny qui fonge le nombre , & fin gu'il
Hen penfé point v plus grand , gus off le smcfime nom-
bre giion fonbflrais 4 la fin de la fomme des pombres
retenns. Oy cr rombre la ef§ le moindre qus oft mefuré
Par tous les nombres premiers choifis , qui eff 60. en
Lexemple donne. Et fi [ on anvit chouff 2.3.5. Ce nom-
bre la feroie 30. Et fi Pon anoit choifi 3.§.7.ct nombre
I feroit 105. Maimenant powr trouuer le moindre
rombre mefure par tant de nombres qu’on vondra, En-
clide en a donné regly generale en la 38.du 7. Carce

;{ tross mombres donnez , f¢ pewt
eftendre 4 toute mmlritnde de mombres, Toutesfoss
effunt propofez des nombres tels gue nows auons declan
¥é, 4 f{anoir, premiers entre exx dvne telle forte, que
chafeun denx fose premiev & chafeun des antres on
Ppens donner powr ce fubielt vme vegle particuliere bien
aisce y qui eff tirée de ladséte 3 8.du 7. y appliguant L4

" premiere payeie de la demonftration de la 36.(ar sl ne

[ast que mulsiplier enfemble les nombres donnez. Com-
me fi Ceffoyent 3. 4. g. multiplians 3 .par 4 vient 12,
gui multipliepar s . fast 60. e Ainfi files nombwes pro-
Pofez efoyent 3. 5. 3. multiplians 3. par §. views 14,
qus multiplse par 7. faiét 105. o
Finalement i aduertss leClenr gue ce probleme fé
Pewt parfaire tout de mefinefi Lon fasfoit ofter, quatre,

cing , fix , on plufiewrs mmbm‘/rmm‘m' entre exx en.-
are

la maniere exposée , & pour le fasre toncher an doige,
- . fen
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& en veux donner vn exemple en quatre nombres.Soiens
des quatres nombres choifis. 2. 3. § . 7. eAlors le nom-
bre duguel il ne fandra pas en penfér vn plus grand
Sfera 210.q%i cff celuy giis f¢ faic mulsspliant enfémble
" toms les quatre nombres. choifes 3 & por chafgue vnsté
qui reftera oftant tows les 2. il fandra reenir 104,
Poxr chafgue unité restante , oftant tos les 3. il. fan-
dra retenir 70. Poxr chafque vnité reftante oftant tous
bes §. ilfandra retenir 126, & powr chafque vnité re-
Jante , tous les 7 offez. , sl fandra retenir 120, Puts
adionflant enfemble les nombres vetenus , lexr fomme
[érac(gale an nombre pensé , finon quellc furpaffé 210,
Car alors sl fandra ofter a10. d'scelle fornme tant do
Jois gréon powrra , & lerefle férale nomgbre pensé.

%%%%%%%gﬁﬁﬁﬁég
PROBLEME

SEPTIESME.
W

o

V.

i

Deuiner plvg/imr: nombyes que quelgy'vn
) aura penfez. |

VELQY v N ait fongé pluficurs nom-
¥4k bres , & premierement que la multicade
iceux foit vo nombre impair, c'elt i fgauoir

qu il'en ait fongé trois ou cing on fept & cetera.
dis luy qu'il te declare la fomme du ptcmi;r ?z
u fe
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du fecond ioints enfemble , puis la fomme du
/fecond & du troificfme, puis celle du troifiefme
& quatriefme , puis celle du quatriefme & cin-
quicfme , & ainfi toufiours la fomme des deux
prochains, & finalement la fomme du dern’er
& du premier. Alors prenant toutes ces fommes

en mefme ordre qu'elles t'atront efté donnees,

adioufte enfemble toutes celles qui fe treuue-
ront ez lieux impairs, 4 fcauoir la premiere,troi-
ﬁcfmc,cinquicfmc & cet. femblablementadiou-

fte enfemble , toutes celles qui fe trenueront ¢s -

lieux pairs a fcauoir la feconde, quatriefme,
fixiefme & cet. & {ouftray la fomme de celles
cy, de lafomme de celles 13, le refte fera le
double du premier nombre pense. Comme il
ayoit (ongg 2. 3. 4. §. 6. Toutes les fommes des
deux prochains, auec celle du dernier & premier
feroyent §.7.9.11. 8. Defquelles i tu prens
celles qui font és lieux impairs 4 fgauoir . 9. 8.
leur fomme fera 22.& fi tu preris celles qui font
&s lieux pairs a fSauoir 7. & 11. leur fomme fera
18. qui oftcede 22. refte 4.dont la moitie 2.
eft le premier nombre pensé; Or vn des nom-
bres penfez eftant treuué, tu auras aifement
tous les autres, d'autant que w connois les
fommes qu'ils font eftants pris deux i deux;
Que fi la multitude des nombres penfez eft vn
nombre pair , fay toy comme au parauant decla-
rer, la fomme d’iceux pris deux, a deux,mais i la
fin ne demande pas la fomme du dernier & du
premier, ains celle du dernier & du fecond ; en
apres adioufte enfemble toutes les fommes des
lieux impairs , excepté la premiere, & d'autre
cofte adioufte enfemble toutes les fommes des
' ' licux

e
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lieux pairs, & dela fomme de celles cy, foultray
la fomme de celles 13, le refte fefa le double du
fecond nombre pens¢. Comme {1, I'on auoit pen-
sé ces fixnombrs 2. 3. 4. §. 6.7. Les fommes d'i~
ceux pris deux a deux, auec la fomme du dernier
& fecond,feroient §. 7. 9. 11, 13%10. Mais celles
des lieux impairs exeepté la premiere font 9. &
13.qui jointes enfcmble font 22.Celles des lieux
paits font 7. 11.10/quienfemble font 28.d%ou fi
. tu fouftrais 22.letefte 6.fcrale double du fecond
nombre pense, i {gauoir de3.- - 8

DEMONSTRATION.

A2, B3, Cy4. Dy Ec. | .
Fi G7. mp Koar "LE&ET"

Oyent lesnombres penfez A. B. C. D. E.dont
,Sla multitude elt nombre impair , & la fomy
me dupremier & fecond foitF , celle du fecend
- & woifielme foit G ; celle du troifiefme & qua-
triefme foit H , celle du quatrie(me & cinquicfe
me foitK , & celle du cinquiefme & premier -
foit L. Maintenant confiderons celles qui four

¢s licux pairs,3 fcauoir G.& K.Il eft euident que
G contient vne partie de F (2 fcauoir B ) & vne
partie de n (a {cauoir C) femblablement k con~
tient vne parriede 1 (i {cauoir D) & vne partie
de L.(a fcauoir E)doncques G. k: enfemble con-
tierent tout ce qui eft contenu en H', & de plus
partic des fommes. F. L. premmre & dernieres
Tout demefme s’il y auoit d’'auantage de fom-
mes , NOUs preuucrions touflouts que ccllc.;. des
. ieux
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A2 B3. C4. Dy. Es6.
F¢. G7. mo. k11, L8

lieux pairs coneienent precisement tout ce qui
eft contenu en celles des licux impairs interpo-
fees , & de plus partie des extremes. Or il appert
quil refteen F ,le nombre A, qui n'cft point
contenuen G, & qu'il refte en L ; le mefme A;
qui n'eft point contenu en k. Partant les fom-
mes F. H. L, furpaffent iuftement les fommes
G.x, du nombre A, pris deux fois. Ce qu'il fal<
loit preuuer.

A'vo B’- Cq. wﬁsg E60‘M70
Fg. G7, Hg. x 11. L13. Niro.

SOient maintenant les nombres penfez A. B,
C.D.EM. dont la multitude cft nombre pair,
& la fomme du premier & fecond foit F.celle du
fecond & troifiefme,foit G.celle du troifiefme &
quatriefme , foit H ; celle du quatricfme & cin-

uiefme foit k , celle du cinquiefme & fixiefme,
}oit L. & finalement celle du fixiefme & fecond
foit N. I eft certain , fi nous {eparons le nombre
A, des nombres B. C. D.E. M. que des reftans,la
multitude fera nombre impair , & fi nous oftons
auffi la fomme F, d’auecles autres, les reftantes
i fcavoir ‘6.H.x.L.N. feront iuftement les fom~
mes des nombr®s B. C. D. E. M. pris gomme cy
deflus. Parrant par ce qui a efte def-j2 demon-

feré les fommes 6. . N. enfemble, furpaﬂ'cu}nc
cs
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fes fommes H. L, du double du nombre B. Cg¢
qu'il falloit preuuer. - :

Il appert donc que cefte fagon de faire reuient
i la premicre , s'imaginant que le premier - des
nombres penfez , {oit ofte , & oftant femblable-
ment la premiere fomme. On ne laifle pourrant,
de deuiner ledit premier nombre , d’autant que
cognoiffant le fecond B ; fi on le foubftrait de la
fommecF, lerefte {eraneceflairement le premiet
nombre A , & de la mefine forte on treuite tous
lesautres , car oftant B cognu de la fomme G, le
refte eft C, & oftant C.de la fomme H , il refte
D, & ainfi desautres. Partant nous auonsfuf-
filamment enfeigné 3 deuiner tous les nombres
perfez. Ce qu'il falloit faire. Cos

ADVERTISSEMENT.

Céste fagon de parfasre ce probleme anec fa demon

[Pration , ie latiensdn R. Pere lean Chaftelier de ln

Compagnie de lefins , homme certes tres-expert en tou-
te forte de Science. ‘

1l ef bien vray quwon pourvon faire le mefime en
plufienrs antres fagons. Premierement parla regle de
denx fauffes pofitsons , ou par 1 Algebre comme e
laiffe iuger a cenx qui fint capables den faire ex-
perience. o

Secondement en wne autre forte tres-facile , qui cff
telle. Toints enfemble tontes les fommes donnees , &

- prens lamoitié de cela, ce févala fomme de tons les
nombres penfez , i la multitnde dicenx et nombre.
smpair. Que fi la multitnde des nombres penfiz e
nombre pair , lasffe la premicre fomme , & ioints en-
[emble tomses les antress; ‘ itsé de cela ;Ce
- paygnlEiR
Erastls
LIS THES
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fra anfli la fomme de toss les nombres penfez ex’:zie'
le premier. Or fachant la formme de tous les nombres
perfezil off aisc de les dewsner tous. Car foyent les
nombres penféx tels que cy dewant 2. 3. 4. 5.6. les
[fornmes feront auffi §.7. 9. 11 .8. le[guelles soinilesen-
[femble font 40. dont la. moitic 20. eft la fonme iuste
de tous les nombres penfez  ce qui off eusdent , car és
fommes §.7. 9. 11. 8. il appert que chafiun des nom-
bres penfez. cft contenn dewx fois, Partam fi tw venx
deuiner le premier nombre ; pwifaue tu f(ais que le [¢-
¢ond ¢ trosfiefine font 7. & que le quatricfme & cin-
qusefime font 1. oftant 7. 11 (4 fanoir 18 ) de la
Jomme de tous ( a[¢anosr de 20) il faur necefairement
gque le refle 2. foit le premier nambre : & de la mefine
Jagon tutrouncras tous les antres ; ou bien te fernant de
celuy que tu anras ainfi treunc | tu trouneras les ansres
Ppar fon mayen comme auparanant. Que f¢ la multitude
des nombres eft nombre pair , tn vferas de Jemblable
arvifice lasffant la premieve fomme , & la caufé en oft
enidente par la demenfiration dennee. '
Trosfrefinent on peut proceder a la folution de ce pro-
bleme d'vne fagon bien differente | qus eft telle ; fi quel-
€un apensé trovs nombres , fass-toy declarer la fomme
Qicenx pris deux a denx , comme il a ofté ds. Mass
Silen a pensé quatre , fasis 10y manifester la fomme
d'iceui pris trois a trass , entant de fagons qw'on les y
pext prendre , & 5'il en a pensé cing , fass-les soindre
quatre & quatre , Sil en a pensé [ix , fass-les ioindre
€ing acing 5 ainfi des antres. Alors powr dewiner les
nombres penfex tien ceffe regle generale. Adiouffe en-
Semble toutes les fommes quss te ferant manifefiees 5 G

dinsfe lafomme d icelles par vn nombre moindre dvne

vnite gue celuy qui exprime la multitnde des nembres

Penfex, Le quotient fera la fomme iuste des nombres

) PC”ﬁ s
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penfez s laguelle eftant cogrue y:c'eft chofe trop aifee de
treuner tous lefdits nombres Fvm apres Famsre, Pay
exemple qu on ast Jonge ces quatre nombres 3.5, 6. 8.
Lafomme du premier , econd & trosficfine , fast 14.

La fomme du fécond ; troifiefime , quatricfine fait

19. La[omme du troificfine, quatricfme, premier faie
17. La fornme du quatriefine , premier ¢ fesond fast
16. loints enfemble toutes ces fommes | tu anras 66.
bequel (i tu dinifés par 3(qui eft on moins que 4eexpis-
mant la multitude des nombres penfez ) tu auras 11,
qui eft la fomme inste des nombres penféz. Partant [ien
oftesde 22, les fommes 14. 19.17. 16. Lune apres
Pantre, tu tronueras tous les nombres penfez Pvn apres
Lantre. T .

Ceste regle a eftc touchee par plafienrs , mass clle off
particulierement bien expliquee par Xilandre furla 16.
propofition du premier liure de Diophante. La demon-
Soration en eft bien facile , car trods nombres fé pennent
soindre dens: & dewx en tross fagons , mass chafiun d&'i-
cenx-nefera pris que deux foss, dantant gi'on en lasfe
towfiours un.Et quatre nombres (¢ pewnent ioindre trors

w trois en quasre fagons , mass chacun d'icenx ne fera
pres gue trois fois powr la mefine raifon. Ainfi cing
nombres ¢ pewnent accoupler quatrea guatre encing
fortes s mats chafiun dicenx ne féra pris que quatre
fots , & ainfi des antres. Dont on peus facilement com-
prendrela canfé de cefte vegle.
- Quant 4 ceqcn.la fagon inuentee par le P.Chafe-
lier ( ce qus (¢ doir aufi entendre de la premiere &5 fé-
conde dont 3'ay parle en cet adertiffement ) fi la mul-
vitude des nombres penfez. eff nombre pair il faut join-
dre le dernier auec le fecond , sion p# auec le premier;
qgui en voudysst [Ganovir la rasfon , Ie ds que cela eff
edient powr ce que qus soindrost le dernier anee
] z
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le premier  le probleme pourrost recenoir plufienrs folu-
tions, voire infinies fi Lon admet les frattions ,par asnff
Lons ne powrroit pas certasnement dewiner kes nombres
Penfex s puifgue plufienrs ausres ioints de mefine fagon
_ pomrreyent faire les mefines fommes. Par exemple:
guand on aurost pensé 3. 5. 6. 8. filon prend la fom-
me du premier & fecond , qui eft 8. celle du fécond o5
troificfine , qus eft 1 1. celle dutrosfiefine & quatrief-
me ,quseft 14. & celle du quatriefie & premier , qui
¢ff 11. L'onne ffanroit par la deusner certasnement leg
nombres penfez , car foit qus Pon chosfiffe ces quatre 1.
7. 4. 10. on bien ces autres 2. 6. §. 9. o% encor ces an-
V765 4. 4. 7. 7. & encor plufienrs antres , voire infinss
gdmertant les frattions , on trounera toufiours les mef~.
Dscs fammes en les prenant dews: 4 denx.

- Etencffeit , [t tu penfes te feruir en cecas de Lavé-
Lle donnee \sula trouneras dusont inutile , car tonses
les fornmes des lienx impairs iointes enfemble , feront le
mecfine nombre que los [ommes des lieux pasrs , comme
enlexemple donné 8 & 14 font le mefine , que 11. &
11.&fFanosr 22. Que fi th vewx reconrir i la regle de

Janx, ok tu foudras La question: ds premier 4lm‘§ » o=
Jant quelgi’vn des nombres infinis qus la pexsent fou-
dre ,qoulqamremmt tunen z{?e:dza tamass # {;ﬂt.
Quant & la feconde regle gue #ay donuee en cet aduer-
tiffement y tu trouneras auffi gu'elle ne 5’y pewt appli=
r. : o
Mais cortes il n'y a vien qui defousire mionx le fé-
cret , que Poperation de I' Algebre , car apres anosr dsf~

coury parfailtement fur le probleme pm!a:e' ) & possr—

Juiny touses les parties diceluy , venant a Leqnation, tvs
28 trouueras iamass gu'vn mefine nombre efgal & foy
wmiefine , comme en Lexemple domné tu tromseras 11.
oBal&r. Quiclt vn figne infallible que la queftiaw

D regost
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wegoit snfinses folutions s comme 4 treshien remarqué
Pierre Nugnez au 6. chapitre de la premierg partie
“de fon Algebre , & gu' alors elle eft folne infiniment
comme parle Diophante. Or pour dire ce qus [¢ pent
S voutes [emblables qrestions , il [¢ fandroit [évuiy
dvne mienne inmentvom , par-lagnelle i'enféigne le
meyen ¢n tel cas de trenyer vp nombre an deffus , on
bien awdeffons duguel , tous nombre pris powr valenr
de la racine , peut [oudve la queStion propofée , on
vrayement quelquesfoss treuner deux nombres , entrs
lefquels'tone autre cftant pris pour valewr, de la ra-
cine , on fatisfast a la question. (omme en Lexemple
propost, on pent mestre pour le premier nombie pensé
tout nombre moindre que 8. & fi Lon anost proposé
wne telle questior. Treuner fix nombret que la fomme
du premier & [econd fait.1 4.celle dn [ecod chrroifief=
e foir g.celle du prosfeéfane (& quatriefine,foit 2.cel-
be dwguatriefinecs cinguicfine,foit 8 .celle ducingmie/.
e fixiefine foit 0.6 celle du fixicfine & premier.
fost 9. Ie treuneray par.mon inuention que cefte gue- .
Jionria quévne folutian en nombres entiers , lefguels
fone 6. 8.1.1. 7. 3. Muis[il'on admet les fraétions
ghle en asnfinies 5. Car tout nombre g on mette ponr
de premier , gui foit plus grand que §.. & moin--
dre que 7.la filutson: fera tres-bonne. Or il eff euin
dent gue par le mogen des frattions , entre 5. & 7.
onpeis prendresinfinis nombres , mass skn'y 4 que 6.
densier. Do -
. “Pour contenter acsnement le lelhenr fudsenx,
sexpligueray bricfuement ceffe mienne inuention a la
fin de ce liure , anx fibtslisez. des nivres qui fuinromt
besproblemes , le.renmopant pour en eftre infiruis plws
amplement,a mes commentaires fur la queftion 41.4%
4-linre de Diophante. AT
G 3
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PROBLEME
“HVvIC T;ES ME. .

BEEEZI 685
Bhataae: o

1

Deniner vn nombre que quelgivm -
* apra enlimaginatios fans luy

rien demander.
E A1s penfer vh nombre a quelqu’vn, &

dis luy qu’il le multiplie par quel nombre
- que tu voudras,& au produit fais adioufter vn
certain nombre,tel qu’il re plaira,& fais'aufli di-
uifer cefte fomme par quel nombre qu'il ve vien-
dra en fantafie. Alors diuife auffi A part-toy le
nombre par qui tu as fait multiplier , par celuy
par qui tuas fait diuifer, & autant d’vnitez , on
parties d'vnite qu'il y auraen ce quotient,autant
* de fois fais ofter le nombre penié du quotient
\qui eft prouenu i celuy quia fongé le nombre,
puis tu deuineras aisement ce qui lay refte, fans
luy rien demander. Car ce refte fera toufiours le
quotient qui prouient diuifant le nombre que
tu as faic adioufter apres la multiplication , par -
celuy qui aferuy de divifeur.Par exemple quel-
qu’vn ait penfé 6. fais-le multiplier par 4. vien~
dra 24.3 ccla fais adioufter 1¢.la fomme fera-39..
faig-Ia diuifer par 3.le quorient fera 1 3.Ot (}ini-
ant
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fant le multiplicateur 4. par le dwifeur 3. il ce
prouient 1 }. Doncques fais ofter du quotiens
13. le nombre penfe vne fois , & encor le tiers
d'iceluy A fcauoir 6.& encor 2.qui font 8.reftera
¢. quieftle nombre qui te prouicndra diuifant
le nombre adioufte 1¢.par le divifeur 3 fembla-
blement s'il auoit fonge 8. fais-le multiplier par
- 6. viendra 48. fais y adioufter 12. viendra 60,

fais-le diuifer par 4. viendra 1. & pource que
diuifant le mu?tiplicatcur par le diuifeur pro-
“uient 1 §. fais ofter de 15. vne fois & demy le
nombre penf, A ffauoir 8 & 4 qui font 12. Tu
deuineras que le refte eft 3. qui prouient diui-
fant le nombre adioufté 12. par le diuifeur 4.

DEMONSTRATION.

| a6, Bz ES. Oit A. le nombre
Hy4 Crg. Fy. penféagui muleiplié
K3 D3jo Gij. (P H fafle B, auquel
Lry | adiouftant C. prouien~

z ue D. & divifant D.pas

K. {oit le quotient G. & femblablement diuifang
les nombresB & C, par le mefime K; foyent les
quotiens E F. & diuifant encot H, par k. foitJe
quotient L. Or puifque B. & C. enfemble fone
efgaux A D , il eft certain que les quotiens E F
enfemble font e(gaux au quotient G. & puifque
A multiplie par H. produic B; qui diui(g park,
donne le quotient E;ilyatelle proportion de
A 3 E.quede k i H. par la 1. propofit. Partant
far PAduertiffemét de la 14.propo.il fe produira
* le mefme quotient,foit qu’on diuife E par A,f{oit
‘qu'on diuife H. par k ; mais divifant Hpar k, le
. G 4
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Ac. Bzg ES. | 990t ient elt L. par la

H 4 Crs.Fr. conftructiony doncques

‘K3 Dzg. Grj. |
Ltk

A par Lle produit fera E.Partant puis que larei-

le donnée ordonne que du quotient G. on fafle

ofter A,autant de fois,& autant de parties d’ice-

luy,quilfe treuue en L d'vnitez, & de parties
© d'vnite, il eft cuident gue cela eft tout le mefime

que faire ofter du melme G. le nombre E. Or

nous auons monftré que E & F enfemble font

efgaux i G.Doncques oftaat E de G. le refte fera
- F,qui te fera_infailiiblement cogneu, d'autant
que C.cft le nombre certain que tu as fait ad-
joufter apres la mulriplication, qui diuifé par
K. donne le quotieut F. Par confequent la reigle
eft bonne & fuffifamment demonftree,

_ ADVERTISSEMENT.

- Ce ien conftumierement ¢ prastique par plufienrs
d'vne fagon trop particuliere. Car ils font tonfiosurs
doubler le nombre pesfé , puis adjoufler a cela vn nom=~
bre pair tel qi'sls veulent , puis partir cette fomme par
2, € dn quotient font ofter le nombre penfé vne foss, &
fwalencent deninent que le refte ¢'eft la moitic du nom-

divifant E par A. & par

bre pair qu'ils om fast adjonfter. Mass lareigle gene-.

»ale que i’ ay donnée eft beancoup plus belle , & plus fub-
tile , & ce probleme ainfi prasigué bien gu'il foit assé 4
celuy qui eff expert a bien manier les nombres , femble
neantmoins admirable aux antres, & lartsfice diceluy
ne peut eftre facilement defCouert, encor eft-sl enident
que lx fagon commmne fiss alleguée reusent & la mienne
& n'eft que comme vn efchantillon d'scelle. Car pHss
que le multiplicateur & le dinsfenr w'eft que le mefine

2.4545

le mefine L. prouiendra .

confequent multipliant -
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a.dinifant Pon par Lautreyil prousent 1. dont sl appers -
que ds dernier quotient il ne fant fasre ofter qu'vne foss
le nombre pensé , & le refte fera snfalliblement la mois
ti¢ du nombre adionfté; a canfé gue le dinsfenr eft 2.

ue i Lon mobiecte qu'on ne peus aiscment praiti-

_ quer ce Probleme fi generalement que ©ay monftré, fi
Con w'eft bien versé en [eAritmeihique , acanfé que le
plus founen il y internsent des fraltions , dont tout ke
monde nefefjast pas bien efcrimer. le vefpons premse-
rement que se n'efCrits pas -primipdlemmt pour cenx
qus [ont du tout ‘sgnorans comme i ay defia protefté,&
quifont[i bebetex ¢ tardifs a comprendre les proprie=
sez des mombres,qu'ils font tyeuner Pithagore va effron~
s mentenr,difant que I'ame de ' homme n'eft rien qu'v-
#e nombyenfe harmonse. En apres ic dis qu'on peut pras
* &tiguer.ce sem en infinies fagons , [ans toutesfois tomber
en fraltions , & pour ayder les plus foibles i'en venx
donner les moyens. ' e
_ Prens pour multiplicatenr quel nambre que t1 vou~
dras, ponrnen que ti: prenes posr dinsféur, ou le mefine
nombre , oy vn antre qus le mefure , & que le nombre
gre t fass adionfler, fois auffi meficré par le mefine di-
ssfeur. Comme [i Lon asnoit fengé 7. fass le multiplier
par §-viendra 3. Et d antant gue §.n'a point de nom-~
bre qus le mefure finon Iuy mefme , tu és contraint de
prendre aufli §. pour diniféur 5 & par confequent de
fasre adiouster vn nombre mefuré par §.comme 10.q%5
adioufle & 3§ fera 45 .qui dinisé par §.donne 9.duguel
[itn fais ofter vne fois le nombre pensé ( pource gue le
wultiplicatenr dinisé par le diniféur donne 1. ) le refte
féra 2. gui prouient auffi dinifant 10. par . Que fi 1w
prens poxr sultiplicatenr le nombre 6.t pourras pren-
dre posr dinsfésir on le mefine 6. o 3 0% 2. Par exem-
piefoit 7. le nombye pens¢ comme {anparanant , fass ke
|
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multiplier par 6.viendra 4.2.65 [f tu venx choifir ponr
dinifenr 3. fass adouster vn nombre qui ait tiers com-
me 1§ viendra §7. quidinisé par 3.donne 19. duguel
fass ofter dewx fois lo nombre pense(a caufe que le myl~
tiplicatenr 6 .drmisé par le dissfeur 3.donne 2.) reftera
§ qui prousent anffi dinifant 1§.par 35
Enoutre i tune teveux point affubieltir 4 I»’mdre
posr multiplicateur vn nombre gus foit mefure par le
diusfeur ,tu tepeux exempter de cette peine en ceffe
\ Jorte. Choifis premierement en toy-mefine quel dinsfeny
que tu vondras, &5 commande a celus qus fonge le nom-
tred’en penfer vn qus fost meficré par ton dinsfenr an-
paranant preses,comme fi 11 veux fasre dinifér par 3.
dis luy qu'sl fonge quelgue nobre qus ait tiers,¢5-ff tute
propofes de faire diniferpar 4.dss lny qu'sl soge quelque
nombre qus ait quart & ainfi des antres. Car alors il
n’impartem par guel nombre t# faffes multiplier,pour-
uex que tufaffes toufionrs adsonfter vn nombre,qus foit
mefuré par ton dinsfexr. La caufé de tout cecy se la

lasffe chercher au curienx Lellenr ,elle eft bien aisée &

treuser,c5” ne depend que du 10. 11. & 12. e A xiome
dr 6.4 Euclide,

~ PRO

-
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PROBLEME
NEVFIESME.

Deux nombres eﬂant propof lvn pair
¢ Lantre impair , dmmer de deux
- perfonnes leguel diceus
chafcune aura choifs,

? Oient par cxcmple Picrre & Tean aufquels

tuayes proposé deux nombres L'vn pair &
l'aatre impair comme 10. & 9. & que chafcun
d’cux choififfe vn de cesnombres 3 U'on infgeu.
Lors. pour deuiner lequel chafcun aura choifi.
Prens aufli dcux nombres 'vn pair, & lautre im-
pair , comme 2. & 3. & fay multiplier celuy que
Pierre aura choili, pér 2. & celuy quc Iean aura
choift,par 3.Apresfay joindre enfemble les deux

roduicts,& que la foame te foit manifeftce, ou
Elcn demande feulement fi cefte fomme eft nom-
bre pair ou impair , ou par quelque moyen plus
fecret tafche de le dcﬁ.ouum, comnme leur com-
mandant d’en prendre la moitié.Car {gachant ce-
la tu viendras aisément i boutde ton attente,
d'autant que fi ladicte fomme eft nombre pair,

infalliblement le nombre que tu as failt mul Iti-
plier
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plier par ton impait ( 3 {gauoir par 3 ) Ceftoit le
nembre pair(a fgauoir 10)Que fi ladicte fomme
‘eft nombre impair,le nombre que tu as fait mul-
tiplier par ton impair (3 {gauoir par 3 ) eftoit in-
falliblement le nombte impair (2 fgauoir g)Com-,
mé fi Pierre auoir choifi 1o, & fean o.fay; mulsi-
Flier par 2.celuy de Pierre,& par 3.celuy de Iea,
es produitsfdrdnt 20. & 27.xdeontla fomme eft
' 47. nombre impair, dont tu conieures que ce-
" luy que tu as fai& multiplier par 3. c’eft le nom-
bre impair , & partant , que.Iean auoit choifi 9.
& Picrre 10. Que fi tu fais miltiplier par 2. ce-
luy de Iean , & celuy de Pierre pat ‘3. Les deux
produi@s-{eront 18. & 30. dont la fomme cft
48. nombre pair, dont tu recueillis que celuy qui
a efté multiplié par 3. c’eft le nombre pair, &
partant que Pierre a choifi 10.lean .

 DEMONSTRATION.

LA demontftration de cecy eft tres-facile & ne
defpend que de la 28:& 29.du g.car comme
on peut inferer de la 21.du mefme liure,le nom-
bre pair par quel nombre qu'il foit multiplié fait
\ tou{tl)ours vn nombre pair’, mais I'impair eft bien
de differente nature , car s'il eft multiplie par vn
pair,le produit eft Fair par la 28.& §'il eft mulri-
Blié par vn impair,le produit eft impair parla 29.
artant fi faifant ce ieu,il fe rencontre que le
nombre pair foit multiplie par ton impair tous
deux les produid@s feront pairs, car aufft de 'au-
tre cofté vn pair fera mulriplié par vn impair , &
par confequent la fomme fera infalliblement
nombre pair parla 21. citee. Mais s'il {e rencon-
1 e
!
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tre que tu faffes multiplier le nombre impair par
ton impair , on multipliera d’autre cofte le pair
par le pair , & partant le premier produict fera
impair , le fecond pair, Doncques la fomme des
deux fera nombre impair comme 3 demanftré
Claniusfurla 23.dug. Yoo

ADVERTISSEMENT.

Ce sex ne regoit autre dinerfité , finon gque Lon pens
chwsfir quels denx nombres que Uon vent; & fasre myly
siplier par lefquels deux: que Lon vews , pournen que
Lun fois toufiours pasr , Lautre smpair. Il eft vray que
3'ay inuenté les deux fusnans. a Uimstasson de ceftuy-cy,
gwi [érant & propa; powr fasre le mefine effect en diffe
yentes manicres. ,

-
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PROBLEME

DIXIESME

Faire le mefme en deux: nombre pairs » domt
 byn foit pairement paires Lautre
;  pairement impair

' - feulement. .

£\t V'ils choififfent par exemplel'vn 6.& lau-
@ tre 8.Prens comme auparauant deux nom-

res dont I'vn foit pair,& l'autre impair, comme
2. & 3. & fais aufli multiplier I'vn des nombres
choifis par 2. Pautre par 3. & joindre les pro-
duits,& que la fomme te foit manifeftee,ou bien
t'enquiers fi ladicte fomme cft nombre paire-
ment pair,oul non,cc que tu pourras ﬁ;auoir, fai-
fant prendre la moitié dicelle , & derechef la
moitié de la moitié : car fila moitié de la fomme
eftnombre pair,la fomme cft nombre paircment
air,par Paduertiffemeut dela 4. propofition &
112 moitié de la fomme cft nombre impair la
fomme eft nombre pairement impair {culement
gal‘ la 39.du 9. Or fi la fufdice fomme cft nom-
re pairement pair , fois aflcure que le nombre
que tu as fai& multiplicr par Pimpair , comme
par 3.eft le nombre pairement pair(a {canoir 8.)

Que
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Que fi ladite fomme eft nombre pairement
impair feulement , fois cerrain que le nom-
" bre que tu as fait multplier par ton impair
- (& fcauoir par 3 ) eft le nombre pairement
impair feulement (& fcauoir 6.) ie ten laif--
fe faire I'experience , car ceft chofe bien-
aifee.

DEMONSTRATION.

NOus auons demonftre en la 10.propofition
qu'vn nombre pairement pair, par quel
nombre qu'il foit multiplic, produir toufiours
vn pairement pair. Mais le nombre pairement
~ impair feulement, s'il eft muleiplié parvn pair,
produit vn pairement pair par la 12. propofition
& s'il eft wultiplic par vn impair produitvn pai-
rement impair feulement,par Ia 1 1. propofition.
Partant s'il fe rengontre.que tu fafles multiplier
par l'impair,le nombre pairement pair,le produit
fera pairement pair ; qui eftant adiouft¢ i l'au-
tre produit qui eft aufli pairement pair , pro-
uenant de deux nombres pairs multipliez en-
{emble, la fomme fera infalliblement v nom-
bre pairement pair, cir deux pairement pairs
joints enfemble , font vn pairement pair , d’au-
tant que chafcun d’iceux eftant me({)lré par le
quaternaire, il faut que la fomme diceux foit
aufli mefurec par le mefme quaternaire , &
par confequent ladicte fomme eft nombre pai-
rement pair par la 6. propofition. Que il
aduient que tu faffes multiplier par l'impaic

le nombre pairement impair feulement, le f"f",“
WULT
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duit {era pairement impair feulement , auquel
adiouftant 'autre produit qui eft toufiours pai-
rement pair par la raifon cy deffus allcguee, la
fomme fera neceflaivement vn nombre paire-
ment impair {eulement pat la g. propofition Par«
tant il appert de la verite de la regle donnee.

Al
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PROBLEME 
VNZIESME

“Fum le mq/;m en deux mmbm tmpdﬁ'.‘r
prmnerr entre eux,

Onnc 3 choific anx dcux perfonncs, deux

nombies qui foyent jmpairs & premivs
<Rire cix comme 9. &.7.: - pourucu que 'vad'i-
ceux {oio nombre compose comme eft 9.& pr
femblablement pour tes. atuluplncatcurs ,dc:’;
nombres premiers entre sux , mais il nimperte
pas qu'ils foyent -tons ‘deux -impaics ; pourndu
que l'vaidjiceux mefure. I'vn‘des autres deux
.que ru-astionnez & chioifit.:Par exemple pren 3.
-& 2. qui font premicrs entre-cux, & Lvnadiconx
sa fcauoir:3. mefore l'va des:aitres a feauair-s.
& fay multiplier commpe auparavant I'vn des
‘nombréd choifis par.j. Iautre par 2: & queita
fomme des déux produits te (I:ut manifeftec ou
bien enquier toy fi ladiéte fomme et mefurge
par celuy de tes mulviplicateurs qui mefurel'm
des nombres choifis , comme en lcxemplc don-

né fay moyende fgauoic .. (u(dx&e fommie
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pft melpree par 3. em commandant qu'on pren-
:ne le: tiers dlicelle. Par 1 cu deuineras infalli-
blement lequel des devz hombres chafque per-
fonne ¢ choifi. Car filadice fomme eft incfurce
Par 3. Ceft figne que le hombre que, fyas hie
multiplier pat 3.eft cetuy que le me(ine 3.n¢ rite-
{uroitpas 2 fgayoir %Qug fi ladicte fo:?xge Pst
p¥ meluree {)m:' 3.Ccft figrre quie lgnombre que
tu as faiy multiplier par 3. cft celay mefiie que
3.mefurpig, {{aug‘r 9+ & de mefme- facon pro-

cedera la'regle frea ‘do‘nn'cs‘&es‘khtrés nombres
a choifir , & que tu en’ prennes des autres pour

pulsiplicateurs’, pourpc qu'ils ayeng I¢s condi-

tions requifes,

y

DEMONSTRATION.

SelEner o L N ('
{7775 COyent les déuxnombres
f; ’9 : gz “| Dcheifis “A B, tous *.dewx
1°FPiz. G 14.| impairsy & premiers. entre
: [ eux , pouraeuique Fvncom-

W —-{ me A: {oir nombre cotposé
t(re:qui; cft neceffaice j:d’autant que nous fuppa-
Aons que I'vn d’iceixfoic- mefuré parivn. autre
-nombre ) & prenonsaufi deux noaibres D. E.
premicers entie eux, pourdeu que ['vad’eux com-
.me:D:, mefure le:nombeei A.: Maintenant qu'on
-multiplie A, par D, & {oit fait F , & qu'on mul-
stiplie B.par E. & foit fait Gile dis que D ne peut
rmefurer la fomme des deux nombres: ¥ G: Car
-puifque D. multipliant A.: produit F: ikefk cer- .
tain que D mefure§ par A. Partant fi D' mefu-
-roit la fomme desdeux F. G. Il s'enfuiuroit que
:Je mefine D mefuterois aufli G.cequi et tm[}’ﬂf-
o ible,

-
'

P
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fible, dautant que-A. & B. eftant premiers ¢ntce
cux, & D mefurant. A, il faut dire que D oft pro-
-mier A B, par la 2. <du- 7..mais par Lhygothe(s,
te nombie E:,eft aufli. premicr au.melmeD.
.dopequies. taus les deux BuFs foncpremiessd B:
- & par,contequentg produitde leurmubriplica-
_&ong. & {cauoieG. et premies aume(me R.per
la 26. du 7. Partant il eft impoffible que B me- ?
fure G. Voyli donc vne- partie de la regle de- '
monftree, .
En apres D. multipliant B, produife H & E
multipliant A , produife k. Ie dis que D mefure
lafomme des deux H. K. Car en premier lieu
puifque H eft produit multipliant D par B, il
* appert que D mefure H. fecondement puifque E
mulupliant A, produit K , il Senfuit que A me-
fure K. Or eft-il que par Thypothefe D mefure
Aj; doncques le mefme D mefure aufli K. Par-
tant puifque D mefurc les deux H. K. 1l mefu-
rera auffi la fomme d'iceux. Ce quil falloit
Breguge

ADVERTISSEMENT.

Cefte regle ne seflend pas fenlement anx nombres
smpairs,mass elle pewt anoir liew encor gue lvn des no-
bres chosfis foir pasr & Pautre impair , pournen qu'ils

Soyent premiers entre enx , & que tu prenes todfionys
powr multiplicatenrs deuxinombres anffi premiers én-
tre eux,¢5 dont Pvn mefire Pvndes antres. Par exem-
Ple prenant les mefines multiplicatenrs 3.3 2.tn pou-
wows donner & choifir les deu: nombres 8.5 7. & alors
le 2.eut effé celiy de tes muliiplscatenrs qui Peuft g Hs=
A€ pour denineryd antant que &'eft lugi qus mefiire 8,07
2




116 Problemes plmj?ms ¢ deledi'able.r,
gertes il cft owident que la demonfivarion eff gencrale
powr tows nombres premiers , fost qu'sls [Byext impairs,
ois non, pournen qu'sls obfernent touses les awtres con-
disions requifes. I1 eft vray que-ny les. nombres cbog{if,
k&mﬂnphutm:, we pexsent eftre tous dens pairs.
& -Caufe que dens nombres patrs ne fomt iamass pre
hicrientre enx, ajns ont mcﬁa:m le tmm'e poxr cm-'
mmc mﬁm : _

| ‘PRO




PROBLEME
DOVZIESME

Dasiner lufenrs mombres pnfec pouri
| - gque chafoun dicenx foit - -
 moindreque dix. -

"130"‘,."..’.... - ) o« .
Ais multiplier le premier nombre pensé
s par 2.puis adioufter §.au prodait,& mul-
tiplier le tout par §.& i cela adioufter io.puisy
adioufter le fecond nombre pensé, & multiplier
le tout par 10. puis y ‘adioufter le troifiefme
nombre pense, & fil'on & fcnsé d’auantage de
nombres, fais encot multiplier cela par xo: uig
adioufter le guatriefme nombre,& ainfi fai$ toll-
fioucs ‘mulgiplier par 16. & adioufter vo des aup
tres nombres penfez.” Alorsifais-toy declares la
derniere fomme , & i Ton n'a penst que deux
.« g d i H YT e o Lo
nombiés ,,foubfh}y c_ivxccfle fomme 3 §.& dure-
fte ¢ nombres des dizaines,te monftrera le pre~
micr nombre pensé,’& le npmbre des npmbres,,
le fecond.'Que fi 'on 3 pense trois nombre,ofte
de la 'dc‘rnié;c}f'omri_é figqt}_’& .du ‘refte le nom-
bmdgsgc,btame;ex;i;i era le premiernombre
SRR T P . N Y 1 B - T AN Sl
Pense, celuy “des’ dizaines le Tecond, celuy ‘des
=gl LoglY T PO R s N S I AR
Aembrgs,J¢ olkelme; &, dg mefibe fison
g
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8 Problemes plaifans ¢ deleables,
prevedeses toufienys A< devirrer'd’amanrage de
nompsésy comme-fi Fon-en 3 pensé quatie, t -
foubftrairasdela derniere fomme 3 g60.& du re-
fte le nombre des mille exprimera le premier
nérébre pensc,celuy des centaines lo fecorid,qe-
lllyilcsitfi)iaines le troifiefime, & celuy des.nom-
bres le quatriefme.Par cxemples les quatre nom-.
bres penftz Yoyent 3. 3. 7, fais doublérde'pre-
mier viendra 6.auquel adiouftant'g.vient 11.qui
multipli¢ par §.donne g¢. auquel adiouftar 10.
vient'§¢. auguel adiouftant le fecond nombre,
vient 7o.qui multipliéipar 10. fait pog. auquel

- adiouftant le troifiefme nombre, vient 708. qui

multiplié par 10. fait 7080. auquel adiouftant le
uatriefme nombre , vient 7083. -Quefitmen.
39})1'}}'1&5{’;' 3500. le refte fera’3 82, qui exptime
par ordre les quatré nombres penfez. "~ -,
T DEMQONSTRATION,
£ E Probleme ifnite entierement Partifice du’
- ¥ 4. & tous deux ont prefque le mefme fon-
dément. Car comme nous auons deriionftré en
& lieu 14, doublér vn fomibre , puis y adioufter
§.& midltiplier le tout par ¢. puis atf‘i'ouﬂq: 1o.
celaeft autant que multiplier le nombre par to.
& au produit adioufter 35. Or toift hombre
eftant multipli€ par 10. Ie ‘produit contient va
roimbies precis de dizaines , & par confequent
en clcrigant ce produitla, s derniere figure (e
trcile vn zero , & la’ premicere eft le mefime
sgmbre qui 5 ¢f¢ muldipli par s0. Partant 3
<& "produit’ on” adioufte .cj,!'f;c;l_que Auttd nombre-

-

~ “fhoindré qifg‘ wtil L3 premicre figufe tie “chafige

point,



: 'qui‘“ﬁfbnt pa?f'[e': nombres; - 9~
point, &1afe¢onde (¢ weuye le mefuic mpmbre
adioufte aulieu du z¢ro. Doncques la caufe ¢ft
manifefte “pourquoy quand oh i penié deuy
nombrés, apres que loperation eft faite: felon”
qvll = efté dir,il faut de la derriiere fomine after
35(qui eftvh nombté fuperflu qu'on fait adjou=
fter fubrilemént pour cacher Lartifice) & du refte:
le nombie des dizaines eft neceflaireméi]e pres*
mier iombre pense ; & celuy des nombred e[ty
fecond.Par mefmeraifon quand on3 péﬁﬁ trois’
riombres,puilqué apres auoir fait tout le mefme

w’en deux,oh multipli¢ le tout par 10.&'on'ad="
ioufte le troifiefme nombre ‘pensé , il et enident”
~ que le premier qui auoit defia efté multiplié par -
1o.{e treuue alors multiplié par 100:8 ¢ feconid* |
fe treuue multiplie par 10 , & ‘le woifiefme fe:
tteuue mis aut lieu d'vti2¢érb qui {éroit en la phia.
ce des nomibres,& pource que te nombré fuper--
flu 3¢ Seft aufli mialcipli€ par 16.11 eft changé én-
3¢o. Dontiil appert-affez dela caufe de laregle’
donnee, & la mefme demonftration % lidwen:
quatre, <ingq, fix, ou plufieuts hormbre;comte:it:
eft cuident’L'on peut aufR ; dé ce qui a efté dit;»
comprendre lataifon de la condition appofee &
li propdfitioti du Problerié,qu’il faut que chafs
cun des hombres penfex {vit moindre quet10: -
Car fi ‘quelqu’vn d'iceux eftoit plus grand'que.
10. l'feroit augmenter la figure' précedente;
d’autant d'vnitez qu'il"y auroit de dizaineses’
icthuy, comme il appert par la regle d’Addicion.
Purtant noftre regte fe*seridroit inutile. ~ -\
-, : R ‘.‘."' "v“;t\” B H . .‘i '
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'T';Yff‘"ﬁ’D'v E RTISSE M E'N"T;

. Gefte regle que #'ay donnes fort generalement eff ap=
Pléé«fm”i”'sﬁ”fﬂé dinerfes ¢bv$}ardﬁimlie:.£-f’ .

" Les vns Sen feruent powr dewiner combien ily ade
points en chafgue dés detant quon en auragettez, & la
prattiquc en off bien aifec car les points 'vn dé nepeu-
went jamais paffer 6. & ne [¢ fant qimaginer que les
pnts dé chafgue dé font vn nombre pense ', & la regle
dursut lamefme. ... .

SN Y e

peefonnes wurapris wne baguesen qucle main il L aura,

[fez:les persames. par- adrestellement quvne fost premée-

re,Lausre ficonde,l antre troificfine,crc.Séblablement it
[efays imaginer que des dewx mains ume e/Zreft_uim,
rme,ﬁﬂ/écpndc ’ w'duﬁ gue des cing_ do, :ﬂe_la
maigh{yn off premier, Lausre [econdyl ausre troificfine,

e, & faire encor le mifine des jointuyes de chefgue.

.

7t Partant,ce ien kf} rien ausre que dewinex gua-
b I St AR R Cor A .

e Wé’mﬁzﬁ?wx@kﬁvﬂoﬁ%« lagug-

miain, an

triefime perfonne ait la bagne , en la feco

cingyicfne dogﬁ s e L troifiefime jointure, fass don-
re

blenle nembre de Laperfonne, viendra 3. anquel adiau-
 flapes. views 13. qui mulsipliépar 5. donne 6. au-
queladiouftans 10.vient 75 & )admgﬁ?m.leﬁmbre
de lamain , prowient 77. qui mwlsiplic par 1. donne
2 0-asquel adiaxflant le nombre du doigt, viewt 775,
gumuliiplié par xo. donne 7750. angquel adionflens

le pombrade la jointure , viemt 775 3. Wlilféu ,

ubjiraire 3§00- © lerefle [ora 45 3. dont lesfign-
£r£n’mmr  tont ce gion veut dewiner. Quefi Lon

vonlost deniner feulement de plaffexys perfonnes , la-
gucle & In bagne,@ en quel doigeeme férvis que deni-

nr

el S I s T‘ :
o5 antres s en [ersient ponr deniner qui de plufienrs.




gwi [¢ font par les mombres. 131
ner desex nombres penfex. , mase il faus prendre garde
gK en ce cas on S'imagine en chafgue perfonne dix doigts
difhafez par ardre,par conféquent il pews arviner gu'v-
ne perfonne ast la bague an dixiefme doigt, & partant.
alors & vn nombre precis de dixaines adioustant 10. il
Jafera auffi. vnnombre de dizaines precis , mass plos
grandd'yn qu aupasaxant; Partant apres la foubfira~
&lion , il restera zere , en la place des nombres. Doné-
ques cela s ayriant [ois affenré que pour deuiner le
nembre de la pexfoune , il.te faut oiter 1. du nombre.
des dizaines . @ dire que telle perfonne 4 la bague an,
diicfine doigs, P qxemple que L fxiafme perforne.
aitLa bague au dixiefine doigt , fags. doubler le nombre
dela perfonne, viendra 1 1. auguel adipustant § viens.
3 7. qui multiplié par . fait 8. auguel adsoustant.
10.fait 9§. & 4 cela adioustant encor le nombre ds.

doigt , vient 10, doi fi tn oStes 35.reffe 70. Outw

woss clairement gue'le nombre des dszaines furpaffe
don, le wopbre de la perfonne. - S
Pour diuerfifier la prattigue de.ce problemeil ne fant
que bien eytendre ce que 7ay dit en U aduertiffement dib.
4.y deffons. Car presnierement bsen gue les mulssplica-
tenrs me f¢ puiffent bannement changer: ( & antant gi'sl
fast sonfiours qu apres anoir adionsté chafgue nombre,
Con multiplie letont par 10 ) soutesfoss on y pewt encor
proceder anec quelgue dinerfiré , car pusfgue multiplier
" par 2.0 puss par §.Ceff autant que multsplier par 10,
sl appert qu’au commencement on posrrost fasre multi-
plicr le premser nombre par 10. anlien de doubler,puss
miulsiplier par §. O bien faire en premser lien mults-
Pplier par § puss par 1 Semblablement apres gx’ on a ad-
soufté quelgn'vn des autres mombres , au lien de fasre
multiplier le tont par 10. on pourrois fairve mmlssplier
 par 1. puss par 5. onbien par ;.pm}ﬁer 1.
. 5.



135+ Problemes plaifans ¢6 delectmbles,
¥ Secondement quand anx nombies fuperfisnu que Pont
fait adionster powy counir Lartifice, & donit lu formme .
[2[onbftrait & lafinsls [¢ peunent changer comme Loxs *
vene & par ainfi la reigle f¢ pewt dinerfifier en infinies
anieves , la canfe en eft ensdente ;' par ¢é gue 5 aydis -
ch Paduertsffernent du 4. probleme. Pay exémple fbyent.
ley guasre nombres penféz 4. 2. 5. 3. comme-cy deffus. .
Fay multiplier:le premier par . viendra r0.fass y -
adiouster 8. viendra 28. Fay doubler cela 5 viendra.
§6. futty adsouster lé fecond. nombre pensé , viewdra
s 8. fay mulsiplier celd par 10, Viend¥a §80. fass y°
addionster 1 2. viendva § 92, fass y adsouster le troifief-
e notbre pensé , villdra § 97. fass-le dowbley vien=
dra 1194. fass y Adioxfler 6. viendra 13100. fass-l¢-
multiplier par §. viendva 6000 - anguel adsouftant le
drrnier mombre pensé viendra 600 3. Or parce gu'a<
¥és anoir adsousté 8. on a doublé Ceff autant que fi-
Pon anoit doublé 8. qni fast 16, lequel multiplié par
10. fast 160. auguel adioustant 12, vient 172.q%5°
dombléfait 344. angsiel adionstant 6. vient 350. qus
wiuliiplie par §. donnis 1750, Pavtant le nombreé qu'il -
fam foubftraive eft 175 0.qui ofté de Goo3 refle 42§ 3.~
qus exprime les guatre nombres penfez, ‘
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Luelgw'vn’ ayant pris en fes deur mains
 certains nombres dumitex , dont I
 proporsion feule ment foit cognené dews=
* mer apres quelques changemens, com-
 bien il luy envefle en cune main.
'V ELQ¥’ v N ait pris en la'triain droi€te -
certain nombre d'vnitez-, tomme de ger
tons, & qu'it én preane aufli certain nombre en
la‘main gauche ; potirueu qu'il e declare fenle-
ment la proportion ‘de ces deux hombres. Par-
exemple qu'ilen ait 14, en la imain droiGte 8153
¢h la gauche, alors il'te dira que le nombre de
ceux de fa dioicke; au nombre de ceux de la gau-
che et en proportiotr-d'vi & quart. Partant fais:
Ity mettre dé la ganche en la droicte quel nom--
Bre de-gettons que tirvouidras , pourueu quiil fe:
Sl : : puide



14 Problemes plaifans ¢8 delecEables;'

puifle fairc , & qu'il ait partic femblable i celle
ou 3 celles qui feront exprimeées au denomina=
teut de la pfoportion,comine,en !’cxcmple don-
né, ol le denominateur eft '1-3. fay luy metrres
de ' la gauche en la droi&e quelque nombre qui.
ait quart , comme 8. en apres dis luy.qu’il en re<
mette de ladtoicte en la gauche autant qu'il en
cft demeure en fa gauche {elon le, denomgnateyrg
dela proportion d {gauair qu'il y én remette vng.
fois,& vn quart autant qu'il y en eft demeuré &
pource que dg 12, oftant 8. il demeura 4. il eft
certain qu'il y en ‘remettra §. & en tout il'sen
treuuera lors 9. en la gauche. Adonc tu deuine-
ras ce qui luy refte en la droie par tel artifices
Pren le dominateur de la proportion 3 fcauoit

1 4. adiouftes y 1. viendra 2 % multiple par2 5.

le nombre qu'en premier licu tu as fait tranfpor-
ter de la gauche en la droi&e , a fauoir 8. vien-
dra 18. le nombre que tu veux deuiner. ‘

- Autre exemple , qu'il prenne 39 iettonsen la
droicte, & 1¢ en la gauche qui eft vne propor.
tionde i }. Dis luy que delagauche en fa droi-

_ &te il merte vnnombre qui ait cinquiefme com-
me 10. Alors il ¢n aura.49. en la droice ; & re~

" ftera ¢, en la gauche. En apres dis-luy qu'il en-
remetce de la droicte en la gauche deux fois au-
tant.qu'il y en'eft demeuré, & les wois cinquief-
mes du mefme nombre qui et demeuré, & il y.
ea remertra 1-3. pacrant en tout il ea aura lors
enla gauche 18, Mais tu deuineras ce qui luy,
refte en la deoide, fi tu adiouftes 1. au denomi~,
nateur de I3 proportion , car il viendsa 3 §: par.
qui multipliant 10. le nombre que du sommeg-,
cemjent tu as_fait sranfposter de Ia gauche enla

B , ) droicte,



' quife font parleswombres. . 1g
droicte, tu auras 36. le ‘nombre itfte qui lyy
tefte en ladroi®e, AN o

. DEMONSTRATION. - |
—— — . B> nombre de
BTG | Rt i diite

K 1s G, “foit A: B. & celidy
, — is— d¢ 12 gauche D G,
~8& le denominatéur de la proportionqu’a A B,
DG foitk v & qu'on adiotdte te nombre ¢o-
:gneu H G; auec A-B; puis qu'auec le refte D H,
on ioigne le nombre A C, qui garde auec D, H,
~la.mefme proportion exprimée par le denomina-
teur k. Alorsie dis quela fomme dés deux CB, .
.M G. fexa cogneiie. Car puifque il y a telle pro-
- prortion de tout A B. 3 tout D G. que dunom-
ge ofté A C ;au nombre ofte D H. il s’enfuit
:quelerefte C.B, au refte H G. aauffila mefme
proportion. Par confequent puifque H G eft co-
. -gneu fi par. le denominateur k on multiplioit
#+G, on auroit, le nombre C B. & pattant fi on
multiplie HG par va nombre plus grand d'vn
‘que 'k, il prouiendra la fomme des deux CB,
HG, comme ilappert. = .

ADVERTISSEMENT.

Si le denominatenr K. eff nombre entier (ce qus
adusendra fi laproportionde AB-, 4 DG, cff pro-
portion mulisple ,.on deGalisé ) la praitigue de ce jen
w anulle difficulsé , & n'smporte quel nombre fosit HG,

'on fait travifporter dn. sommencement de D G , en
A B, Maiss fi k & quelque fraitiop adssmte, alors Pi”r

" . . eniter
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N ST ~1 enster les fraltions
SHCGB gt e pexnent eftre
eV oo i(.‘xl;ooo . ! i“‘”c‘ 'I

T i G, S

i il bleme., il oft necef~
fasre ((comme il a efté dit en la reigle ) qte H G foit
:qn,ztmémq#nrzll(pmie , quelle eft cetle quieftex-

- primée audenpmipatenr K. ((ar iela fuppasé noss ne
pawrrons tomben en frashions,d ausént que Ji A Bicon-
tient DG.ome oy plnfienns fatsyc5 eincore guelque partic
R guelgues parties dwdi@t D G. it eft megeffasre,que.D
. G. aittclle parvie g elle eft- colle yni aftexpriméépar

Ve dengminateny de la fraction costenneen K . Parvent
ledit, depominatenr de ladicle fraction mefure sous le
_pombre D G, Doncanes fi nous [uppofonsyne.le mefine
denominatenr mefure auffi H G il s enfhinta quele
. mefine mefurera anffi le vestant B H. Parsinfi D H.
. @urala mefie partie , ou les mefones parties exprimers

en K , Doncques nows powrrons fans. fradtion prendre

e nombre A C , gns ass mefine proorsiena D H. que
AB.aDG. . - . - : .

i Orde la prattigne & de la demonftrasion donnéeiil
appert q_u‘u;l faut roufiours fasre: tranfporter le nombre
" cogneu du.comimencement, de Lamuin'ok:cft le moindre
_mombye, en celle ais ft le plus gy ameb pareust il faus que
celuy auec gui tu fass le ien te manifefte en guelle main
 eftleplus grand, & en quelle main eft le mosndre nom-
bre, finoy guela roportion des deiixc honnbres fast pro-
portion d’q@alx‘te’ s¢ fpancir gw'il y ait autant de get-
. tons en vne. masyy qicen Lautre: Car #lors il 'importe
ny quel nombre on f4ffé tranfporter , ny.de quelle masts.
. Et Laduertss le LeSenr que C'eft en cefte derniere fagon
[enle que par cy desant on a prattigué ce sex. Partant
La reigle generale que i'ay donnée eft de mon inuention,
comme auffi celle du fuinant. O
PRO
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:Faifantle mofine qu' auparanant , dewiner
' apies les mefimes changemens, combien’
. tly advnitez en chafgue main,
o7 o combienily by anoie du”
S o, GOTRTRERCETAENY
: VF? '..01 Sib N 3 llC:fnSCO‘hM Cy:defrlw,qu'.m
3l cut peis 1y. gettons en Ja main droide, &
& 12.¢n la gauche; & qu'on.en eut transferé 8.
+dedagauche en da droicte, & qu'on en eut remis
-dela-droicté en. la gauche vné fois 8 quart au-
tant quily en eftoir demeuré. Alors puis que
var la reigle precedente tu fgais ce qui refte en
a drojcke, n’en fay nul femblant, mais demande
~encor quelle proportion il y a du nombre qui fe
treuue.en vne main, i celuy qui fe treuue en
lautre , carfi tu fais telle proportion , 'vn des
nombres t'eftant cogneu, tu cognoiftras infalli-
blement 'antre , comme en exemple donné , fi
-Ton e djt qu'apres les changemens faits il y a

.deux fois autant de gettons en la droite, qwen
. la gom
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Jg gauche ,, puis que par la reigle-precedente tu
fgais qu'il y en a £8. en la droicte, tu ¢s bien

.affeure qu'il -y en'a g.en la gauchie. Partant la
premiere partie de ce probleme cft bien aifee,
& porte gue¢ Py fa demonfirgtiop. . . -

. » Mdintenant:fi tu yeux deuiner combicn i y
auoit de getrons du commencement en chafque
main, 'Péié yite fu{cai¥ par I premigdiaphrtie la

omme de tous les gettons (car en Texcmple
donne fgachant que les changemens faits il y en
318. en I'vne, & 9 en l'autre, tu faisque la
forame de tous eft 29 ) & puis que tu fais aufli
que le nombre de la droi¢te du' commencement
contenoit celuy de 12 gauche vne fois & quart;
il te conutent diuifer la - fomme cdpsicue ( a ffa-

-uoir 27) en deux nombres qui obfesugnt la pro-
portion de 1 §. Or pour diuifer_tour nombre
donneé en deux"-qui ébferuchr entre cux telle
proportion que 'on voudra, fers toy de cefte

.reigle. Preng. les: deux: moindres nombres qui
obferuent la proportion requife , 8 les adioufte
enfemble:& par la fomme d'iceux dinife le nom-

‘bredonné, & pgr le quotient multiplic les deux

. moindres nombres , obferuans 114 proportion.

requife , tu trouueras les nombres que tu cher-
- ches. Comme en l'exemple donné on il faur di-
uifer 27. en deux nombres,obferuans la propor-
tionde 1 §. Pren g, & 4.les moindres pombres

qui gardent ladi&e proportion , leur fomme fe- -

ra 9. par qui diuifant 27. le quotient ¢ft 3. qui
multipliant §. & 4. te donne 1. & 12. les nom-
bres que tu cherchois. Tu dewineras donc que du
commencement il y auoit 1¢. gettons en fa main
droicte, & 12. en la gauche. 1
DE

.
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DEMONSTRATION.,

I A premierc partic de ce Probleme eft eui-
dentede foy mefme,& nc requiert pas autre

demontftration. Car cogroiflant vn nombre , & .

la proportion qu'il & auec vn aurre; il eft certain
que cet antee la fe peut cognaiftre facilement,
multjpliant , ou diuifant le nombre cogneu par
le denominateur de la proportion cogneué , fe-

lon quileft le plus grand , ou le moindre terme

dela prosottion. ' S .
i la feconde partie elle eft aufli toute

Quan

demonftrée, fi Pon demonftet la fagon de diui-

fer vii nombre donné en deux nombres, qui ob-
feruent la proportion donnée. Soit donc pro-
pofé le nombre A, qu'il faille diuifer en deux,

- . gardans la proportion,dont.
A25. B |le denominateur eft B. Te
Cs. D4 [prens lesdeux € D. les
Eg. F ;. |moindres qui obferuentla
G't5. Hia. |proportion donnée , & les
ioignant enfemble , leur
fomme foit E. & diuifant A ‘par E , foit le quo-
tient F: & multipliant les deux CD, par F.
foyent les produits G. H. Ie dis que G. H. font
les nombres cherchez. Car premierementil eft
clair qu'ils obferuent la proportion requife,d’au-
tant que le mefme F. mulipliant les deux C D,
a produit les deux G. H. en apres, que les mef-
mes G. H. ioints enfemble faffent A, ie le preu-

ue. Car puis que E diuifant A, donne pour quo- -

tient F, it appert que F.multipliant E, produira,
A.Orcft-il que E eft cfgal aux deux C D,Donc~
. B
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——[ ques par la premiere du fe-
é 27 IB)[ ¥ | cond E’Euclige,lcs deux nom-
E 5. F " | bresqui fe produifent multi-
Gz " Hix.z | pliant C, & D,par F.(a {gauoir
I8 712 Mles deux G.H) 10ints enfemble
feront efgaux 3 A, qui fe produit multipliant E,

par le mefme F. Ce qu’il falloit demonftrer,

ADVERTISSEMENT.

Pour praitiquer (ubtilement ce Probleme,é’ le prece,
dent , il faut en faire comme trois. Premierement on [¢
pens ferusr du precedent pour wn. Secondement on f6
pent [erusr de la premiere parsie de ceftuy cy powr yn
antve, mais alors sl na faut point faire femblant de [Ga-

2

zﬁrm‘nmt on [é peut encor ferusr de la feconde partie
de ce probleme pour n troifiefine ien,qus femblera pent
¢ffreplus admirable que les deux autres,mas alors anffi
#l ne faus point monfirer ny de [tanoir ce gusrefle en
wne des mains apres les changemens, ny ayant deman-
dé la feconde fors la proportion des vnitez reftantes en

' chafgue mainyil ne fant point faire femblant de fianoir
le nombre deftiétes unitez , mais il faur dinifér fecret-
tement ba fomme d'icelles en deux parties,gus obfernent
L proportion premiere , ex ln fagon ied iy enfeignee,
& deuiner par ce moyen , combien 1l y anost an com-
mencement d'vnitez en chafgue main, -

Fe ¥ aduertss encor,que ce que £ ay dit de prendre les
deux moindires termes obfernans la proportion donnee,
comme ("D. n'eft pas abfolument necefJzire , car bien
gx'on print des autres nombres en la mefine proportion,

. Gela n'smporteroit pas comme il appert fﬂr la demon-

Stration , mass ic fuss prendye les moindres , powr plus
Lrande facilité en operant | danrant que les pluss petits
Hombres font plus aifez amanier. > RO

ir ce qui refte envne main les changemens fasss Troi-

.
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"PROBLEME

QVINZIESME.
wF

Plufieurs dez_eflans iettez., deuiner la

fomme des points adiouflez enfemble -
dvne certaine fagon. " & -

a @ A R exemple qu'on ait ietté trois dez 3
sha® ton infceu,fais adioufter par quelqu'vnles
points d’iceux enfemble, puis laiffant vn d’iceux
a part en l'eftat qu'il eft , fais prendre des autres
deux les points de deflous, a {cauoir ceux gui
font en la partie du dé oppofee a celle de deflus
qui paroit fur la table, & ‘?u’ot_n adioufte ces
points 3 lafomme des precedens., puis qu’on re-
sette derechef ces deux dez , & qu'on adioufte

les points d’iceux qui paroiffent deflus, i la fuf- -

dice fomme,& qu’é en laifle vn d’iceux en I'eftac
qu’il eft auec le premier, & que du troifiefme on
prenne les points de deflous.& qo’cn les adiou-
fte aux autres : finalement quon reiette ce troi-
fiefme,& qu’'on adioufte a la {ufdicte fomme les
points d’iccluy qui paroiflent deifus, & qu’'on le
laiffe en Peftar qu'il eft auecles deux autres. Lors
t'approchir de la table & regardit les points des
trois dez qui patoiﬂent deflus, tu les adioufteras
enfemble,& a leur {ome adioufteras encor 21.&
I 2

Y

e g e
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tu dcuineras la fomme de tousles points adiou-
ftez enfemble, en la fagon, que i’ay dit. Comme,
fi la premiere fois les points des trois dez font
§.3.2. Leur fomme {era ro. & laiflant vp d’iceux
~ a part tourne comme il eft, 3 fgauoir le §. qu'on
prénne les points oppofez du 3.& du 2. on treu-
T uera 4. & 5. quiadiouftez i 10, font 19. Puis
quwon reiette ces deux dez, & que les points
d’iceux paroiffans deflus foyent 4. & 1.quiad-
iouftez i 19. feront 24. & lailfant le 4 3 pare
auec le premier, quion prenne les points oppo-
fez de Pautre , qui font 6. qui adiouftez a 24,
font ;qgfinalement quon reiette ce mefme dé,
& queles points de deflus d’iceluy foyent 2. qui
adiouftez a 30.font 32. & qu'on lajffe aufli ce
de en Feftat qu'il eft auec les autres. Lors tap-
prochant & regardant les trois dez , tu trouue-
ras que les points paroiffans deflus font 5. 4. 2,
dont la fomme eft 11.2 qui i tu adiouftes ar,
comme i'ay dit , tu auras ;2. la fomme requife,
Ceicu fe peut auffi pradiquer en tant; de dez
que Fonvoudra,, comme renfeigneray en l'ad-
uertilfement. ' :

DEMONSTRATION.
-CE ieu peut fcmbler admirable 3 cenx qui en

ignorent la caufe , & toutesfois la fineffe

neft pas des plus grandes, car elle ne depend,
que de la ftru@ure des dez, qui font tous fa-
gonnez de telle forte, que lcs points des deux
parties oppofces joints enfemble font toufiours
7. Parainfid'vn cofte ity a 1.de lautre cofte
oppofé 6. D'vn cofté fe treuue 2. de l’autg:) §e
: vi
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&'vn cofte eft marqueé 3. de l'autre 4. Doncques
toutes les fois que tu tais prendre les points des
deux parties oppofees d'vn mefme dé, tu es af-
feuré¢ que leur fomme cft 7. Partanc puxtquc par
faifant le icu comme i'ay enfeigné, onpiend les
pomts des parties oppofees en trois dez , il eft
certain que cela eft autancqueprendre tr ois fois
7. a {cauoir 21. ‘& paltant adiouftant 2 1. a tous
les autres points qu'on aflemble , il eft cuident
quon i la tommc de tous. .

< :
Ny

ADVERTISSEMENI‘ \

Pren garde gue les dez Joyent marquez. rom»xe iay
dit , & gu'ils ne foyent point fanx , car autvement le
?’obleme ne [¢ pourrost parfasre. Prens garde auffi
gw'il faut practiquer ce ses conmie §' ay enﬁzgne \fans
gue tamais on faffé ]erd'rc imimediatement les poins
des parties oppoﬁc: A’vn mefore d¥. Car eeluy gus vers

- voit faive lé scu , posrroit. par-ce moyen.la- def onursr -

Lartifice bien aifement , vemarqriant qm' les pomr.f op-
pofex dvn de fone roufionys 7.

Mass pour fairele mrfmc senen quatre cing ok

pluficars ez, slne fant que prendre garde combien de
fois on fast adionfber les poims opprféz d'vn e, rete-
nir-autant de ﬁm 7. powr adioufter a la fin. Comme f¢
l'm anoit iette guatre dez pm&xqmm le sex ninfi que
v'ay monftréen tross , on trouserost quon fmt prendre
Six foss les points oppof 2 dvn dé , partant a la fin il
faudroit adiruster 6. ﬁu«.r 7.4 /gauo:r 42.5en aﬂq
dez on trouueroit qu'on prmdratt dix foss les points
oppofez dvn dé , partant a la fin il fandroit adiouster
70. 8 ainfi toufrours Pon petns faire vne rewle ponr
sant de dez, que Lon voudra,
I ;

oy
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PROBLEME

4 “SETZIESME.

e e

Deuiner combier il y 4 de points en vne

(arte vesardant cone foss (eulement
- chafcune des autres
sze:.

» e . )
R E N s vnicude Cartes en-
ticr, ouil y en a y2.& donne i
tirer vne carte a quelqu’vn qui
la retiendra fans te la monftrer;
locs pour deuiner combien de
i de 28] points il v.en.a en la carte
tiree , pien e refte ‘des cartes , & faifant
valoir [es AS, vn, chafque. pexfonnage 10. &

les autres cartes autant de points quelles en’
marquent , comenge 4 adioufter les points de la

premiere carte , aux points de la feconde , & la

fowme diceux, aux points de la troifiefme , &

2infi confecutivement iutques i laderniere car~

te, reiectant toufiours le nombie de 10. & ad-
iouftant le refte aux points de la carte fuiuante,

comme on reiette g en la preuue du 9. Finale-

ment afte la derniere fomme , oule dernier re-

fte ; du nombre de 10. Ce qui reftera, feraleé

‘ ' nombre

—
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nombre des points de la carte tiree. Que i la-
di&e detnicre fomme eft efgale 3 10. le nombre
des points de la carte tiree , {era aufli 10. :

" DMONSTRATION.

CEﬁe,demonﬁration et bien facile , car il e
faut que preuuer que la fomme des points
detoutes les cartes enfemble, eft v nombre
mefuré par 10. Mais cecy eft euident, daitant
qu'en premier lieu la fomme des points de tous
les perfonnages , & des quatre dix , eft meluree
pac 1o.4 caule que chafcune defdictes carres
contient inftement dix points. En apres la fom-
me des autres neuf cartes de mefme point, defs
~ puis 1. iufques.i 9. eftant juftement 4¢. il et
euident , que toutes les cartes enfemble de tous
les quatre points defpuis I'As infques au g inclu-
fiuemente ,: feront 4 fois 45. c'efta dire 180 qui
“eft aufli v nombre mefuré par 10. Doncques
puifque 1o mefure la fomme de rous les points
de tous les perfonnages , & ‘des ‘quatre dix , &
le mefme 10 mefurela fomme des points de tou-
tes les autres cartes defpuis 'As iufquesau g,
Il Senfuit que le mefme 10 mefure le nombre
compofe des deux fommes fufdictes,3 fcanoir la
fomme des points de toutes les cartes enfemble.
C’eft pourquoy affemblic les points de toutesles
Cartes,, & reietrant toufiours 10. il faurque la
dernierefomme faffe aufli iuftement 10. Partant
fi on atire vne Carte, adiouftant les points de
toutes les autres ainfi que. i'ay dit, la dernicre

fomme , ou le dernier refte ioint auecles points

de la Carte tiree , doit faire 10 .inftement. Pat
. : ! 1 4

_ e otk
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confequent oftant de to ladiéke derniere forn-
me, ou ledit dernier refte , o¢ qui refteta fera
infalliblement le nombre des points de laCarte
tiree: ou fi ladicte dernicre fomme eft 10. il faut
que le nombre des points de Ia Carte tiree foit
aufli 1o. €c qu'il falloit demonftrer.

- ADVERTISSEMENT.

- Quicongse anra bien comprss la demonitratios , il
treuncra facilement dinerfes amtyes fagons de faire ce
probleme. Car premierement on lepent faive en tont
nombre de Carves ;. poursen g&'on remargme anpara-

sant la fomme des points de toutes lefdictes Cartes en- .

fémble. Parexemple aux 36. Cavtes du Piguer , fisp-
pofant que U As vaille 1. la fornme des points de toutes
les Cartes , fera 184. gui weft pas inftement mefieree
par vo. Car oftant tons les 10 de 2.84.- il -veffe 4.
MNeantmoins onfera le ien anffs facilement qu' anpara-
#ant  [icommencant & adiouster - enfenble les poiniy
des Cartes , on reictte premierement 4.0 puss infyues
& la fn on reietre les 10, SRR PR
- Secondement le nombre qu'on reieese en adionftant,
&+ duquel a la fin on foubftrast le devnier refle 5 ponr
deniner les points de la carte cachée , f¢ pent anffi
changer en beawzonp de fagons , car il wimporte guel
mmfrc cefoir  pourxen ¢qué'il ne fosx point plus perit
gue le mombre des poimes de la plus hanse carte. o Ainft
ax liew de 10.0n ponrvoit prendre 3 {0k 12.0% 13.05%¢.
| Mais il fawt toufionrs confiderer [i ce nombre pw'on
choifira mefure le nombre des points de towtes les cartes,
os nonyce qui [¢ connoit par la diusfion ; car s'sl ne re
Perienjille mefare , 55l refle quelgne chofé de la die
wifion il ne le mefurepas ; & en ce et o ﬁmﬂﬁt} le
: . refle

g,
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vefle tout an commencement de Paddstion gidon fast
des points des carees reftanses , comme i'ay dss en e
xemple precedent , gl falloie offer 4. anant que de
commenceraofterles 1o, - C

Finalement tremarqueras, qu'il y & plufiewrs car-
tes dont la valenr eft nZitmire s & [¢ pent changer &
plaifir s comme font tons Ie:fg‘q(bixﬂnge; y lefYuels or=
dinasvement o fast valosr dix , fans ancune differen<
ce entrele Roy , ladame , ¢ le valet. Caron pourroit
faire valoir le vales 11.1a dame 12.le Roy 13.0u bien
quelques autres nombres. '

E: falfant ainfi , pouruen.que Lon manie den: foke
les carzes y on pourra deniner non feulementles posnty
de la carte cachée ; mass on dewinera previfement el
lecarte Ceff. Comme i Lon prend le -ien dé carves tong
entiey s 4 canfe que la. fomme des points de toutes leg
cartes eff 364. laguelle eff mefirce par 1 3. 1% comerds
roufionrs infques a-13. & ofteras, i3, auffi toft gu’sl (o
pourrafaire , & continnant ainfiufques i la fin , fis%
offes de 13, ln derniere famme o ok ledernier refte st
trouneras infallitlement le nombre des points de la cary
se cachee, O par la i franvas defja fic'eft vn Réy.ox
o valet y ou vn dix quon. 9.5c. Pa, confequent ff i%
reprens les Cartes , t verras incontinent lequel des:4
Rois, ou des quatre valets, ox des 4, dsx; , ou des gua-
treneuf ve mangue 5 & celuy gus ve manguera, fera
Jans donte la Carse cachee : imass pren garde gue 51l ne
reflois vien , la carte cackee feroit vm Roy. :

R
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PROBLEME

- DIXSEPTIESME.

. ‘»‘Dmi)ger;j -tq;zz‘lzim de pointsilya
7 en trow cartes.

D W R E N s vnieu de cartes entier,
A otil y en 2 52. & quelquvn
choififle trois d’icelles, lefquel-
les qu’il voudra, tu deuineras
combien elles contienneént de
2344 points en cefte forte. Dis luy

w3 chafcurie des ¢artes choifies,il adioufte rant
es autres cartes,qu’elles accompliffent le nom-
brede 14. en*conipiitant les points de la carte
choifie ; cela fait, qu'il te donne le refte des car-
tesbors du nombre d'icelles ofte 4.& le refte fe-
ra izifalliblement le ‘nombre-des points'des trois
cartes. Par exempleque les points des trois car-
~ tes foyent 4:7. gt Il eft certain que pour accom-
plit 1¢.compurant les'points de chafque carte, 3
4.1} faut adioufter 1 Y.cartes ; &1 .1l en fauc ad-
ioufter 8.& 3 9.il en faut adioufter 6. Partantle
refte des cartesfera 24. d’oll fitu oftes 4. reftera
20.le nombre des points des trois cartes:car 4.7.
& 9.font 20.0r comme on peur pradique ce icu
en beaucoup de fortes,en quel nombre de cartes
~que ce foir,ie l'enfeigneray en l'aduertiffement.
DEMON

A
o
Ty >

e e —
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DEMONSTR A TLON.

POur rendre parfaicte raifon de cecy’, fuppo-
fons que les trois cartes choifies foyent les
trois moindres,a fgauoir les trois As. dont chaf-
cun ne vaille qu'vn,alors il eft enident que pour
accomplir 1§. & chafque caste il fauradioufter

' 14. cartes, & partant le nombre tant des trois
choifies que:des adiouftees fera 4. lequel eftant
ofté du nembre entier des cartes. qui eft §2.ik
en refte 7. d'ou fi on ofte 4. refte 3.le nombre
des points des trois cartes choifies. Or cecy {up-
posé il eft ais¢ A preuuer , qu'il faut toufiours
ofter 4.du nombre des cartes reftantes,pour de-
uiner la forame des points des trais cartes ; Car
d’autant qu'on augmenterales nobres des points
d’icelles , en mettant des plus hanges.cartes , au-
tant meins de cartes il faudra agioufter pour.ac-
complir les quinze , & partant d’autant precisg-
ment saugmentera le nombres des carres re<
ftantes,partant offant 4.'comme auparavant ,.le -
refte fera toufioyrs efgal-au nombre des points
des trois cartes thoifies , par Vaxiome:fi 3 deux .
nombres efgaux on adioufte nombres efgaux,

les fommes feront efgales.. Comme fi au liew dn
premier As , on met vn fix , alors la fomme des.
foints {eraaugmentee de .Car anlieude 3. cl-.

le fera 8.Mais auffi 3 la premiere carte au licu de
14.qu'on y adiouftoit pour accomplir 1§.0on
n'adioufters maintenant que- 9. qui font cingq
moins. Partant le refte des cartes fe treuuera,
augmenté de cing.Dont il appert de la verite de-

mon dire, - :
ADVER
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ADVERTISSEMENT..
- De cefte demonflravion on pent véencilliv vne regle
generale ponrtont nombre de cartes & -quel nombore

gue Lon faffe uccompliv {car an lien de 1§ on pourroit
faire accomplir 14.13. 16. &c.) qus eff telle. Triple le

- nombre que tis fats accoplir o G an produit adioufle 3.

& foubftry cefbe formmie de tout le nombre dés cartes:la
velte fera le nombre qu”ilte fandra (onbffyasre des car-

ves reflantes pour fairele ien.Comim en Pexemple don-

wé triple 15. vient ‘45, adionfle 3. vient 18 foubfiray
48.de § 2.\ refte 4. le nombres qwilfant offer des cartes
veffantes, IR S
- Que filetriple du nombye gidon fait accompliv anee
3.f¢ treune efgal &'tont le nombres des eartes,C'eft fignt
gue le nombre des cartes veflantes, doit exprimer infle-
ment le nombré des points des trovs cartes choifies.
- Que fi le mefine triple joint anec 3. eft plws grand
que tont le nombye des cartes,alors il en faset foubftrasre
le nombre des cartes ; ¢ le refte fera vn nombre gu'sh
Foaus adionfter an nombye des cartes refbantes powr fai-
ve le ieu. Par exemple £il 'y a que 3. cirtes, & qu'on
wuéille comme awparanant faive accomplir 15, Pony
trouser la regle tutvipleras 1. viendra 45. on adson=
fant 3.vient 48:Qusné (¢ peut foubftraire de 36.nom-
bre des cartes,partant an vebonrs, foubfiray 36. de 48¢
& le reffe 12. feraion'riombre - gw'sl fandra adionfter
aux cartes veflantés , vfant- icy d Addition an lien d¢
foubftrastion. o
. Eten effellcécy n'eft point changer la regle domnte;:
comme pourront comprendre aisémems cenx qui font
tant foir pen exercez enl o Algebre., & quifanent les
regles & Addition , & fonbftrattion par plns & par
Ay

moins.
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moins, Car fusnant la regle sl faudroit foubftraire 48

de 36.ce qui [ feroit par lefigne de moins, G dirost-om

gne le refte [éroit moins 12. Puss il fandrost foubftrasre

moins 12.dy nombre des cartes reflantes, ce qus eff au-

tant comme adionfler 12.au mefine nombre.
_ Onpent doncgues praitiquer ce ien en infinies fagons
differentes. Car premierement on le peut faire en tout
nombre de cartes, quelles qid elles fayent , 7 combien de
points qon faffe valoir chafque carre. o

Secondement on pent faire accomplir quel nombre 1
que Lon vent , computant toufronrs lesi point de chaf- |
gque carte, Vojre il n'eft pas neceffaira _qu’anec toutes
tross on faffe accomplir le mefine nombre, mais on pent
nommer trois nombres differents,comme 13.14. 1.6
alors pour formey lavegle,il faut adionfler enfémble ces
trois nombres, & y adioufler 3. & parfaire tout le reste
comme i’ ay dit cy-deffiss.

Finalement on peut faire le mefime sew en quatre,
cing,fix, on plufienrs cartes, & former toufiours des ye
gles alimitation de celle que Pay domnée,comme fi on
vent deuiner les points de quatre cartes,@: fasre accom-
plir 1§.par tout,@ que le nombreé des cartes fois § 2. se
multsplieraypar 4. le nombre 1. viendra Go. aqui
Padionfleray 4. viendra 4. ie foubftrairay de la le
nombre des cartes , a fgamoir § 2. veftera 12. qus eft le
nombre qu'sl fandra adsonfter an nombre des cartes re- !
Lfantes. , |
" Prengarde feulement qu'il pent arviner quelquefors
. que le nombre des cartes ferafipetit, ¢ les trois que 11 «

feras accomplir fi grands qu'il W'y aura pas afféz de |
cartes powr cefaire 5 Toutesfois th parfairas encore le 'i
sen fi tu demandes eombsen il s'en fant,qi'il 'y ast af=
féz. des cartes ponr accomplir les tross nombres qne te {
wuras otdennez,; pousien gy’ alors tu ¥ jmagines qne le

reffe
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vefte des cartes [oit lo mefine nombre gui defant anec le
[igne de moins.Par exemple que le nobre des cartes foit
36. 0 que tn faffes par tous accomplsr 1. ¢& que les

trois cartes chosfies (oyent 2.3.4. Il eft certain gu'on ne
pourra [w accomplir 1§. par tout ,car ala premiere

. carte slen fandrost adionfter 13. alafeconde12.ala
trosfiefine 1 1. & ces trois nombres ancc les trots cartes
choifies font 39. Partant le nombre de tontes les cartes
weftant que 36.5l s'en faudra trois quon nepuiffe ac-
complir 1§ .par tout; Doncques imagine toy que le refte
des cartes Ceft mosns 3.5 pusfoue en ce cas la regle en-
[eigné qu as nombre des cartes reftantes il fant adion-
frer 12, Adionfle 1 2. a-<3.tuanras 9. le nombres des
points des tross cartes chosfies.

PRO
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PROBLEME
DIX-HVICTIESME

De plufieurs cartes difpofees en diners
rangs dewiner laguelle on
~ aurapenfee.

| R Ns 15.cortes, & les ﬂifgoé
WAl (e en trois rangs,fi bien qu'il s’en

7,\ treuue cinq en chafque rang , &

4
)

que quelqu'vn penfe laquelle
ll qu’il voudra pourueu qu’it te de.
=MW clare en quel rang ellc eft. A-

lors ramaffe & part les cartes de chafque rang,
puis join les toutes enfemble , mettant toutes~

fois le rang ou cft la carte penfec au milieu des
deux autres. En apres derechef difpofe toutes les
cartes en trois rangs , en pofant vne au premier,

puis vne au fecond, puis vne au troifiefme , &

i en remettant derechef vne au premier , puis vne
au fecond', puis vne au troifiefme , & ainfi iuf~
gucs a ce qu'elles foyent toutes rangees. Alors
emande en quel rang eft la carte penfee, &
ramafle comme auparauant chafque rang a part,
mettant au milieu des autres, celuy ou eft la
. carte penfec; & finalement difpefe les enco-
HE - e cp



144 Problemes plaifans ¢/ delettables,

reen troisrangs de la mefme forte qu'aupa«
rauant , & demande auquel eft-ce que fe
treuue la carte penfee, & fois affeure quielle e
treuuera lors la troifiefme du rang ou clle fera,
Ainfi tula deuineras aisement.

Que fi tu veux encore mieux couurir l'artifi-
ce,tu peux ramafler derechef toutesles cartes en
lafagon que i‘ay dit deflus , mettant au milicu
des deux autres,le rang ot eft 1a carte penfee,&
lorsla carte penfee fe treuuera au milieu de tou-
tesles quinze cartes,fi bien quede quel cofte que
'on commence 4 conter elle fera toufiours la
huictiefme.

Ce ieu fe practique ainfi communement,mais
i’enfegneray en 'aduertiffement comme on peut
faire le me{me en tout nombre de cartes , & en
beaucoup de fagons differentes. |

DEMONSTRATION.

POur rendre raifon infallible de cecy il me -

faut preuuer que difpofant les cartes ainfi
que i’ay dit par trois fois,en fin apres la troifief-
me fois la carte penfee eft neceffairement la troi-

fiefme du rang ol elle {e treune. Or pren garde

que la premicre fois ayant rangé en trois rangs
quinze cartes,comme i'ay dit, quand tu fcais en
quelrang eft la carte penfee , tu és aflcure que
c'eft vne des cinq qui font en ce rang la.Partant
recueillant a partles cartes de chalque rang, &
mettant au milicu des autres rangsy celuy ou cft
la carte penfee & les difpofant derechef com-
me i‘ay enfcigné alors tu mets en diuers rangs
les cinq cartes qui auparavant n'cftoyent quen
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- aui f¢ font par les nombres. 145
yn {cul rang, Pastant regarde bien en quelles
places tombent les cartesdu rang du milieu,
entre lefquelles tu fgais que doir eftre la careg
penfee,& remarque ces cing points, S

~1.Que Ja premiere tombe au fecond liew du
troifiefme rang. : o

2. Que la fcconde tombe au troifiefme. lieu
du premier rang. : :

3. Que la troificfme tombe au troifiefme lieu
dufecond rang. :

- 4.Que la quatricfme tombe au troifiefrme lien
dutoifiefme rang. . R

5. Que la cinquiefme tombe au quatriefime
lieu du premier rang.

- Doncques fi la carte penfet eft lots au pre~ . |

mier rang,tu és affeuré que ceft la troifiefme ou
quatriefme d’iceluy par la remarque du fecond,
& quatriefme point , partant difpofant derechef
les cartes en la fagon ordorhee,clle tombera ne-
seflairement en la troifiefme lPl:vc«': du fecond,
ouen la woifiefme du troifielme rang, parle
troifiefme & quatrie{fme peint. :

Que fiapres la feconde difpofition la carte pé-
feeeft au fecond rang , tu esaffeuré que ceft la
troifiefme du mefme rang, par la remarque du
troifiefme point , partant dés lors tu la peux de-
uiner,mais quand bien tu rangeras derechef les
cartes en la fagonexpofee , clle setumbera ronf-
ioursenla mcgne ‘place par le mefme troifiefme
point. ‘

Que fila carte penfee apres la feconde difpofi-
tion eft au troifie{me rang,tu és affeure que ceft
la fecdde, ou la troifiefme d’iceluy par la remar- -
que du premier, & duquatricfme point, paftant
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146 Problemes plaifans ¢ delecZables, -
sangeant derechef les castes, elle tombera infal-
liblement en la troifiefme place du prerfier rag;

* patjlefecond point,ou en la troifiefme du fecond
par le troifiefme point.Doncques quoy qu'il ad-
uienne,apres la troifiefme fois,la carte/penfee fe-
sa toufiours la troifiefme du rang ot elle fe treu-
ucra.Ce qu'il fallsit demonftrer,

Pl

ADVERTISSEMENT.
Sitn campm:bkn le fandement de ce ienil te fera

bicn aisé de le fairve entont norbre de cartes,dr en plu-
fewrs differentes fagons,Car lafineffe cofific en celaygue
des cartes dvn mefme rang par vne autre difpofirion f¢
© feparent, & [¢ metPnt en dincys vangs, ce gue ie veux
¢fclaircir entieremens, par vn exemple facile. Pren 16.
cartes,@ les difpofé feslement en denx rangs tellement
qW'ily en ait 8. dvn cofté , & 8. de Lantre. Lors ffa-
¢hant ew quel rang oft & cartepenfee , tués affeure que
¢'eft vne des buit:partant prenant les.cartes de chafque
7ang 4 part,6 les difpofan de telle forte que th en met-

tes vne au premier vang, [ antre au fecond,puss vne an

premier,puss wne au fecondy& aimfs sufoues a la fings .

wois bign que des bust cartes entre lefouolles off lacarte

E’?’ﬁ‘7 #l en sombe quatre dvm cofté & quatre de Pan- .

tre. Doncgnes demandant lovs en quelrang eft la carte
penfeetu és affenré que ¢ eft vne de quasre.Que fi tu les
ranges derechef ainfi que §'ay dit,de ces quatre lailen
tombera deyx dvn cofté, @ denx de Pausre , partam f
1 fgass lorsen quel rang eft La carte penfee,tn és affen-
78 gue C'oft ume des denx.Que fi finaloment i les ran-
s evcore comme slfansde ces dewx lal'vme fE tremuera
% premier rang,lantre au focond.Par confequent fga-

chant lors en' quel rang off I carte penfoeytu la destings
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vas infallsblement. Que fi tw vewz faire le sen plus prom..
prement prenant les mefines 16. cqﬂe;,il te les fdut di-
Jbofer en quasre rangs,[s bien qi'en chafgue rang il'y en
ait 4.0 apres anosy [gen en quel rang oft la carte pen-
[ee , disPofant derechef les cartes en la fagon cy deuant
expofee,les quatre de ce rang la fé fepareront tontes,tel-
lement qu'vne tombera au premierrang, Pantre an fe-
cond,antre a troificfine, Lantre an guatricfie. Par-
" tant tout incontinent tu peux deminer la carte penfee
Ssachant le rang on elle e_/[ alors. -
Par ce mefine artifice quelgues vns font vn antre iey
: ,?7&; gentil s par lequel pltlﬁ‘{urx'cme: lﬂliﬂ't prZajée;
a pluficirs performes , on deuine quelle carte c afgue
perfinne apenféc.Par exemple qu'sly ast quatre perfirn-
nes , pren quatre cavtes & les monfirant 4 la premiere
perfonne,dis-luy qi'elle penfe celle gu'elle voudra , &
miets & part ces quatre cartes. Puss pren-en quatre an-
17¢5,(5" les prefente de mefme a la fEcande perfonne,a fin
gi'elle penfé celle gu'elle voudra 5 & fass éncor tout Je
mefne aiec la troifiefine,5 quatriefine perfonne. Alors
prens les quatre cartes de la premiere perfonne ¢ les
dsfpofé en gwatre rangs , & fur icelles range les guatre
dela feconde perfonne , puis les quatre de la troifiefine,
puts celles de la quatriefine. Et prefentant chafeun de
- ¢es quatre rangs a chafgue perfonne,demande i ckafiu-
ne en quelrang eft la carte par elle penfee:car infallible-
ment la carte de la premiere perfonne, fira l;;frmiere
d rang ou elle (¢ treunera la carte dela feconde perfin-
ne fera la (econde de fonrang ; lacarte de la troificne,
féralatrosficfine enfon rang,& li carte de la qudiyif-
e, ferala guatricfine du rang owelle f¢ treunera. Er
asnfi des awtres,s'sl y a plus de perfonnes, ¢ par confe-
guent plus de cartes.Laraifon de cecy eff bien ciidente,
partantic ne i’y amuferay pas & anantage.
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- 'Poylace que Pauoss dit de ce iew en la premiere im-

preffion de ce linre. Mais en cefle feconde , ie venr
donner yne autre fagon de lp faive beancoup plus belle

-que tomtes les precedentes, Prens vn nombres. de car-
tes qus [oit le produit de la multiplication de denx
nombres prochains , ceft- a dire dont Linterualle foit

Punite , comme 12. qui [¢ fase multspliant 3. par 4. .

ok 10, qusfé fait multipliant 4. par §. ok 30.qus f¢
fait multipliant §.par G. ok 42.qui [¢ fait mulsi-
pliant 6. par 7. pui accouple lefdisses saites denx a
denx & ordonne quon en penfé dewx ainfi accon-
plees comme elles font. Alors ramaffe tontes lefdites
cartes enfemble , mattant toufionrs celles qui font
acconuplees I'vne aupres de Lautre, Apres th_range-
ras tonses tes cartes en vn_quarre long en cefte forte.
- Mets les tross premieres par mefme ordre Lvne acofté
" de Dautre puss range la 4. fons la 1. Puss mets la g.
acoft¢ delatroificfne , la G. fous la 4. la 7. acofté de
la 5. labnittiefine fousla 6. & continué a fakre de la
forte , infques a ce qiian rang de celles que ty mets a
coftéPvne de Lausre ,il’y astum nombse de cartes ef-
gal anplus grand cofté de ton quarvé long , & vnax-
tre nombre de cartes efgal an moindre coff du mefine

. quarré long , as rang de celles que tw mets l'vne fous
Lautre, Comme ff tw a5 prés 20, cartes , leplus grand
cofféfera . & lo plus petit 4. Partant tu rangerds
zes cartes en lafagon expofee ,infguesa ce quil y en

ait 5. Pune acofté de Pantre, & 4. Lome fowa lan-
tre. Cequs fera , lors qée tu awras mis la 8. fous la
6. Celafast , range acoftédela 4. la 9. la10.0 la
1 1. toutes de fuitte. Puss mets la 12. fousla 9. & la
13. 2 cofté de la 11. & la 14. fous la 12. Apres range
toist de fiuitte la15.16.17. & cofté de do 12. Et fina-

lement la 18.19. 20, @ cofté de la 14,

.
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Mass parce que se ne e puss icy exprimer.20. car -
rcspar nombres , prenens au liew de 20 cartes , 10,
nombres, & [anosr les 10 prémiers defpuss 1. iufgues

Al1]:2 3. 51’7, B""éib? _Etﬁﬁﬂﬁmqtqetd

| (| P los ayes accouplez, aw com
€l 4}o|rofur|rs ’ fméﬂgmém "_“Zegz.ié'& ddg
E |6 {12{15|16|vy| F mettani enfemble” 18 3. -
ol £3|12)20 H‘@‘ Io;'xgl & 1213 &
I 1§ & 16. 17.0 18. 19 & 10. I of don
cercaindur fuinant la reigle dovnee , tu les rangeras
commie th voss gusls font en la-figare appofee. Celd
foust tu demanderas en quek vany, ou en quels rangi
font les danx nombres“penifez: - premant les ringd
dvn ofté & Pawre mow pas- - de haut ‘eh bas ;1
| premier_cfam oA B ) leifeapd € Dy le thoiftefs
me EF, le quicrsefim G Hy Lors on te diva quk
bes denx nombres peifez.fomt en wn mhéfine rang)
ou-en Menx rangs diftvens (pecifiane lefdits ‘vings.
S'ils font eri v mefine rang ; tien pont vegle dffeuree
gue :ce fowe dewx mombres [vn a cofté dé Pamrd,
dowt’ le premier sient le mefine - rang dans fon pro-
pre rang s \que tient ce tang mefine entre les M.
tres yangs , comme fi les denx nombies penfez: Yone
an p'r"emier rang, le premier d'icenx eff le prel'r)ier
du premier rang & les nombres penfiz fom '
2. Sils fone an fecond rang , le premier eff te for
eond de ce-rang la, & les destxc nombres font o &
10. S'ils fonr an trosficfine rang ; le premier div
cexi eft Ie tvoifiefine de cé rang la, & les nombres
. benfez. font1§-& 16: Sils forit au quasriefmé vang,
le premier d'sceux off dn quntyiefme de ce rang la,
& les nombres penfex fonr 19 & 20. -Turemars
gueras dont attentinetnent les nombres fufdits , 1.
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ot @2, 9@ 10. 1§ & 16.
4 —*I—i-P— Lz B 19.¢F 20. Car ie les appelle
C 449110411413 Dle:dqﬁdu'im » gue ferucnt

A TR T2 T2 g les denx nombres penfez
et 3— !—t l—§ -xrgi?- “lors qu'ils fom -taxz denx
en wp mefine vang , mais-auffi lors qw'sls font en
denx . diuers rangs. D'antant gu'en ce cas, anffi toff
g on _£a manifefté les dewx rangs o ow font les
dewxc nombres penfez. , il te faur prendre In clef dw.
vaugle plus haut , ¢ fons le premser nomshre de ladite,

EG{E‘ 12{15|16)17| F.non feulement pour desiner

clef s 21 trouneras an rang dembgs vn des deux nom-.

 bres penfez , & & cofté d fecond nombre de La clef en

Gule diffance , tu tronueras [ ansre nombre pensé. Par.

exemple fi les dens: nombrespenfez font 7. & 8. On.

tedira , qu'ils ont au premiier & an quatriefine rang..
Prendonc laclef du plis bant..de ces deux: rangs 5 &
_ [ianasr du premier laqu:l)e- & 1. & 2. & defeens
drojt desPuis 1. infGuessin quatriefine rang, t# troxue-
144, 8. vndes nombres penfex. . Apres. cherche & cofté

dg 2. v nombre autant efloigné de 2, que 8. eft eflo-. .

ggzg'{ie 1. tu trouueras 7. L autre nombre. pens.. Que fi
Lag te. dit qug les nombres penfez font an fecond , &
ayguasric/me rang , tw prendras laclef dn fecond rang
qics.¢ft 9.8 10.5" defeendant droit despuss 9. infques
au quatrie[ine rang tu_trouneras 14 vn -des nombres
penfez & fi tu prens a cofté de 10, vin nombre au-
rant esloignéde 10. que 14 de.g. tu trouneras Laire
nombre pensé qus eff 1 3. SR _

. dLa demonftration de cecy & mefine fondemens gug

les vegles donneescy-dewant , car il eft enident , g des
riombres accauplez deux & denx yil 'y en 4 samas. *
K vn conple quife treune an mefine rang  de rous les

_antres Uom off toufianrs en. vn rang , & Lantre envi
- antre
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autre. Tous ce A guoy il fast bien prendre garde, c'eff.
& diPofer lefdsts nombres comme s ay enfeigné Et powr
mienx té faire comprendre cet ordre , i'ay icyinss les
deux figures fuinantes Fone de 30 nembres ,Lamre
de 42, o D
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(e ien [ pent faive non pas fenlement anec vre per-
[onne 5 mais encor auec plufiewrs en mefine temps. Car
quandils feront on cingydont chafiun penferacn
wcfine temps , dewx: de cescartes agcouplees , apres que
tu les auras rangees en un quarve long ts demanderas
@ chafiun lvn apres Dastre en quels vangs font celles
qw'ila penfees, & les denineras par la r:glf donntt.
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PROBLEME
DIX-NEVFIESME.

Deuiner de pluficurs cartes , celle que quel-
qu'vn aura penfee.

Ren tant de cartes qu'il te plai-
ra , & les monftre par ouf

celuy qui en voudra penfer
.vne; & qu'il en penfe vne pour-
ucu qu’il fe founrienne la quan-
I,  tiefine celt, & {canoir, l‘i1 Ceft
la premiere, ou la feconde , oula troifiefme,
&c. Mais en mefme temps que tu luy monftres
les cartes I'vne apres 'autre conte les fecretre-~
tement , & quantil dura-pen(e, & quetu auras
conté tant auant qu'il te plaira, pren les cartes
quie tu auras contées , & dont tu {gais patfaitte-
meht le nombre , & pofe-les fur les autres que
tu n’as phs contées, de telle forte que les vou-

i
1
‘li
I

hnt reconter elles fe trenuent difpotees au con-’

traire ; & {cauoir que la derniere foit 1 premie-
te, & la‘ penulticlme-foit-la feconde, & ainft
des autres. Alors dis harditent que les contant
en celle fagon la carte penfée tombera fous le
nombre des carres, par toy fecrettement con-
sées & crinfpofRes, puis Juy demandant la quan-

' tiefme

rea’

e

i
¢



qui [¢ font pay les ombres. 153
tielme eftoit la carte penfee, commence i con- -
ter tes cartes ainfi que i'ay dit a rebours , & fur
la premiere mets le nombre exprimant 12 quan-
tiefme eftoit la carte pensee, & fuivant Pordre
des nombres , & des cartes tu né failliras iamais
de rencontrer la carte penfee 4 lors que tu arri-
uteras au nombrée que tu auras dit.

DEMONSTRATION.

LN

TA B C D.E F G H K|
3o 4 8

5. 6. 7. . 9

i 8 dodenncs

“¥YRens les cartes-A.B. C.D.E. F.G.H.X. &

que la premiere foit A , lafeconde B. la troi-
fiefme C &c. & que la carte penfee foit la
quatriefime,, & fcauoir D. & fuppofonsque ta
ayes comté tant auant qu'il t'aura pleu , 3 fcauoir

-iufques a k. qui font 9. cartes. Alors ayant ren-

werfe ces 9. cattes & commengant i conter par

laderniere, tu diras que [2 carte penfée viendra

la neufuiefine. En apres tu demanderas la quan~
tiefme eftoit la carte penfee, & ox té dira qu'el-
le eftoit la quatriefme , partant mettant quatre

fur le k. & cinq fur H. & fix fur G & ainfi con-.

{ecutivement tu trouueras que le nombre g.
tombera infailliblement fur la carte penfée D.
Or la caufe de cecy n'eft pas trop cachee, car en
contant les mefmes cartes par ordre , foit qu'on
commence par v bout , {oit qu'on commence
par L'autre, il y a touficurs le mefme nombre
d'vn cofté & d'autre. Doricques il y a autant de
cartes defpuis D.iufques a K, quedefpuis k.
o K s
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iufques i D. Partaut puis que mettant quatre
fur D.leneuf tombe fur k. il eft certain que fi
Pon mer quatre fur k. il faudra que le neuf tom-

be fur D. Partant la practique de ce probleme -

eft {uffilamment demonftrée.
ADVERTISSEMENT.

Quelgues vns pratliguont ce sen vn pen dinerfement
@ femblql:;n’ib irf‘s}zu posr mieux c{nurir Lartifice.
Car sls adionflent tonfionrs 1. au nombre des cartes .
qu'sls ont contées, & difemt queda carte pensée rombera
foubs ce nombre la ainfi angreenmté dvn : mass alors
ayant demandé la quantiefine effoit la carte pensee, sls
. me.commengent pas i conter par ce nombre I, mass par
on plus grand dvne vnité , comme en Lexemple donrié
ayant conté g cartes sls diront que la carte pensée vien-
drala dixicfine ymass ayant [Gen qu'elle estoit la qua-
tricfine,ils mettront cing fur le K fix fur H.fept fur G
| & ainfi confecutiuement. . : ,
Or il appert affex-que ceste fagon de faive rewient &
celle que £ ay donnee , car fi on accrost/ efgalement dewx:
nombres y les fommies garderont le mefme smerualle,
_partant entre §. & 10.5ly a autant d'interualle g en-
tre4 & 9. Dancues fi mettant 4 fur K , le 9. tombe
fuur D. comme 'ay preuné , il faut necefJasrement que
mettant §.fur K. le x0. tombe fur le mefne D.

PRO
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PROBLEME

VINGTIESME.
-

De plufienrs nombres par ovdre conmen-.
ceans par Lumité s & difpofexen
* rond ; deutner lequel on

© . amra pensé.
A f&% Oyent par.
, ¥ cxéple dix
L » ,l . B nombres. A.B. C.
x& ' 2 ’ Do E. FaG.H-Kc
' L. commenceans
Ko o 13 C - parl'vnite,& dif-
H : pofez comme tu
¥ - ,4 D;_‘ vois , tellement
7 . ¢ E ‘luc.A foic vn{B"
ux C.txofs , D,

G ¢ quatre &c. com-

3 T . me fi ,Cefto~

S - yent . dix ‘car-

tes commengant pat I'As, & fuiuant par ordre
_ iufques 3 dix, & que quelqu’vn penfe celle qu'il
voudra,, puis qu'il en_touche vae laquelle qlu’il

4 uy
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luy plaira. Lors au nombre de celle quil aura
touchee adioufte le nombre iufte de-toutes les.
cartes,, & luy fay conter a rebours iufques a.
cefte fomme 13, commiengant par celle quil a
-touchée y .& mertant fur icelle fecrecementle
nombre de cellé quil a penfee, &-infallible-
ment i a fin il tombera fur la carte penfee. Par
exemple: qu'il penfe le G: a fganoiry. & qu'il
aouche le B. ¥ {cauoir 2. Adioufte i 2. routle
nombre des cartes 3 §auoir 10. tu auras 12. dis
luy qu'il conte iufques a r2. commengant def*
‘puis B. & allant rebours du cofte de A. L. k.
&c. metfant le nombre penfe, 3 fgauoir 7. fur
B. Ainfi 8. tombera fur A, & g.fur L. & 10. fur
k. & i1 fit H& finalement 12. fur la carte
penfee G: Lé mefihe aduiendroit quelle quan-
tite de nombres qu’il y cut; comirle s'il y en
. auoit 14. ti adioufterois 1 §.alt nothbre touché,
& ferois conter iufques i telle fomme, allant a
rebours & commengant par le hofmbre touché,
&-mettant fur iceluy le frombre penf¢ & ainfi

des autres; - - ‘

DEMONSTRATION.

LA demonftration de ce ieu eft facile prefup-
.spofant dedix principes.L'vn eft celuy que i'ay
deéfja apporté en la demonftration du proble-
me precedant’, 4 {Gauoir que plufieurs vnitez
eftant difpofées par ordre ,(}1 'on met vn nom-
bre fur'la premiere , & que continuant i conter
felon Pordre riavurel des nombres, il en tombe
vn autre fur la derniere, le mefme nombre tom-
bera fur la premicse, fi Fon”met fur la derniere

' : celuy
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geluy la qu'on auoit mis fur la premiere, &
won conte a rebours. 3
L’autre principe eft que plufieurs vaitez cftant
difposées en rond , fi 'on commence a conter
par quelqu’vne , & qu’on mette quelque nom-
bre le icclle, pourfujuant de conter en rond
- iufques i ce quon rcuienne i celle par laquelle
on a commencé, le nombre qui fe fait adiou-
ftant tout le nombre des vnitez i celuy quion
aura mis fur ladi&e vnite , tombera fur la mef-
me vnité, Par exemple que I'on commence a
conter defpuis A , & que 'on mette 8 deffus. 11
eft cuident que fi on parfai& le rond, en fin
deffus le mefme A, il tumbera 18. qui fe fi&
adiouftant 8 au nombre des vnitez quieft 10,
Car commengant & conter par vne des vnitez,
& parfaifant tout le rond , on parcourt toutes
les vnitez , partant C’eft autant que prendre rout
le nombre defdictes vnitez. '

A ' - Orceha fupqo-

L : B, fe,que quelquvn

- _ ait pense la carte

10 2 G. i {gauoir 7,

K o 3 C Alors celle quiil

. touchera, ou ce

H 8 4 D feralamefme,ou

§ E  vne autre apres

fuivante en Por-

¢ dre naturel des

F nombres, ou vne
- " autredeuvant.

Premieremient qu'il ait touché la mefme,alors

lachofe eft cuidente. Car par la reigle donneell

' commen

7
G
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commencera i conter defpuis le mefme G. iuf-
ques & 1. mettant 7 fur le mefme G, partant
ar le fecond prefuppofe , le nombre 17. tom-
Ecm fur le mefme G. -
Secondement qu'il ait touche vne carte fui-

- uante comme L. alors adiouftant le nombre des

cartes {elon la rcigle au nombre de L, tu feras
conter iufques 3 20. mettant fur L le nombre
penfe 7. Or eft-il que G, eftant 7. & pourfui.
uant 3 conter par ordre, le nombre 10 tombe
fur L. Doncques fi fur L. nous mettons 7.en
contant 3 rebours , & reuenant par le mefme
chemin, le nombre 10. tombera infalliblement
fur G. par le premier prefuppofe. Doncques le
nombre 20. tombera auffi {ur lc mefme G par
lefecond prefuppofe. :

Finalement qu'il ait touche quelque carte pre-

cedente comme B, alors adiouftant 10i 2.tu-

feras conter iufques i r2. mettant le nombre
pens¢ 7. fur B: &allant ducoftéde A, L,K,
& cerer. Or cft-il que mettant 2. Deflus B, &
contant naturellement du cofté de C. D. & cet.
le nombreé 7. tombe fur G; Doncques fi Lon
s'imagine que B foit 7. il s’enfuit qu’on fuppofe
que G. {oit 2,par le premier prefuppof®. Partant
quand Pon met 7. deffus B, & qu’on pourfuit
conter du cofte de A, ceft autant que fil'on

auoit commencé i conter defpuis G; mettant 2.

fur iceluy. Il elt donc cerrain par le fecond pre-
fuppdfé que pourfuiuant i conter , & parfaifant
le rond, le nombre 12 tombera fur le mefme G.
Par confequent la pratique de ce icu demeure

ADVER

A ——— e — e
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ADVERTISSEMENT.

Onpent en deux fortes dinerfifier la prallique de

ce iep. :

" Premievement faifant comme 7ay dit que quel-
ques wns font au probleme precedent. Par exemple
gwon ait peasé 7. & touché B' comme cy deffius.
An liew. defasre conter sufgues a 12, comme lareigle
donnee enfeigne , ie fevay conter infGues 4 13. qui eft

1. plus : mass alors fur la carte touchee B , ie ne feray

pas mettre le nombre pensé 7. ains Lantre qus. fuit , 4

[ranosr 8. & infallsblement le nombre 1 3. tombera fur
G.5 il eft certain-que par ceskefagon Lon consre mienx:
Partifice. .

: Sﬁndemmt pour trouner le nowmbre ixfgues anguel
ée venx faire conter. le puis 4 nombre de la carte tou~
chee , adioniter le nombre de tontes les cartes non vne

fois fenlemens , mass dewx , trois , quatre ou plufienrs
fos. Par exemple B. efant touché ie penx faire conter
Snfques & 12. on infGues @ 22.iufgues 4 32.42.
cet. & ainfi iufgues a quel antre nombre qui prousen-
dra adiowstant a 2. quelgue multiple de 10. & laras-

Soneft lamefine que celle que Pay apportee an fecond
prefupposé  car fur la mefine carte giie tombera 12,
Jur la mefine , parfaifant le rond tombsront anffi 22.

. 32, 42. O cet,
© " Lejmefime Sentend fi Lon veut practiquer le ien en
la fagon cy denant declarbe. Par exemple le mefine B
eftant touché , i lon fait conter iufoues a 13. an lien
de 11\ on pent anlfi faire conter iufgues 4 23.33. 43+
& cet. ¢ ainfi des antres vnitez. .

Prens garde que [i tu fass ce icn anec dix cartes il
anra
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awraplus de grace , & Lartsfice (¢ cachera mieux: fi tn

. renwerfes les cartes, tellement gu on ne veye pas comme
glles font difpofees : mass sl eft neceffaire gue tu remar-
- ques la difpofition dicelles 5 & fim de fganosr le nombre
dz la carte touchee , pour tromwer celuy infGues anquel

#l fans faire conser.

PRO




SRS
P R O B L E M E-

'Dz/}of et en trou mngs Iex nmf premzem_-
cartes ; defpus [ As , infques an 9. zel-
lemem‘ que. Ie: oints de chafgue rang
ajf m/zlez fa ﬂgzz‘ toufiours la me|me.

~fomme s tant en long , qu en large o
en a’mmetre.

oA
E-. ne fgau-
rois- micux
te declarer
le fens dela
K| propofition
EWil de ce pro-
" bleme ny
mieux Uenfeigner le moyen dele Palf;ure,qu en
texpofant la figure que’ i'ay mife A cofté 5 ou
‘tu vois que les neuf premiers nombres font dif~
pofez en trois rangs, tellement que chafcun
desrangs AB. CD. EF. fai& la fomme de
15. & derechef chafcun des trois rangs G H.
KL. M N. fai& femblablement 15. & les nom-
bres qui font difpofez en dnmcne a feauoir

L
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d'vn cofte 4. 5. 6. & del'autre 2. 5. 8. fant ens
core 1§. Quant i lareigle generale pour difpo-
fer ainfi tous les nombres defpuis I'vnite inf-
ques 3 vn nombre quarré , quel qu'il foit; i'en
patleray en aduertiffement, -

Y : ,

ADVERTISSEMENT, |

. \

Tay ven en plufienrs anthenys', difpoféz en cesty
Jorte tous les nombres defpuss Lomite infquesanx [epe
- ‘nambres quarrez confecutifs commengant 4 9. & ffa-
0oit'9.16. 2. 36. 49. 64. 81. Mass la reigle ponr
bes difpofér ainff , iene ['ay treuuee en aucun antpenr.
Or apres anosr beancoup [peculé la deffus , £ay'en fin
treuné vne reigle tres-belle & tres-facile ponr tows les
qharrez, impasrs : mats pour les pairs, se n' ay pew ren-
contrer aucune iufques a prefént qus foit parfascle , &
qui me contente. Quant 4 la resgle des quarrez im-
pasrs elle eff telle. Fais vn quarré parfaiét A B C'D.&

dinifechafipe cofé en atant da parries cfgalles , il

" yad'unites aucofté du quarée gue

A _ V| B ven difpofer; Puis tire des bi-

14| | 2| gres paralleles anx coffex. tant en
[N

[ s || 5] long g#'en large des points de tes
T

=]

——l ’_‘ “dinifions; ¢ tont le quarre [¢ tren-
181 1¢ | uera - dinisé en amant de petsts
C 7 lol D guarrez, que tn as de nqmzfe:é_

LT difpofer comme fi tn vewx: difpofer
neuf nombres tout le guarré A B C D, fera diussé
en o petits quarrex, comme tu vos en la figure. Apres
allonge fur.tous les coffez. , les lignes tirees des points
de tes dsuifions , ¢ fais devechef des petits quarrez
Semblables ausx premiers , qui aillent toufionrs decrosf~
[fant du nombre de denx , sufgues & ce qu'ils [ termi-

|

=]

nent

_-—__

J

!
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kST o nenten v fonl petst quarré | loxs,
A ‘_‘Jf_‘ B range tes nombres [Hsnant. Eordre:
el IZI__ naturel des nombres ¢ mess. 1 an
] ’Tﬂ'“} 3| petst guaryé Aenbant , & lea, &
Tl gl Ye 3. anxpetits gus font 4 Lemtony
|_8|___|_~_6__|_ D 9% mefine diametre gue le premier,
|9l ceff adiregues. 2. 3. [ doiuent

T - difpefer dans iés brois petits quarrez,

qui vont en biaifant | & f;mb{aébméﬂf dans trois
Autres tn metiras 4. §. 6. & dans tross antres 7: 8. 9.
comme 1 vois en la premiere figure. Cela faitts les
= o nombres.qui & tresueromt duris ton

A ___l_l_l _“B- quarré ABCD, Leront iuflement
lalol2],, oolloguez.en leuz/plqm 24 [Eanoir
"‘T‘“‘—“-TT 2. 4.5+ 6. 8. . Mass les: autres qus
Zi31517131 [ont demenrez. debors, ta les mettyas
18] 1161 “dans les places vuides qui veflenm

o] "D fenlement de tranfpofition,c’eff

- a franoir qué cenx: denhant | tu es
mettras enbas o ¢ cenx &emnbis tu les porteras en
baut ; Censs du voft ganche-, paferont an cofté droit,
& cenx du cofté dyoit , ivons au Cofté ganche , comme
1% vois en la feconde figure, Ainfi tous tes nombyes
Seront difpafez en L fagon que vegmiert ce probieme,
Mais remarque que la reigle generale de latranfpofi-
tion eft gu'sl faur porter le nombre qui £ treuye bors
de ton quarré | dans Je mefine rang an ol f2 treune , anw
sant de places plus anant , gu'sf > @ dvnstez au cofpé
 deton guarre : Comme en nostre exemple , sl le faut
Porter troseplaces plus anant , acaufe que 3 oft le coflé
de 9. & ff nows anivns pros an liowde o, les quirrez
2§.0% 49.0n porteroit les nombres §xi ¢ treuncrosers
I S S

i



164 Problemes plaifans ¢6. deleSables, {

bors des quarrez § places on 7 places plus anant , & l
canfe guo § . oft lcofté de 25. & 3ieft le cofté de 49. |
. Pour mieux te faive entendre ceste reigle , 7 ay difposé |
#cy em mefine forte toss les nombres defpuss 1. infames &
1§ comme tvois es dew figures funantes, -

A |6 2 ‘
Ixx{ 7 |. 3|B
s s fraf 18] |4
R EXTIN el T P R
: & l4l ‘13_‘ S

cfr frs 1
s A ——n

+

[rrl2al7 [20]3]
‘ |16} 4 t1al25] 8 |16] 4 | |
Tl Dazls lslariel s ) |

= 2z|10|18] 1 |14]|22] 10}
[2316 ol 2115 (

C {24 | 20

 linf bes 2 nombres font difpafiz comme il fane
Jdmlequrrc' AKC@, car la fomme dcchajétge

vang off toufionrs 65, La mefine reigle [ere en sous
o ” ’ anres -




. qui ¢ font par Jes nombres, 155
wntyes nombres , pournen qwils foilnt pris en consi
nuele progreffion Arithmerigue , encor qu'ils ne com-
renceront posnt par 1. & gue la difference de ba pro<

effion ne fera point 1. Comme fi tn veux ainfi dsf~
bférles 9 nombres fuinans 4.4.10.13.16:19.22.2 §s

. ome———— " ta—

S LT S R LT 2 2
|22] 16) 10} -|-z;’lgm‘16 22 io} e
sl drol 7 as) 4 fre)

€Ty D Cc T P
2.8. powrge qu'ils font en progreffion avichmetique , ti
le panrras faire par la reigle donnee , & comma ts
wois que iy f4iét ahx denx figures appafées , car an
quarré de la feconde eA B C D. leﬂit: 9. nombxes
font tellement difpoféz que la fornme de chafgue rang
off roufionrs 43. o S

On peut tirer de cery wne adtre fagon de fairé cé .
ien anec neuf carres ,-lduﬂimt Pas, & prenant les an-+
tres o defpuss le 2. ifgues a4 30, & [i tn obferucs

A . B bienlareigle, elles f¢ tyeuseront
T - difpofees comme tw voss en la
RELEAS figure , ou la fomme des nombres
141618 de chafque rang eff toufionrs 18,
lolz2|~ .. Eneutre c'eft ehofe digne dé
"D remargue que les nombres difpo=
o [ez en diametre ne font pas fen~
le: . la mefine fomine , que font, cenx: de chafcun des
autres vangs, Mass encore ils [¢ treunent toufionrs
difpofe, en progreffion drithmeiique. Et de ceux dh
o S S
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|5 2013 |- . . de laprogreffion eft la mefive,
| 4|68  .gue celic de La progreffion dé
: _9—r1—|—7— " sous les nombres; de cenx du

G "L D diametre BC | la. dsfference de
: ~laprogreffion , eft le produir de
* lamulriplication de la difference de cenx dn diametre
A4D-, parlecafté dy guarrk., qui expritne la mlts-
tude des nombres. Ge que tu peus: verifier par tousles
exenples que S aprappontez. o
0ila tout ce que se puss dire touchamt la reigle des
quarzez impairs, dans ie ne donne point la demonftra-
tion , & canfé que powr ce faire, il me fandrost iy rap-
porter vn linre tout entier de mes elemens Arithmeti-

ques anquel se.demanfire les proprietez. de la progref~ -

fiom Avsthmetigue. . - L
Quant & la reigle des quarrez pasrs , ¥ ay defia dit
queien'en &y point encor sreuné. vne parfaiéte, Ceft
| powrquoy fe ne mamuféray pas a metive , par efcrit,
plufienrs particulicres obfernations que i'ay faitles fur
ce fibiet , auec lefquelles neantmoins , 3’ ay diSposé tous
les nombres despuis Lunsté o _iufques anx quarrez
100° € 144, c¢ gue perfonne n anoir encore failt de-
sant moy. Mass i aduertiray bien le leltenr , gue pour
ces guariez pasrs ,sl faut neceffasrement donner deux
resgles differentes,a canf& que conx dont le cofté off pai-
rement pair ne [¢ disPofent pas du rout de la mefine

fagon, que cenxt dont le coste eft pairement impasr. Et

ponr le fiirve voir clatrement , comme an(fi pour don-
nier quelgue lumieve 4 cewx qui apres moy. vondront
prendre la peine de chercher ces reigles , 'ay mis icy
les figures des cing premiers guarrex pasrs , v fa-
#oir de 16. 36. 64." 100. 144 AiSpofex. comme.
il fant'y & deffons chafgne figure P ay coité le nombre

quarre,
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9#4#: s deffus §aymss la ﬁmme gue font le; nombres
dec ﬂﬁue rang.
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100

A

10 92193 1715 |96] 4 [98loo| 1}

11 |19 |18]84|85|86{87|13]12] 90|

71 |29 |28]77|76175124| 23|22 |$o |

70162 163|37136|351354]|68]69] 31}

41 |52 |1344]46]45)47]58]59] 60|

st |42 |43]54]56]551577148|49] 50|

40|32 133167|65]66]64|38]39| 61

30 |79 |78127]26]25]|74|73]72| 21}

8189 [88|14|15|16|17|83|82| 20}

100] 9 | 8 |94l95| 619713201}

C D
§Of.
144.
Az s [t e[ 5 [« [l o
12123 | 23 | 124f025]| 19118 | 138{829] 15 | ve 32
- 110935 1340512113} 31 } 30 (8063117 |27 ¢ 26 ;;
8198 |99 | 45| #4{i02|103] 42-] 40 |106]x07 -37
60 | 86| 87|57 |56 v0|or |53]52}94] 95|49
—_—— ]t T e S R T2 A
73| 71|70 76 |77 |67 [ 66180181 |63 ] 62|84
61|83 1827164 65 [79]78]68) 69751 74 '7—;
96|50 5193 (915455 8988|5859/
105 38 :_;_g_ 1051154 | 42 | 43 |1o1]100 | 46| 47 | 97
a5 jrvgtai8l 28 tagtazgingl32 33 jnixt0] 36
13 134|130 16 | 17 r27]126) 30| 21 [r23{a22] 24
Cl144] = Iy )14 |iqut-6-1 7 |17 (3640} 11 | 133 D
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- ; 8700
¢ An

|



w» e

qui [¢ font par les nombres. 169
Aurefte tonses les proprietez des nombres des quar-
vez impairs que nows anens declarees cy deffiss conuien-
ment anffi & cenx cy des quarrez pairs, Car premiere-
ment on peus dispofer en mefine firte toute multitude
de nombres qus [oit vn quarré pairpourues que le(dits
nombres foyent.en progre(fion Aritmethigue, & cela f¢
fera imitant la figure du quarré pair qui exprimela
multitude des nombres ; & mettant le plus petit de'tes
nombres'en la place de 1. Lautre apres en laplace
de 2. le troiftefme an liew dn 3. & ainfi confecutine-
ment. Par exemple ff tw veux ainfi dispofer les féize

A B nombres fiinans §.8. 11.14.
_ '51112-—5 . 17.20.23.26.29. 32. 3§,
29231201381 38.41.44.47.50. thimiteras
17|35132{26)  lafigure du quarré 16. com-

3 o iy el e mesay dit , & les rangeras
C|5ol8 ,"l 41D ainfi que tn les vois en la fi-

guve;on la fomme des nombres de chafgue rang,eff tou~
foursito. - .
En ontre les nombres difpofez en diametre,obfernent
auffi la progre(fion Aritmethigne; mass la difference de
de la progre(fion de cenx du_diametre A D eft le pro-
duit de la multiplication de la difference de la progref
[ion de soms les nombres ; par vn nombre moindye de
Funité que le ofté du quarré:c la difference de lapro-
greffion de cenx du diametre B C eft le produit de la
multiplication,de la difference de la progre(fiop de tous
les nombm,‘pdr vn nambre furpaffant de Pvnsté le cofté
i guareé, ‘ P S

't
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PROBLEME
. XXIE

8i deux: ont proposé entré eust , de dire
chafiun P-un apres Lautre alternatiue-

|
|

|

t
|
o

ment cun nombre & plaifir ; qui towses<

. ﬁu& ne ﬁrpa]é point vn certain nom=-

bre prefix ; pour ~voir adioujiant en-=
femble les nombres qu'ils dirontsqui ar-
risiera pluftof a quclgue nombre pref-
¢rit s faire f3 bien gu'on arriu toufiours
le premier an mombre deftiné.

fFR2 011 ioo.le nombre deftiné, & que
!Sj le nombre prefix, qu'on ne peut paffer
foit 10. fi bien q’il foit permis de dire 10. ou
tout nombre moirdre, Par exemple le premier
dic 7. le feconid 16. qui font 17. puis le prémier
Frennc 5. qui font 21. & le fecond prenne 8.qui

ont 3o0. & ainfi toufiours I'vn apres l'autre

. alcernatiuement prenne yn nombre 3 plaifit, ne,
furpal
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furpaffant point 10. & qu'on adioufte toufiours
les nombres qu'ils diront , iufques i ce qu'on
gatuienne 1 100, & queceluy qui dira le noms

re accompliffant. 100. foit reputé pour vain+ -
queur. Or pour vaincre infalliblement, adioufte
1..au nombre qu'on ne peut pafler, qui eft icy
10. tu auras 1 1. & ofte continuellement 11, du
nombre deftiné 100. tu auras ces nombres. 89,
98.67. §6.45. 34.-23.12. 1. Partant fi tu com-
mences a dire 1. quel nombre que ton aduerfai-
te die, il ne te pourra empefcher de paruenir &
12.&deliazz. &deld, a 34. &de E: 3 44.8
deli ,a6.&deli,a67.& deli,378.&de
la, 3 89, & finalement deli, a 100. Dontil
appert que fi les deux qui iotient i ce jeu f¢a-
uent tous deux la finefle infalliblement celuy
qui commence emporte la victoire, Toutesfois
ce n’eft pas reigle gencrale,, car fi 'on changeoit
le nombre deftine 3 {ganoir 100.-0u le nombre
qu'on ne peac pafer & {cauoir 10 la chofe pour-
roit aller autrement , comme ie declareray cye
apres.

DEMONSTRATION.
A demonftration de cecy eft affez euidente,
fil'on confiderce attentiuement la facon que .
i'ay donnee pour former la regle generaleCar en
Pexemple propose ¢ qui nous feruira pour tout
autre)quand tw prens.rr.furpaflant d'vnlenom- -
bre 10.que I'6 ne peut furpaffer,& que tu loftes
de-1ocidont il refte 8.1l appert que i tu dis 89.
quoy que die ton aduerfaire,il ne re peut empei-
cher:de parucnir 2 100.Car premicrement quﬁf{
. , . R
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il diroit le plus grand nombre qu’il puiffe dire 2
{cauoir 10. il nepeut paruenir 4 100. d'autant
qu'entre 89,& 100. Pinterualle eft 11. mais il ne
paruicndtaqu'a g9. & partant. il ne te reftera
qu’vn pouraccomplir 100. .
. Secondement quand il diroit le moindre noms
bre qu'ilpuiffe dire, 3 fcauoir 1. tu ne lairras
" pourtant de gaigner , car il ne te reftera que 10,
pour paruenir  100. d’autant que la difterence
de 89. i100.eftant 11.5'il adioufte 1.3 89.il ne
te faudra adioufter que 10.pour parfaire 160. . :
Finalement quel autre nombre qu'il die entre
1.& 10.il eft trop euident qu'a plus forte raisé tu
pourras accomplir 100. Pour la mefme caufe fi
de 89.tu oftes 11. dontil refte 78. il appert qu'a.
yant pris 78. ton aduerfaire ne te peut empef=
«cher de venir 3 89.& pour la mefme raifon ayit
dit 67. on ne te peut empefcher de dire 78. &
ainfi de tous les autres nombres aflignez qui re~

ftent oftant continuellement 11. Doncques la
tegle eftinfallible & parfai&tement demonftree.

ADVERTISSEMENT.

On pent apporter de la dinerfité en la praligue de
ot ies. L ‘

" Premicrement & canfe gue le nombre deftiné pour y
paruenir, peut eftre guel nombre que Pon voudraichos-
firspar exemple anlien de 100. on f¢ pourrost propefer

120. & alors les nombres qu'il fandrois remarquer fé-

70yent.109.98,87.76.6 5.5 4.43.3 2.2 1.10. O% sl ap-
pert anffi que celny qus commencerost gasgnerost infal-

liblement. : :

Secondement pourceque le. nambro prefix que Lon na
| ! powt
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pew paffer fé peus asffi changer a plaifir. Par éxemple
wonlant tonflonrs paruenir & 100. on poryoit powr le
nombre prefix chosfir 8. & alors les nombres qu sl fan-
dreit remarguer feroyent 91. 82.73. 6 4.55.46.37.28.
19.10. 1.6 celuy qui commencerost gagnerow anff).
Alass filon prenoit 9. pour le nombre prefix, les nom-
bres a remarquer feroyent 90,80.70. 6o. §0. 40. 30.
20. 10.1Partant il appert que celiy qus commenceroit
powrroit perdre.fi Pautre entédoit le fecret du sen,dan-
tynt que le premier ne pounant paffer 9. ne pourrost
paruenir & 10, &’ ne pounant dire mosns que 1..il ne
ponrrost empefiher que Lautre ne paruint 410.6 par-
tant il ne pourrost empefcher qu’il ne paruint a tons les
antres nombres confecutinement.¢5* finalemens & 100,

" Massil eft certain que tous ces ienx ne f¢ font pas
ordinaivement ance cenx: qus les [¢anent defiaains anec
cenx: qus les ignovent, Partant fi ton aduerfaire né fiair,
pes lafinefle du ientu ne dois pas prendre tonfionrs sous
. les nombres yemargquables & neceffasres , pour gaigner
. infalliblement  car faifant ainfi tu defconnriras trop
Pantifice , & 5'il eft homme de bon efprit ilremarquern
tout incontsnent ces nembres ls , voyant que tn choifis
toufionrs les mefines , mass au commencement tu peusx:
dire & la volée des antres nombres , infques ace que th
approches du nombre deftiné,car alors tu pourras fubti-
lement accrogher quelgn'vn des nombres neceffaires de
penr defire fiorpres, ‘

PRO
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PROBLEME

CXXIIL

Effant psoposé quelque nombre d'vnitex
 diftingueesentre elles , les difpofer ¢
- ranger par ordre en telle foree,que reiet-
- tant toufiours la neufiefme o on la
dixie_/(‘ne, ou la tanticfme que Lon.vou-
dra , infques & con certain nombre | les
reflantes [oyent celles que Lonvondra,

, N i accouftumé de propofer ce Probleme
NEX en cefte forte.Quinze Chreftiens & quin-
z¢ Turcs {e treuuent fur mer dans va me{me na-
uire,& s’cftant efleuce vne terrible tourmente,le
pilote dit qu'il eft neceflaire de jetter dans la
mer la moiti¢ des_perfonnes qui font en la nef,
pour fauuer l¢ refte, Or cela ne {c peut faire que
par fort;Partant on eft d’accord que fe rangeans
tous par ordre , & contant de neuf, en neuf, on
jette chafque neufuicfime dans la mer infques 2

ce'que de 30.qu'ils font,il n’en demeure que 15. -

On demande comment il les faudroit difpofer
pour faire que le fort tombat fur les 15. Turcs
dans perdre aucun dcs Chreftiens. Pour faire

- cecy
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gecy promptement, remarque ces deux vers;
eMort tu ne falliras pas C
En meliurant le trefpas.

Et pren garde feulement ayx voyelles aeion,

T’imaginant que la premiere a,vaut vn,la fecon-
de e,vaur 2.13 troifiefme i, vaut 3. la quatricfme
o,vaut quatre,& la cinquiefme u,vaut §,& d’au-

tant qu'i] faug commencer pag les Chréftiens,en’
la premiere {yllabe(Mort)la voyelle o te monftre
qu'il faut en premier lieu fettre 4.Chreftiens:en

la feconde fyllabe (Tu) la voyelle u te monftre
qu’il faut apres ranger §.Turcs.Ainfi(ne)fignifie
_2.Chreftiens;(fal)yn Turc;(li) 3.Chreftiens;(ras)
vn Turc (pas)vn Chreftien ; (en)2 Tugcs; (me)2
Chreftiens;(li) 3. Turcs:(vrant)vn Chreftien;(le)
2 Turcs;(tres) 2.Chreftiens;(pas)vn Turc.La re-
gle generale pour faire le mefme en tout nom-
bredefpend ch ce que ie diray en la demonttra-
tion, ' ‘

DEMONSTRATION,

" 7 Oulant faire ce icu en quel nombre que ce -

foir,par exemple en 3o.imagine toy 30.vni-
tez toutcs femblables ¢omme celles que tu vois
icy defcrites , & com-.
mengant a conter par la

000006000000000
000000000000000

— —— premierc,marque laneuf-
uiefme qg la titiefme que I'6 voudra auec quel-
que igne comme mettant deflus quelque mar-
que, puis conte defpuis celle que tu as marquee,
dela mefme facon , & marque auffi la neu?uic(-
me,& continug 2 faire le mefme recommengant
Quid tu feras au bout, & fautit toutes celles que

: o

o wE TS
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tu auras def-ja marquees, iufques 2 ce que tuen
ayes marque le nombre requis, comme en l’e-
xemple propose , jufques a ce que tu en ayes
marqué quinze ; car alors toutes les vnitez mar-
quees feront celles qu'il faudra rejetter, & lesau-
tres,celles qui demeureront.Laraifon en eft bien
cuidente. Partant {i tu remarques la difpofition
defdi&es vnitez, 3 fcanoir comment les mar-.
uces font difpofees pmrmy les non marquees,tu -
gras aysément vae regle pour quel nombre que .
ce foit, B ‘

0

.~ ADVERTISSEMENT.
Aleff aisé a_tvoir que ceien [¢ peut praftiquer fort
diucrfement. Car premserement , le nombre des vnitez. .
peut eftre tel que L on veut,par exemple au liew de 30.° .
on enpounost mettre 40.5 0. 60. ok plus,on moins. Se=
condement au lien de rejetter toufonrs la neufuicfine,
un peut rejetter ld fixiefine, la dixicfime,on la tantiefine.
que Lon z/oudmgr : .
 Finalement an lien den vejetter autant qu'slen de-
meure on peus n'en rejetter que tant pew que Lon von-
@ @rastellement qu'sl en demenre & anantage, ou bien en’
rejetter i grand nombre jn’il en demewre beanconp
moinscomme en Lexemple donné , fuppofant qu'il y ess
ex dans la nef 6. Turcs [eulement,&5* 24. Cb%iem,@'
que pour deftharger le vaiffean , il n'en ent Mllu setter
en mer que la cinquiefine partic des perfonnes af¢anosr -
&.0n les ent pes difpofer de forte , que le fort fur tombé
© feulement fur les 6. Turcs.De mefime sil y awoit 20.
Tures, &5 vo0. (breftiens , && qu'il en falluft ofter les
¥ On lesporrasé difpofer en telle fagon que les 20.
, Tircs
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Turcs s'an ixayens,o7- les 1.0 [Freliens. demenygroient,
. Orcomme.iay toulhié.en'laprifhe de’ cetredume,’
ceft 345 ceffe snnentisgue Tofephef fauna ties:[ibts-5
lement dans Iotapata ainfi qw'on “recuéille énsdemment”
des parotes A’ Egefippus to_uclyin‘ ce fast qu 3 .f.#m*. .
la guerre dé Hievifalem.Et bieitgu & ne partstidlarsz
pas affez ceffe attion , toutesfoss par ce gu'il it nows
n0us pomseons imaginey covime Je rompfe paffa.(ar ain-
Sfeqiilraconte,sly ent 40.Soldts Juife fannerent anec
Toféphe dans ls lac,fi bien gn'a conter ledit Iofiphe s
eftoient eén'tous §1. Plovtant [uppofons gl vrdapna
gt coriant. derols en. txoes sam tneroit tovifiokys de oi- -
Jieneiil eft certain que procedat de la forte tu trouneras
e fin pay lavégle donnee en ta demonfbriation,qn 31 Fant
gue Lofdphe (& mit le trense-yniefine apres.celuy,pay le-
quel.on commengast 4 cquter's.a%. cas qu'sl vifaft a de-
menrer en vie luy tout [eul, Mass sl voulut [auner vn
e )es vompagnons ¥k 1¢ iss 2ny fezicfme place;de s’ il
en vonlut fanner encor vn antre , il le miton lg trépte-

cinzuiefmc PM“‘ -
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XXIV.

Plufieurs nombres inefgans cftant propo-
* fexsdinifér chafoun diceux; en dews: par-
ties, @ treuser dewsx nombres defquels
ton mulripliant cone defdices parties,
€8 Fautre multipliant Lawsre 3 la fom-
~ ame des dews produits fe treuse par tout
la mefme. ‘

@ E Probleme couftumierement fe Xtopofe
2 en cefte forte. Trois femmes vendent des
pommes au marché;la premiere en véd 20.]afe-
conde 30.1a troifiefme 40. Et elles vendent tou-
tes trois 3 vn mefime prix, & rapportent chafcu-
ne la mefme fomme d'argent,on demande com-
me cela fc peut faire. .

1l eft certain que prenant cecy cruément com-
me il eft proposé , & s'imaginant qu'elles ayent
vendu toutes leurs pommes 3 vn feul prix , & &
vne feule fois,a chofe eft impoffible,car en cefte
facon il ne peut eftre que celfe’qui 3 plus grand
iu:mtité de pommes ,ne rapporte d’auantage

‘argent, Mais il fe doit entendre quelles ven-
' : dene
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dent 3 diuerfes fois ; & a diuers prix, bien qu'a
chafque fois elles vendent chafcune 3 vn mefime
prix.. Par exemplemettons que la premiere fois
clles vendent 1.denierla pomme, & qu’i ce prix
la premiete femmie vende 2. pommes la feconde
17.la roifiefme 31.Alors la premiere féme aura
2.deniers , la feconde 17. & la woifielme. 32,
Puis fuppofons qn’ la feconde fois elles vendét
- lerefte de leurs pommes:3.deniers la pomme,
alors la premiere pour: 8. pomes qui luy reftent,
aura ¢ 4.deniers.La feconde pour 13 -pommes qui
luy reftent,aura 3 9.denier .Lajtroifiefme pour 8.
pommes qui luy reftent, aura 24. Or quen af~
{emble tout Fargét dela premiere, {ganoir 2.&
§4:& tout celuy de la fecode, fcanoir 17:& 39.
X finalement celuy de Ia troifiefme,3 fcauoir 32,
& 24.0n treuuera que chafcune rapporte §6.de-
niers. Partant il appert quien séblables queftics,
le tout gift 3 diuifer les trois nambres Ppropofez
en deux parties , & treuuer deux nombres'dont
Vva mulipliant vne defdices parties , & Paurre
lautre,la fomme des deux produiéts foit la mef:
me par tout.Pour faire cecy i‘ay inuenté la regle
fuivante generale & infaliible pesfonne par cy-
deuant ne s'en eftant aduisé qneie fcache.
Pren les differences du inoindre nombre des
propofez auec les plus grands,comme en Pexem-
* ple donné pren la difference de 20. 3 ;0.5 celle
aufli de 20.1 4o.tu anras 10. & 20. Cela faityre-
garde quels nébres ces differences ont pour ¢5-
mune mefure,comme 1.5.10, & choifis pour tes
multiplicateurs quelques deux nobres,dar l'inter
ualle foit 2.00.5.0l 10.Céme 1.& 3.00 1.& 6.0u
3.& 7.0 1.& 11.Par exemple choifis 1.& 3.Alors
: ' M 2 ’
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par linterualle dicenx quieft 2.dinile la differé
ce de 20.3 40.)3 fgauoir 20.)86 par le quotiét 10,
malriplie 3 part les deux nombres 1.-& 3.taan-
rast 6.8 yo.Partant dinife le moindreides nom-
bics propofezd {cauoir:bo.en deux tellespartios
que ta oudras,pourtcn que la plus grande furs
paflerole moindre des deux 10 3 o-Par.exé=
ple:dinife 20.€h 3 . & 19. & adioufte 30. ald
mbindre, ofte 10.de laplus grande,tw-auras 3 3.
& 7les deux patties cherchees de 4ofemblables
ent pouptronver les deux parties de go.tu pro#
cedenat ainfi. Divife:la difference de 20.2'30..(3
fcauots jor)par Fintecuabe qui eft entre 3.8 3:(
fCauoit par 2. e quotienit{era §. qui multiplie
¢ ¥: § donncra §.8¢15.Patrant puis-que 205
cft defja dinise cn 5.8 17adionftecomme au=
parauant r{.aw moindsind fouftray 5.-du plus

graddye aurds 18280si: les denk parties:de 30.
- we tur chesehies.Doncquestsas diuisé kesctrois
Honfies propofes comme: ik Haue 53 fganoic do
ptericien’s. 80 17 lo fecond -en 18 &anaid
toifiefme en 33.8 78 wrinltipliant I'vo¢. de ecd
pdnie%ipdri yii-Laptrepar ‘3. 1a:(omme des deux
produricts eft pag toutigas C T LM t
Que fiatilitude 1 & 3-tuehoifis pous muks
tiplitateurs 2.& 7.pav beur intarualle g.idivifela
plm"grhi'\de‘diﬂ"crcncc 20.viendea 4. qui multi~
plie par 2: & 7. donnera 8.78& 28 Partant diuife
20: 'Il)e‘ rnoindre des nombres propo(ez endeux
télles patties 5 que la plos: grande furpafle 8. pax
exemple t_iiuifel 20. €1 8,.&@1':..;& 3 la moindrg
adioufte’z8.dela plus grandeofte §.cuauras 3 Ga
& 4.les denx parties ‘de go. femblablement pag
Finterualle's. divife la moindse differecce 10,
. vicndra




.. qai f¢ fout par les.nombres, -~ 135,
viendra 2.qui multiplié par 2.& 7.donnera 4. &
14.Partant les deux partis de 20.eftant 8. & 12,
adioufte 14. 1 la moindre" & ofte 4. dela plus
grande,tu auras 22, & 8. les déux partics de 30..
Doncgques les trois nombres font diuifcz. com-:
me il faut, le premier en 8. & 11. Lefeconden
22.& 8.Le troifiefime en 36. & 4. & multipliant,
Pvne des parties par:2.l'autre par 7.la fommedes.
deux-produitts eftpar tout yoo. - '

_Que fi tu prens paur multplicateurs & .&-1 1.
dope Linteryalle eft yodiuife la plus.grande dif--
ferencé 20.par Vinterualle 10.le quotient fera 2,
quianpltipliant 1.& 1 1.donnera 2.& a2.partant.

dinife . lc;-i~1yyqin‘dn,c. des. nombres. propofez. en .
deux parties,dont la plus grande furpafle 2.com- .

me en 6.8 14. & 3 la meindre adioufle 21. ofte

2.dela plus grande, tu augas 28. & 132. pour les.

parties de 49.Et par le mefme interualle 10,diui-
fant la moindre difference 1 o.vient 1.qui multi-.
plié-par 1. & 11. donne 1.& 1 1. Partant Jes par-

tiesde 29.¢ftant 6.& 14.adioufte 11, 3 la moin-"
drg,ofte 12 de la plus grande,, tu.auras 57,82 3..

pour pasties de-30,. Dong le. pe¢mier eft divisé :
en 6.& 14.Lefecond en 17, 8.1 3. Lg troifiefme
en 28. & 3a. Exnmlripliant l'vne. de ces partics
par;1Xaurre par_1u.la fomme des denx. produtics
C,ﬁ:Ba,l‘;F_QBt;XﬁO-» Cema Uh o wienetoaae
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182 _Probleme: plaifans ¢5 deletables,
DEMONSTRATION. .

A 20, Bjo

2. 108. Oyent propo-

C 10. l;lz % S{cz lcsP dgux

D ;. : 1% nombres A B.

E 6 Fi|L12. Maf pourlesdiuiferen
G: |Nig O16. la fagon requife.

R i4 T o6 Leur differéce foic

N C. qui foit mefu-
ree par le nombre D. & prens deux nombres E.
F. dont l'internalle foit D. & diuifant C. parD.
foitle quotient G. qui multipliant lesdeux E. F.
produife les deux L.M. & diuifant A.le moindre
des deux nombres propofez en deux parties H
k. telles qu'on voudra , pourueu que de la plus
grande x.on puiffe foubftraire M.le moindre des
deux L. M. & adiouftant enfemble H. L. foitla

- fomme N. puis oftant M.deK. foit le refte O. ie

- dis que N.O.s3t les parties-de B.qui multiplieces

Ivne par E. l'autre par F. produifent deux nom-
bres , dont la fomme eft e? ale i la fomme des
deux qui fe produifent,multipliant H. K.les par--
ties de A. ( par la conftruéion ) par les mefmes
nombres E.F.Car premierement que N.O.joints
enfcmble foient efgaux i B.Ie le preune. - -

* . Puis que D. eft I'interualle des nombre E. F.il
eft certain que D. F. enfemble font: efgauxau
nombre E.Partant par la 1.du 2.le nombre quife
fait mulcipllant E.par G.i fgauoir L.eft efgal aux
deux qui fe produifent,multipliant par le me{me
G.les deux D.F.i fcauoir aux deux C.M, Partant
C.eft I'interualle des deux L.M.Doncques fiaux
deux H. k. nousadioutons L , & que nous en
oftions M. ¢’eft autans que fi aux deux H,k,nous

adiousions
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adioutions feulement le nombre C. Or de cefte
addition & de cefte foubftraction prouiennent

les deux N. O, doncques N. O. font efgaux aux

nombres H kauec le nombre C.Partant puifque
H. k. font c{faux 3 Ay X que A C, fontefgauxi

B, Il eft euident que N O. font efgaux a B. Ce.

qu'il falloit preuuer. ,

Secondemét qu’on multiplie H par F,& foit le
produit P.qu’on multiplie k.par E,& foit le pro-
duit Q.D’autre cofté qu'on multiplic auffi N.par
F,& foit le produit R. qu'on multiplie O par E.
& foit le produit T.Ie dis que les deux produits
P.Q.joints enfemble.font efgaux aux deux R.T,
Car puifque H L. enfemble font efgaux 3 N, Le
nébre qui fe fait multipliat N par F(3 fcauoir R)

eft efgal aux deux qui fe font multipliant par le.

mefme F, les deux H L;Or multipliant H par F.
le produit eft P,Doncques R. eft efgal i P,& an

~ Eroduit de la multiplication de L.par F.Sembla-

lement puifque k. eft efgal aux deux M O. Le

nombre Q.qui fe fai& multipliant k.par E,eft ef~
gal aux deux quife font multipliant par le mef~
me E,les deux M O , or multipliant O par E, le
produiteft,T,décquesQ.eft eéal a T,& au pro-

~ duitde la multiplication de M.parE.Partant R,

Surpaffe P. du produit de L-par F. & Q. furpafle
T,du produit de M pat'E.Or ces deux produiéts
font efgaux (car puis quc le mefme G multiplidc
E F,produit L M,il y a telle propertionde E3 F,
que de L. 3 M , par confequent il {e produit le
mefme nombre mulcipliant E par M, & multis
pliant F par L; par la 1 9.du 4. Doncques R fur-

paffe P.du mefme nombre ,dont Q. furpafle T,

partanc il eft enident que E.P.enhfﬂcmble, font

Y T
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anefime {omme que R.T.Ce qu'’il falloit demon-

dbrer: .. - oy
"+ Lamefme raifon, & la mefme facon de faire 3

" Jign i Jes nombres propofez {ont plus de deux:

car {elon la reigle on.compare toufiours chalcun
des plus grands aucc le moindre.  Partant la de-
mon[hatxon cft gcncm.c. I

ADVI:RTISSEMEI\T

.Il faht ey remarqwr d.cyx cbo/e‘: ) pour ne tomber
p;u en qnthne canuensent,

'; L premiere oft,que cqmmelq queftion ¢ propq/é or-
dmammmr,d  faut cicsrer. les fraltions,& donner la fo-
dution ew nobres entiers,gui eft la canfe gl eft prefgue
weacffasre qite les differences des nombres propofex. ayét
qualgne vommmne mefisre, cay antremet dinifant, com-
e enfésgne la regle, quelqn'ne des differences par vn
norabre qus ne la mefwrarost pas,a quotiét ne ferost pas
eyich, G- partant le plwfqunmt en tout le weffe de o~
perapson les ﬁaﬂngmx [é trammergsent mtrem:ﬂm. Tay
it que cela eﬂo;t prefguaneceffasre, car quelquc.fm il
pentianpiner que, bien.gue les ﬁ[ilﬂa dyfferéces v ayent
posnit de commne apéfure gue. l'ypsté. , routesfors la folu-
téonfe pest donner en nowpbres- entiers pouryen gue le

" ymoindredas. nombm,p(opajg,z ﬁrpaﬂé an moinyde.2.la

-

Pl gm;ﬁf difference, Rax exenple foyent les pros nom-
bre; propefiz 20253 2biengue les differéces §.& 1.2
7 a}cm pont . de commnne.mefure que Lvnite neants
Woins pastce Gut 204urpalle e beauconp v 2.onpinrr4
Jort b foudre lagueftig, prendt ponr mulnpltm curs
denx mmﬁn;,donr Linternglle (oit, 1 come L 2 Que
ﬁ"ug}voude: [eloy la xegle, (s que ty | zj}: 4. G"I 6:.1#

e porii “ o 49, 6 BB Vo, S A PRI
Pﬂﬂlﬂ‘
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parties de 2.5. .28, & 4.pour les. parties de 32.¢
toufiours Lvne djcelles multipliecepar 1., Pawsre par
2. La fomnmte.des dewx produills féra 36. .

La feéconde chofe digne de remarque €t qidil fans
auec grad efgard chosfir des mulsiplicatenrs dot U'inter-
ualle fost vn nombre mefurant les differences.Car: posy
e tomber point en inconenient,ilfaut que lefdictsmul-
viplicateurs (oyét tels que par leur interualle dinsfant la
plos grande difference,ci par le quotient mulripliant le
moindredefdits multiplicatenrs, le produit f¢ reune an
wnoins moindre de. 2..que le moindre desnombres propo-
{ez. Partant les nombre propofez effant 26.30. 40. &
les differences 10.¢5 20.encor que 2.fiit lenr commiung
mefiere , fi ne meft-il pas permis de choifir powr mol-

. tiplicateurs tous nombres dont Linterualke foit 2, car /¢

ie pren 3.0 5. dinifans par.Pimernalle 1. la diffe-
rence: 20, le quotieit eft 10. qui nqultiplié par 3. fait
30.qui eff plus grand que le maindyre des nombres pra;,
Pofez (4 fyanasr.gue 20 ) pantant.ha guestion of i
Soluble par ce-mayen G la Ganfe. de. cecy ¢ff affez. eus-
dente par la zgigle dannée , . per I demonstration
d'scelle. Car il fandvoit.dinifec 20..en dens telles par-,
ties , que. de Ia plus grande.an pert ofter 30. (equs
¢ft manifestement impoffible. Dont gunffi on peur com-
prendre layaifin dece que v'ay dity isil i neceffasve
que le. moipdre.des nombrey propofez furpaffe » pour le,
mwins de 2. Je prodwst de la_ multiplication du moiy;-
- dre multiplicateus;, par le quotient de la diuifion. Car,
th faur degiferste, wiindre dec. gombres. propefisen
denx: telles parries; que de* lg plygs grande.on
ofter ledir produit. Or la plus grande pariic d%
vambre ( ne voulant point admettre les fractions )
Feft ce gui refle ostans t. didifl mombre. Par exem-
Ple laplus graizde parsie de 20. fons frackion, ¢oft 19.
M ‘
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dinsfant 20.en 1.8 19. Doncgses puss que le pro-
d:zt"f de la mulesplicasion ﬁg{'mtiz:‘:nefdoit ZJ’;:: mf;::
dre que 19. il eft force que pour le moins sl foit moin-
drede 2. que 20. .

' Par tout ce qui a efié dict, on woit alfez que ch
bleme f¢ peut practiquer en beancoup de fagons dsffe-
yentes , & pewt vecewoir beanconp de folussons. Car

remierement fans changer les nombres propofez on

pent bien founent choifir beanconp de differens mulsi-
plicatenrs obfernans les condisions vequsfes. Seconde-
ment encore retenant’ les mefmes mulssplicatenrs , la
gueftion peut vecenoir differentes folutions, felon qu'on
diusfera. le moindye des nombres l’mpafez en differen-~
tes parties | ce qui [¢ pest fasre bien foxuent en beas-
coup de fortes , car il n'importe en quelle fagon on les
diusfé , pournen que la plus grande partie fost toufiowrs
plus grande , que le produst de la multiplication fuf?
mentionné, Troiftefmement , ayant vne fois choifs des
mulsiplicatenrs a propos , & dinisé les nombres propo-
[éz en parties propres a foudre la question s retenant
les mefines parties , tn penx. dw’iﬂ de multiplica-
tewrs, prenant dewx assres es guelconques en
mefine proportion , comme ax liew de 1 & 3 prenant
207 6.ox 3.¢ 9.8, : '

Finalement ceste reigle ne 5'eftend pas fenlement &
trois nombres, mais ei J& pext prattiquer en toute
- multitnde de nombres, powrnen qu'on obfersie toufiosrs
les condisions requifés, car on posrroit prepofer tels
nombres , que la folution ferost impoffible , comme qui
Fropoferess 20. 30. 41. ’ ‘
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XXYV.

De tro chofes ¢8 de trosk perfonnes pro-
pofees , dewiner quelle chofe aura

efi¢ prifé par chafque
perfonne.

&N thfonncs Pvne eft premicre,
4l Pautre feconde,, Fautre eft troi-
; fiefme, & femblablement des
3 trois chofes fais-en vne premic-
® re, I'autre feconde, I'autre troi-
fiefine, Puis prenant 24. gettons donne 1. get-
ton i la premiere perfonne , déux 3 {a feconde,

trois a la troifiefine , & laxﬁ'ant les 18. getrons

reftans fur Ja table; permers qu’i ton infgew

dhafque perfonne prenne cellé des trois chofes’
?u elle voudra ‘celd faiv ordonne que. la per=

onne qui a pris la premiere ‘chofe prennc des
gertons reftans autant que t luy en %s donné,’

& que la perfonne qui a prig la feconde chofe,
: prenne

M A ¢ 1~ Etoy que des trois

R ¥, 20 Ty
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prenne des gettons reftans deux fois autant que
tu luy e¢n as donné ; & que la. perfonne qui 2
pris la troifi¢fme’chofe prehneides geftons re~:
ftans, quasre fois autant que tu luyen as donné::
Alors demande fe refte des gg‘ﬁ'o,ds », & pren,
garde qu’il'n’en peut refter que 1% ou 2. ou 3.ou.
§. ou 6. ou 7. iamais 4. Paytant pour ces fix fa-
gons differentes femarque ‘ces fix paroles. ¥
“Par fer , Cefar , ladsis , deuint , fi grand,, Prince.
Que s'il refte 1 gefton tu teferuiras dela pre-
niere , s’il en refte 2. tu te féruiras dela fecon-
de, s'il refte 3. gettons, tu te feruiras de la troi-
fiefme, s'il refle 5. gettons tu prendras la qua~
triefme & ainfi confecutiuement.-Or pour t'en
~ feruit -tu-dois remurquer , qiénrehafque patole
il y a deux fyllabes dont la premiere fignifie la
premiere perfonne & la feconde fignifie la fe-
conde perfonne ; femblablement pren garde
aux voielles # e 7. Car 4. fignifie la premiere
chofe, ¢la feconde , 7 la trojficfine;-Partant fe-
lon que tu trouueras vne de ces.voiclles en vng
des fyllabes,.tu dois iuger.qu'vaie selleichofs!
ft entre les gnains d'vne. tellg perfonpé. Par’
exemple fuppofons qu'il refte 3. gettons & que:
f:}ttant ‘il te faille feruir de-la srqafiefme paro-:.
e.Jadis. Alors d'agtant que la premiere voiel-:
le acft en la premiere, (yligbe,, su’ diras que la;
premicre perfomne h la. prehiere. chofe ,, &:
pource que Iy troyfiefme yoyelle iy eft enfa fe- .
cande fyllabe oty dizas.gie la feconde perfons.
neila trojfiefing chofe., Ex {gachans, c¢ quont,
Iy premies & feconde. perfonng., fu {5ais bign,
gqqu‘aja,;:‘g ’iﬁpﬁs G #;,:.’;.j:, TR R D, |
crocantaenat gl gt wp seadin g vl D‘&
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"L fant en preémier lieu demonftrer que 3 per-.
{atines ne pewment prendre 3:chofes qu'en fixs
fagons differentes, &. cecy fe preune:aini. Pre~
mieremenit dewx.perfonnes prenant deux cho-:
{es ne peuuent changer.qu’en-deux fagons, cart
ou la premiere-perfonne 2 lx premierechote, &
lafecode perfonne i la feconde chofb,ou bien la!
premyere peifonoe a Ja feconde chofe, & la few
conde perfanne 2 }a premiere chofe:: Cela fup~
pole quand il-y. a trois.perfonnes-& trois cho-/
fes, quel changement qu’on fe puifle imagi
ner; il faut neceflairement que.l'vne des tois
chofes., par exemple la premiere , fe tréuus
entre les mains dela'premicre perfonne, our de,
" la feconde,, oude la troifiefme. Or la:premie~
t¢ chofc eftant entré les mains de la:premiere:
petfonne, les-autres deux perfonnes ne.peuucne
changer qu'en deux fagons , commeiay defia
preung : femblablement la mefinc chofeieftane
entre les maing d¢ la feconde pedonne , lesraus
tres deux perfonnes ne peuuent. changer qu'en
deux fagons , .&- par mefme raifon-la mefme
* chofe eftant entre - les- mains de k. troifielme
petfonne y les autres.deux ne pewnent changer:
qu'cn deux fagans. Doncques tous ces differens:
fh:mgemcns he -peunent eftre’'que.2. fois 3. &
sauoir .6, Ce quil falloit preuyer. Orquela
reigle que i'ay donmee pour fignifier chafcune
“de ces fix fagons , foit bonne & infallible ;icle
preuue aifoment: Car fuppofonsi: © - -0 &
Premgicrement que Ja premiexé perfonne ait la
o premicie

¥ -4
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premiere chofe; la feconde perfonne la feconde
chofe; & la troifiefime perfonne la troifiefme
chofe. Alors felon la reigle, la premiere perfon-
ne prendra 1. des 18. getrons reftans ( a {gauoir
vne fois autant que. tu luy en as donné ) la fe-
conde perfonne en prendra 4 (3 fcauoir deux
fois autantque tu luy en as donne ) & la troi-
fiefme perfonne en prendra 12 ( 2 fgavoir qua-
tre fois autant que tu luy en as donné ( partant
la fomme de tous ces gettons eftant.17. il ap-
pert qu'il ne réftera qu'vn getton. Donc e tel
cas tu te ferniras fort 3 propos de la premiere
parole Par fer. qui monftre vne telle difpo-
fiton. = - - N
Secondement que la premicre perfonne ait
pris la feconde chofe, la feconde perfonne aic
pris la premiere chofe , & la troifiefime perfon-
ne la wroifiefme chofe. Alors la premiere per-
- fonneprendra 2. gettons, la feconde perfonne.
en prendra auffi 2. & la troifiefme en prendta
- 12. & la fomme de tous ces getronseft 16, qui
oftce de 18.refte 2. Partant en tel cas tu te peux
bien feruir de la feconde parole Cefar.
Troificfmement que la premiere perfonne ait
Ia premiere chofe , la feconde perfonneait la
wroifiefine, & lx troifiefme ait la feconde. Alors
la premiere perfonne prendra 1. getron, la fe~
conde 8. la troificfine 6. qui tous enfemble -
font 1 5. qui ofté de 18. refte 3. Partant ence,

cas tu te ferniras fort bicn de la troifiefme pa-
role Jadss, o

_Quatriefmement que la premierc perfonne
ait la feconde chofe, la feconde perfonnc aitla
troificfme, & la troifiefine perfonne ait la pre-
' micre.
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miere. Alors la premiere perfonnne prendra 2.
gettons , la fcconde 8. la troifiefme 3. qui tous
enfemble font 1 3. qui ofte de 18. refte 5. Par-
tant en tel cas tu ve peux feruir de la quatriefme
parole Dexsnt. -

Cinquie{fmement que la premiere perfonne
aitla troifiefme chofe , la feconde perfonne ai¢
la premiere chofe, & la troificfme perfonne aic
la feconde., Alors la premiere perfonue prendra
- 4.gettons , la feconde 2. & la troifiefme 6. qui
tous enfemble fon 12. qui ofte de 18. refte 6.
Partant en tel cas tu te peux bien {eruic dela
cinquicfme parole /¢ gmnd?

Sixiefmement-que la premiere perfonneait
Ia troifiefme chofe ; la feconde perfonne ait la

feconde , & la troifiefme perfonne ait la pre-

miere. Alors la premiere perfonne prendra 4
getrons,la fecondeq.& la troifiefme 3. quirous

" enfemble font 11, qui oft¢ de 18, refte 7. Par-
tant en tel cas tu te feruiras fore 3 propos de la
fixicfme parole. Prince, ’
5 ‘Que fi tu veux auoig

1. | a. e i. | deuant les yeuxces fix

2. e. a. i.. | differentes difpofitions,

3. | a i e | tles peux voir en la

f- | e. i. a | figure cy appofee , o

6. ti a e et marqué i cofte de

7. } i e a. | chafque difpofition l¢
. ‘nombre des gestons qui
‘teltent,

ADVERTISSEMENT,

LQuelques vus f”'d&’;'qmm ce iew wn pev. Aifferem-

ment,
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ment , car ils donnent vn getton a la premiere perfon-
ne y denx a ba feconde., & quatre a.la trofiefine,
partant les gettans reStans ne font que 17. Puis sk
ardannent que celuy qui a la prewmsere- chofé ; prenye
des gettons restans autant qwil en aregen; ¢ !
L .. cebuy qui & la_feconde chofe,
w0i|a € Li | prenme des gertons  restans
Ao | e Al | dewx fois .autant gu'il en a;
| | acci e | & que eeluy gus 4 lairodfiefs
; 4 | Ao auiec | mechofe, prenne des gettons
. | € i..a; | .refans rross foss aurant qu'il
56 [eie €. | enas 65 faifant en cefle fas
i:qn s o1 vyayement il ne reffe
posm-de-getten , ou il en reste 1.0 2. e%.4; o §30%
6. ¢ iamais 3. Panr-les difpofitions ; ilny .a que la
guatriefme & la cinguiefine gui chaxgennde place, g
quatriefime denenant. cinguiefme -y & g tinquic(ing
denenant quatvsafine, comme th pews. voir ¢ la figure -
¢ appofee , & Lexperience Fex revdya eeitain. .
i Or plufienrs:omt Vaif5é par efcritcy dewant cefts
fagon de fasre ce sen en trouw chafes.. AMaz perfonng,
qie 36 [{ache n'a encardonné reigle certaine pour fui-
re.le.mefine en quatre perfonnes & en quatre chofés
Partant g veux.-icy ddsonfler cefte petite inyention,
& premserement so [uppofe.que les differentes dispofr-,
zions de guarre chofes prinfes par quatre perfonnes , nél
pewnent eftre enavnrque24. (e.qus_f¢ prewse aisé-
ment tout ainfi que.3ay preusué cy deffins  qug les di-
evfes dispofitions de trois chofesne fint que 6. Car ik
fanr de neceflité qu’vne des quatre cbq/z.: (comme la:)
premiere ) foit entre les mains de U'vne des qnatre per-
Sonnes: & icelle chofe eftant entre les mais Ae la pre-
micve perfonne , les autves trois ne peunent changer
Gi'en 6. fagons comme i ay preuné cy deffiss, Sembja-
o blement




qui [¢ font par les nombres. 103
blement la mefine chofs , eftans entre les mains de la.
feconde perfonne  les autres trois peunent changer.en.
G. fagons feulement , & le mefie . adyiendra guand,,
laditte chofé féra entre les mains de.la sroifiefine per..

O.
x.

3.

8.
12,

I3.
18,
21.

30.

§o.

..
7

22, .
24. |
27, 4
29..

< 33.%
t.3§e'-::.'
< 39.:
430
~ e
4‘6» sl
48. |

fL..

O.
a.
O.

ke

1,

1

a.

Q.
c.

. Ce

O.
a.

Ca.

o.

Cs -
.. G

.o,

- .
i
L
e
S
i
S o S
.
UK ¢
a.

(&

e

€.

‘e,

a,
o.
a,
o.
i

A,

i

i

i.
i.
a,

o‘.

[N
€.

2.
a.
0.

C.. -
€.

0.
a.

0..

prisla quat.r\::efme cbaﬁ

———

. Jonney on.de la guatricfine...
Partant il ¢ft ensdent. que .
sautes ces diffeventes dyfpo-.
[isions, ne peunent eftre que.

. ‘4. foss 6. a f(anoir 24.

. . Cela figposé pren 88
gettons, donnant 'y diceus.
- & lapremiere perfonne s 2.,
ala feconde 5 3.4 latrei-
Jeefine; & 4. ala guatrief,
. me ;5 qui-tous enfemble font -
10, partant il en restera-
.78, Alors -qmdc):;y?m h
perfonne anra pric la chafe.
gw elle vaudra,ordonne que .
celuy qus a pris la preméere.
-chofe , prenne desgestons,
. veftans antant gu'il cn a5,
que celuy qui @ pris la_fee;
-conde chofé prenne des get-.,
tons veftans quatre foss aus

- tant guil en a; & gue ce—,

duy qui &’ pris la srosficfine,
chofé  en.prenne féize foss.

© antant:qu il en a.Pus fans
vien dive de celyy qui 4.
demande le refte des gertons;

car ou il Wen reStera point.,on il en roficra vn nombye-
exprimé par wn de cenx gie tn vois icy<cottez. Par-
rant felon le nombre des gettons gl reflera , fers tay .

\
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de L ds[pofision des voyelles ac s o qus refpond andst
nomlre en la fipure ?pofe,c » & biengue ic ne merte
que tyoss voyelles en chafime dispofision , cela n'impors
te rien , car [iachant les chofés prifés par les trois pre-
mieres perfonnes , sl eft ensdent que la guatricfine per-

forne ne pens auoir que Lantre chofe qui refe. Par
exemple fuppofans gu'il refte 2.2. gettons ; Regarde les
woyelles gus font a Pendroit de 2.2. afanoir e. 0.3. Car

 elles fignifient: que lun premiere performe # la féconde
chofé , & que lafeconde perfonne , & la quatriefine
chofe , & que la troificfine i la.troificfine chofe , dont
fenfusr que la quasriefine perfonne a la preiigre chefé,
-Quant & la demonStration de cefte reigle , elle n'eft
point differemte de celle que ay donnee cy deuant en
trose chofes , & trots perfonnes, Partans iene la cox-
cberay point au long powr enster prolizite,

- Que £ ie ne farme pas des mots qui expriment ces
differentes difpofitions, Ceft damant gue cela ferois
inmtile, Car il ne ferusroit rien ;J;ﬁmir les dsuerfés
QisPofirions fi Lom- ne fyait les nomboves des gettons qui
veftet refpondans aux diéles diSpofitions; Or ef-il.

gw'il eft prefaue impoffible de [ founenir de ges nemsbres
b, ponrce qw'sls ne gardent ns ordre , wii propervion:
enireenx | &5 gque leir multitnde offufgne ln memaosre,
Partant il oft neceffaive i celuy qui voudrapraitiquer
ceien , d'anoir deuant [Bs yeux; la figwre appafee , la-
guele il pourra_cferire’en m morcean de papiex powr
Yen frusr an befoing. -~ A

O pourra anffi f¢ feruir facilement de ces mafines
nambres disfofez. en cercle , contenant an dedans les
guatre nombres 1. 1. 3. 4- fignifiant les quasre chofes,
Car frachant le vefle des gertons , il faut chercher an
cercle dehors le nombre dYicelny refte ; & prendre le
wembre qui lny vespond au cercle dedans ; m‘z les
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- o 43. mpmdr4.4,5 .k cevole deboys . puss on'premn-
, drale 3. qui Iuy refpond au dedcm, anec les deux
" ombres fwinans , quifint 4.8 1. Par ainfi ceserors
nombres 3. 4. 1. ainfs dsffofex , figmifient que guavd
il vefie 4 3. gotvons , In presmere pa;/&m, a-ln troi-
foefine ehofe , Ia facande perfirme , & la qumefme
ohofe, & la tmﬁefm pcrfame ala pmmere chafé;
dont Senfiur que la quatriclme perfonne a la fmnde
chofe. thlffm rendre ardealakgne lz
gus dmxﬁ le cercle ex dmx pame: ejgale: Car fi
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nombre des gettons reftans [¢ treune en la partse
K.B. D, il funt prendre le nombre qui luy refpond
au dedans auec les deux [uinants , contant dimefine
coftés a [fanosr tivant depuss K vers B, & vers
D. comme nows anens manftré le nombre reftant eftans
43. Mass file nombre du vefte des gettons [¢ treune
en L partie K C D. sl faut conter tout an contraire 4
[eanosr tivant defpuss K vers C & D. Partam fi
le refte des gettons cfboit 8. on prendrost's. & les denx
" pombres fuinans dw coff¢ de D. a fianoir 1. & 4.
Ainfi fi le refte des gertons eftoit 39. on prendroit lss
tross nombres 1. 3. 1. mass [i le refte des gettons effoss
“ 24.onprendrost 2, 1. 315" aimfides antres. g
. e vonloss faire fin , guand m'efant tombez. entre
* bes mains tross linres & Arithmetique de P. Forcadel,
Faytrenné gu an trovfiefine il traictoit de ce probleme;
& pource que cet Authenr satsribue beaucoup , G
qi'il.pourroit eftre que, Lefprit du curieux Eeieur
preocewpé de fés vanteres 5 [ lasrroit asfement
perfuader eftre yraytos ce qu'sldi , s¢ leveux bien
aduertir des fautes que commet en cet endvoit ledss
Forcadel. i
En premier licw il (¢ trompe lourdement , guand il
eftimé gt ciny shofes f& pesment [eulemens. difpofér en
20, fgons-differentes yionralies f pewnent: defpofer en
Y.xo, facons cammé Lon puiss assémons desonfirer pax
€e gie £ ay it ¢y denant, ¢ le fondement. de 1a. deinon-
Lravion eft-gque pris quéd . chefes. fé difpofine.en 24
Aifbrovites fortes ; cing chafes (& difpaferoms. cn cinyp fose
34 forres, G'eft. @ feanpiren'z2o’ fajons. Partantfi
qulgion fuinan e gue i Foroadelpene e o
sex ex cing cb;{é: 5 & cong.perfennes , wayant remar-
ap

9né que 20. difpofitions ‘des cing <chofes , il ourrois
arvsueron cent fortes qu i fo-trenucrast Cont, ...

En
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. En. apres Forcadel f¢ vante de donner ﬂigﬁ{:zm-:
xale.. Ponr faire ce probleme.en tout nombre de chofés,),

" & de perfonnes , qui fiss émpair , difant guonprenne
autant de nombyes en.progre(fion Arithmetique. , com-

mengante par 1. & progredsﬂ'am’:[ar 1. & dantre
res -

cofté y qu'on prenne autant de no ex progreffion
cometrique donble commencante par I'vnité. Mais
ceffe reigle eff du tous faulfe , ce qu'sime fuffir de preu-
ser par Lexémple., que luy mefine choifit de sing cho-
Jés s & cing perfonnes, 1l dit qu'st fanr. prendre 144
gettons | & a canfe des cikg nombres de la progreffion
Arishmetique 1. 1. 3. 4. . il en fant donner 1-a la
premicre perfonne ; 2 ala feconde 5 3. & la trosfiefine;
4. 4 ln guatriefine , & § & la cinguiefime & reftera
12 9. gettons. Puss a canfe des cing nombres de la pro-
greffion geometrigue double o 1. 2. 4. 8.16. Il faut
dire gue celuy qus prendra la premiere chofé , prenne
des 12.9. gettons reftans, vne fois autant gi'il en a &
gue celuy qus a pris la féconde chofé , en prenne deux
fors antant qu'il en a &5 que celuy qus ala trotfiefine
chofé, en prenne 4 fogs autant qu'sl en a; & que celuy
qui & la guatricfine chofe,cnprenne 8.fots autant gu'sl
en a5 finalement que celuy qui ala einguiefme chofé,
en prenne 16, fois awtant qu'ileria : lors & fon opinson
Selon le refle des gettons on pourra deusner la chofé que
chafiun aura prife. Or pour presser gue ceffe resgle
eft faufle , fuppofins que le premier ait la premsere
chofé , le fécond la feconde , le trosfiefine la trosficfine,
la quatriefme la cinguicfine | & le cingusefme la gua-
trigfime. Doncques le premier prendra 1.getten ; le
Lecond 4. te troifiefine 12, le quarriefme G4. & le
cinguiefine 40. qus tous enfemble font 12 1. gus ofté de
129. lereste fera 8. en apres pofons le cas que le pre-
wmicr ait la premicre chofé , le fecond la eroificfine , le
N 3

-~
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trosfic/me la quatricfie , le gnatricfine la feconde , &
lecinguiefine La cinguiefinc , doncaues le premicr pren-
dra 1. getton sle fecond 8. le trosficfine 24. le quatrief-

me 8. & le cinguicfine 8o, qus tows enfemble fomt anffi -

121, guioftéde 219. vefie 8 comme awparanams.
Partan bien que ces denx difpofitions foyent differen-
tes , toutesfoss sl refle vm mefine nombre de ges-
gons dou,xe:lzzr ce refc on ne pews

&quf3mmu@m%4ﬂ

desdenx , & par confequent
La reigle de Forcadel
eft incertaine

- d‘f:tﬂé.

’
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SENSVIVENT
QVELQVES AVTRES

PETITES SVBTILITEZ

DES NOMBRES,QV'ON
propofc ordinairement.

i

| , . L
Ie demande v nomibre qus eftant dinisé
 par 2.l refle 1. c:fzmt diuisé par 3.l -
. refle1. ¢ femblablement efant diuisé
par 4. 0w par 5. ou par 6. il refle touf-
jours 1. mavi eftant dinisé par7.il ne
“ reflerien. v

| Es T £ queftion fe propofe
Dsall ainfi ordimairement. Vne paus
ure femme portant vn panief
<233 d'eufs pour vendre au thars
1O 7l ché , vient 3 eftre heurtee pat
WM vi certain qui fait tomber le¢
Panier, & caffer tous les ceufs , qui pourtaht
defirant d¢ fatisfaire 3 la pavure femme; €'en=
4
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quiert du nombre de fes ceufs, elle refpond
qu'elle nele fgair pas certainement,mais quelle
eft bien fouuenante que les cstant deux a deux
#l enreftoit 1. & femblablement les cStant trois
a trois, ou quatre  quatre,ou cinq i cing,ou fix
a fix, il reftoit toufiours 1. & les contant fept i
fept il ne reftoit rien. On demande comme de
li~on peut coniecturer le nombre des eccufs.

Il eft cerrain que pour foudre cétte queftion il
faut treuuer vn nombre mefuré par 7.qui fur-
pafle de 'vnité vn nombre mefuré par 2. 3. 4. .
6. & puifque 6o cft le moindre mefure par lef-
dits nombres , & que par confequent il mefure
tout autre nombre mefure par les mefmes nom-
bres par le corollaire dela 38 du 7.il appert que
le nombre cerche doit eftre va multiple de 7.
furpaflant de I'vnité 6o.ou quelque multiple de
Go.Mais auit que pafler outre,il faut remarquer
qu’i fin que la queftio foit poflible,il eft nece(-
faire que chafcun des nombres 2,3. 4. §. 6. foit
premier au nébre 7. Ce que ic preuue ainfi. Soig
B.le nombre 7.& foit A quelqu'vn des nombres

ufdi&s qu'on die n’eftre pas premier au nom-
Tm‘;" bre B.doncques ils auront quel-
"7 7" | que commune mefure qui foit

| P—-GH C.ie dis qu'il eft in:foﬂi‘blc de
- —| treuuer va multiple de B.furpat.
fant de P'vnite vn multiple de A. (ce qui toutef~

fois cft neceflaire pour foudre la queftion com-,

me il appert ) car fil'on fouftient le contraire
foit D H.multiple de B,furpaflant D G multiple

de A,de 'vnite G H.Alars puifque C mefure B,

& que B mefure D H;il s'enfuitaufli que C me-

ﬁ‘ff,D H, & puifque A mefure D G. & que C

mefure

e
Ly
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mefure A, le mefme C doit aufli mefurer DG, -
Doncques C mefurant D H, & D G. mefurera
aufli Pvnite reftante G H. Ce qui eft abfurde &
impoflible. Il faut donc neceflairement que A
{oit premier a B, & ainli tous les autres nombres -
{us mentionnez. Ce qu'il falloit preuuer.

Enapresil eft 2 noter.que fi plugcurs' nombres
font premiers i quelque autre nombre,le moin-
dre nombre mefuré par les mefmes nombres eft

‘aufli premier au mefme nombre,par le corollai-
rede la 20.de ce liure. Partant]il eft certain que
60.& 7.font premiers entre-eux. Doncques pour
{oudre cefte queftion par regle infallible , il faut
auoir recours a ce Probleme qui n’eft autre cho-
. {e que la 18.propofition de ce liure,

Deux nombre premicers entre-cux eftant don-
nez, treuuer vn multiple duquel d’iceux qu'en
voudra,qui furpafle autre de Pvnité,ou quelque
multiple de l'autre. . ' ‘-.

Mais d’autant que la conftruion de ce Pro-
bleme eft aifez difficile,& la demonftration trop
longue comme 1'ay dit en Paduertiffement du 6.
Probleme on pourra taftonmant quelque peu.
treuuer le nombre cherche en cefte forte. 11 faut
doubler,tripler, quadrupler & ainfi centinpelle
ment mulriplier le nombre 60. iufques dxc.que
Lon treuue vn nombre gui accreu de vnite {oit
mefure par 7.Ainfi multipliant 6o.par §.viendra
300.augnel adiouftant 1. on aura 301le nombre
cherche. S e -
.- Cardan donne vn autre moyen qui'femble va .
peu plus court,bien qu'en {3, procedure il com-
anet le vice qui par les Philofophes eft aﬂnllé. _
Letitio pringipy.Cax faregle cft telle. Ofte 7.de §o..

: ' N ¢ :
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tant de fois que tu pourras, & prens le refte qui
eft 4. Puis cherche vn multiple de 7.qui furpafle
de I'vnité von multiple de 4 Iceluy eft 21.qui paf~

fe de I'vnité 20, multiple de 4. diuifeizo. par 4. -

viendra .Doncques fi tu multiplies 60.par §.tu
auras 300. multiplie de 6o. auquel adiouttant 1.
vient jo1. multiple de 7. Or qu'en cefte opera«
tion on commette le vice que i’ay dit, il eft bien
euidét,car on fuppofe qu’il faut treuuer va mul«
tiple de 7.furpaflant de I'vnit¢ va multiple de 4.
fans en donner le moyen certain , qui eft autant
incognu,comme le moyen de treuuer va multi-
ple de 7.furpaffant de I'vnite vn multiple de 6o.
Toutesfois cefte regle facilite aucunement I'in-
uention du nombre cherche , d'autant qu'il eft
bien aisé en taftonnant, de treuuer vn multiple
de 7.furpaffant de 1.vn multiple de 4.3 caufe de
la petitefle des nombres 7. & 4. Ce qui eft plus
dil%cile » les nombres eftant plus grands,comme
60.8¢ 7. : .
_ Quant au refte cela fuppose,cefte regle eft ine
fallible , car encor que Cardan ne la demonftre
_ pas;toutesfois la demonftration en eft telle.Puifs
que oftant 7.de 6o. tant qu’on peut, il refte 4. il
eft cerrain qu'oftant 4.de 60.le nombre reftanc 3
fcauoir §6.eft multiple de 7.0r fuppofons qu'on
aivtreuné 2 1.malciplié de 7.furpaflant de Fyni-
te 20. multiple de 4. & diuifant 20. par 4.{oit le
quotient ¢.Ie dis que fi on multiple 60.par 5. on
aura vn multiple de 6o. moindre de I'vnité que
vn mulciple de . Carmultiplier 6o. par §. Ceft
autant que multiplier par le mefme ¢.es parties
de 60. 4 feauoir ¢6. & 4. & puifque 7. mefure
§6.comme il a efté dis, il eft certain que le mefs
.me 7.

.
T
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. 6o. |me7 mefureraaufli le produit
6. 4. , de gG.multif‘lié par 5. Quantau
ar. 20. produir de la multiplication de

| ‘.4.9:: 5. ceft le nombre 20.au-
| 5 — I quel par I'hypothefe ne manque

que 1.pour eftre rhultiple de 7. partant joignant
ces deux produits , i leur fomme ( qui et efgale -

au produit de Go.par §.)il ne manqneraauffi que

1. pour eftre multiple de 7, Ce qu'il falloic

preuuer. S ,
Pour conclufion prens garde que cefte que~

ftion n'a pas vne feule folution,car on peut trou- -
uer infinis nombres qui la foudront, ce qui fe

fait 2infi,En ayant treuné vn comme 301. prens
le moindre nombre mefuré par 7. & 6o. qui eft
1e produit de leur multiplication, i fgauoir 420.
& adioufte cenombre i 301, tuauras y21. qui
fait le mefme effer que 301.& fitu adiouftes de-
xechef 420. 3 721.tu en auras encor vn autre, &
ainfi plufieurs autres fans fin, adiouftant tou-
fiours 420. comme il eft cuident parla 1. de ce
- liure.Dont il appert que Tartaglia en la premie-
re partie L.16. qu.146. doutant fi cefte queftion
peut receuoir plus de deux folutions,n’a pas en-
Fendu laregle gencrale & parfaite demonftra-
tion d'icelle.

RN 6 ©

Trewsier vn nimbie,qui efant disisé par 2.
o laiffex. @ dinise pars3; laiffe 2. &5 di~
wisé par 4. laiffe 3.8 diuisé par 5-.14;,{“'
’ 4.€9.

- .
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425 dinisé par 6laiffe s.mass qui dini-
5€ par 7.me laifferien. -
E A x Sfortunat, & Nicolas ‘Tartaglizenla
premiere p.L.16.q.10.confellent d’ignorer la

regle generale pour foudre cette ¢y, & toute -
femblable queftion, bien que l¢ premier afferme |
de plus_temerairement qu'elle ne fe peut treu-
uer, le fecondfe contente d’aduouér ingenue-
ment quil nelafgaicpas.... . . 0

_ Toutesfois elle n'eft. point plus difficile que.
la precedente. Car puifque il faur treuuer
vn multiple de 7. qui eftant diuisé par 2. ot par
3.0u.par 4. ou par §.ou par 6. laifle toufiours va
nombre moimrgc d’vn que le diuifeur, il eft cer-
tain qu'il ne faut qu'vn nombre qui, foit mefuré
par 2. 3. 4. §5..6. ceft A dire,qui foit multiple de
6o. & qui furpafle d'vn quelque,multiple’ de..
Car prenant par exemple 6o. il appert que fi ¢ 9.
eftoit multiple de 7. il {atisferoit 2 la queftion,
d’autant "que ledit §9. eftant diuis¢ par leque].
guc ce foit des nombres fufdis , le refte de la

iuifion fera toufiours moindre de 1. que le.di-
uifeur, ce qui {e preun ainfi.Lrenons par cxem-,
ple 5.pour diuifeur.Puifque §. mefure 6o. oftane
5. de 6o.le refte gg. fera aufli mefure par 5. &
puifque 'interualle de § g»3 Go. eft le mefme g.
il eft euident que de §§. 35 9. ( qui eft moindre
de 1. que 6o, ) Linterualle fexa 4. moindre de ¥+
que’s. Partanc diuifant’go. par . le tefteinifal

liblement fera mqindse de. 1., que le mefimic 5.

Ainfi prgyugtht-pn]eicmbl;abl; desautres nom-
bres 2.3.4.6.C’eft doric ¢hofs afleuree que pour
T ' foudre
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foudre cefte queftion , il ne faut que treuuer va
multiplie de 6o.qui furpafle de 1.vn multiple de.
7, ce qui fe fait cerrainement par la 18.dece
liure. Que £i on trouue la conftruction de ladi-
&e 1 8. propofition trop difficile & pradiquer,
an pourra faire cemme en la precedente que-
ftion , &, muldplier 60. par 2, 3. 4. &

“ainfi continuellement iu{ques i ce qu’on treuue
le multiple qu'on cherche. Ce qui {era fajt tout
ipcontinent, ¢ar doublant 6o. viene 120.duquel
ofkant r.refte 119,le nombre cherché. | :

.. On peut auflife ferpir de la regle de Cardan
qui eft telle. Ofteles 7.de 60. & pource qu'il re-
fte 4.treuue ya-multiple de 4,qui furpafle y. ou
vn fien multiple de 1.comme eft 8.& diuife 8.par
4-vient 2. Doncques muliplie 60 par 2.t auras
120.le multiple de 6o.furpaflantde 1. 1 19. mul-
tiplede 7. La demonftration de cecy eft toute

femblable i cellede la precedente, & cefteregle’

3 la mefme imperfection que i'ay r¢gmarquecen
Pautre. Maisien’ay paint procedé enuers Car-
dan de fi mauuaife foy qu’a fait Buteon, en fan
Algebre,car ledit Cardan ayant mis de fuitte ces.
deux queftions en fon Aritmethique cgp. 66. fi
bien que I'vne eft la qucftion 63. Pautrc la 64. 11
s'eft mefconte appliquanta la precedente la rex
gle de cette-cy,& donnant pour cefte-cy laregle
qui fervd la precedente,ce qui luy eft aduenu par
mefgarde non .qa: ignarance;& neantmoins Bu-
teon ou par malice,ou pour n’auoir eu l'efprit de
cognoiftre.ce que ie vien de dirc, reprend fort
aigrement ledit. Cardgn, quoy qu'il n’apporte
rien dc meilleur, ains non content de {c confef-
fer ignorant , touchant la regle generale pour

{oudre
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foudre cefte queftion, il ofe affermer non fans
temeyité, qu'elle ne fe peur trouuer fe perfua-

dant queperfonne ne paruiendroir iamais 2 ce’
a quoy il auoit failly bien que {on ccuure tef- .

moigne aflez qu'il {cauoit phus de Latin, que

dAlgebre, & quiil seffoit plus eftudié 3 bien

Farlcr qu'a penctrer les fecrets: dvne {1 haute
cience. B i

le ne veux pourtant excufer Cardan’en cequ'il

3 dit qu'il eft neceflaire que le nombre qu'on

fuppofe deuoir mefurer le nombre cherchelquel”

cft 7. ) en toutes deux ces eaeftions, doit cftre
premier de fa nature , car cela eftfaux , & fuffic
qu'il foit premier i tous les autres, i fcauoir és
exemples donnez 3 2.3.4.¢.6. comme i'ay prevue’
en la precedente,ce que ie pourroy monftrer par-
cent exemples. Aduertiffant de plus le Le&eur,
" que cefte queftionrecoit aufli infinies folutions:
Car ayant treuué irtg. autantde fois que tu luy’
adioufteras 420. autant tu trouueras de nombres
faifans le mefme effe@ que 119. pacla 19. dece

liure.

IIL

Deux bons compagnons ont 8.pintes de vin
" dpartager entre-eux efgallement , le/-
guelles font dans cun rvafe contenant
wuflement R.pintes , ¢ pour faire leur

- partage ils ' ont que denx antres vafes
dont Pvn contient 5. pintes > @/ Lautre
3.0n
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 3.0n demande comme ils pourront par-
tager iuflement lewr vin yne f¢ fernant
que de ces trou vafes. :

O N peut foudre cefte queftion en deux fa-
cons. Premierement du vafe contenant &,
qui eft plein on verfera §.pintes dis le vafe con-
tenant §.& d’iceluy on en verfcra 3. dans le va-
fe contenant 3. & il enreftera 2. dansle g, on
verfera puis les trois pintes qui font dans le 3.
dedans le 8.8 on mettra dans?e 3.les 2.qui font
dans le . en apres de ¢e quieft dans le 8.on
remplira derechefle 5. & 3\1 §. on verfcra vne
fintc dans le 3. cc qui luy manquoit pour
e remplir, Partant il reftera juftement 4. pin+
tes dans le vafe de §. & 4. pintes dans les deux
autrer. '
~ Secondement on verfera duvafede 8. trois
Fintcs dans le 3. lefquelles on mettra puis dans
¢ vafe de . & derechef duvafe de 8. on verfera
3. pintes dans le 3, dont on en mettra 2. dans le
.pour le remplir, & lars il n’en reftera qu'vig
sle 3. enapresonvuiderale 5.idansle 8. &
on mettra dansle ¢.la pinte qui eft dansle 3. &
des 7.pintes qui fe trenuent dans le 8.onen vet:
fera 3.dansle 3,Partant il en reftera 4-iuftement
dans le 8.& 4.dans les deux autres vafes, '
Or bien qu'il femble que cefte queftion ne fo
puifle foudre par regle certaine , & qu'il y faille
neceflairemeut proceder 4 taftons, toutesfois on
peut par vn difcours certain & infallible parue-
nir 3 la folution Z'icclle , ou defcouurir fon im-
pefibilite fi par hazard on l2 propofoit impc;:iﬁ ‘
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ble , & de fait fur la queftion propofee on peut
ainft difcourir, Puifque pour partager 8. pintes
efgalement il fane qu'ily en ait 4. d’vn cofte &
4.de l'autre,& il eft certain qu’il n’en pcut avoir
4.que dans le ¢.ou dans le 8. il nous faut procu.
rer P'vn,ou l'autre, voyli donc quede peux pren-
pre deux differentes routes , & fuiuant la pre-
miere je feray ce difcours.Pour faire que dansle
vafe de g.il refte 4.pintes iuftementil faur,ledict
- vafe eftant plein, en ofter vne feulement,cela ne
fe peut fairequ’en verfant icclle pinte dans I'vn
des deux au{f’es 4 qui il ne faille quw’'vne pinte
fout cftre pleinjcela ne peut arriuer ap 8. (car fi
¢ §.cltant plein il ne manquoit qu'vne pinte au
8.pour eftre plein, il s’enfuiuroit qu'en toutil y
auroit 12.pintes contre hypothefe, il faut donc
que ce foit le vafe de 3.4 qui il ne faille qu'vne
pinte pour eftre plein,& partant il faut que dans
iceluy ily ait fcufcmcnt 2.0r cela fe peut imagi-
ner en deux facons. Lapremicre, fi le 3. eftant
plein,on peut ofter vne pinte d'icelny;la feconde
file 3.eftant vuide, on y apporte d'vn autre vale
Jeldites 2.pintes.La premiere facon ne peut reuf-
cir,caf il faudroit que le 3.eftant plein,il ne mi-,
quaft qu'vne pinte i 'vn des autres vafes pour.
eftre plein , ce qui ne peut arriver au 5. ( caril
fandroit qu'il n’y ‘eut que 4. pintes daps iceluyy
qui feroit fuppofer ce que Pon.cherche ) il ne.
peut auffi arriuer au 8.(car il faudroit qu'ily eut
7. pintes en iceluy qui jointes auec les autres 3,
feroient en tout 10. pintes contre ’hypothcefe)
doncques il faut fuiure la feconde facon , & ap-
porter d'ailleurs 2.pintes dans le 1. Mais celane
peutvenirdu 8. (car file 3, eftant vuide ,il ny
: . auoit
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auoit que 2. pintes dans le 8. quoy quele . fug
plein , tout le nombres des pintes ne ferpit que
7.contre hypothefe)il faur donc que les 2. pin-
tes vicnnent du ¢. Or .pour faire quik n’y ait
que 2. pintes dans le 5. il faug en ofter 3. quand
il <t plein , ce qui.cft bien aisé 4 caufe que nous
auons vn vafe contenant 3. Partant {i. 'on-re~
brouffe chemin , & fi'on reprend le fil du dif;
cours defpuis la fin iufques au commencemeng
on treuuera la premiere fagon de {oudre . 13
qicftion, : . N N

Suiuant l'autre route ie feray ce difcoyrs.Poug
faire demeurer 4.pintes dans le 8:il faut en oftex
4. Cela fc peut imaginer en 3. fagons, Premiere~
ment oftant les 4.pintes d'vn coup,ce qui eft im-~
poffible (car il n’y a point de vad: contenant 4.
{econdement oftant 2.pintes,& puis 2. autres,ce
qui eft aufli impoflible (car bien que on puiffe
ofter 2.pintes,comme:i’ay monftre en Pautre dif+
cours,on 'on fait venir. 2.pintes dans le §.toutes~
fois cela fait il eft impoflible d’en ofter 2. .autres
comme on peut recueillic du mefine difcouts.)

Troifiefmement oftant ¢,pinte.& puis 3. & cefte .

fagon cft fort vray femblable, car fion peut met-
tre vne pinte das le§. il fera aise d’en mettre 3.
dans le 5. Or pour faire venir vne pinte das le 5.
il faut ou que I'on ofte 4. dudik §.lors qu'il <t
pleinjou que I'on y apporre d’ailleurs ladite pin-
te. Le premier mayen en impofiible, car du §.on
ne peut vuider 4.pintes dans le 3.qui n'en eft pas
capable,on ne les peut auffi vujder dansle 8.(car
il faudroit que dans le 8.il y eut def-ji 4. pintes,
& partant tout le ngbre des pintes {eroit 9.con-
tre Phypothefe) il faut donc embrafler le tecond
. ) o

e oa man d
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moyen,& apporter dailleurs vne pinte dans le ¢,
Ce{a ne peut venir du 8. ('car le . eftant vuide ’
il n’y auort qu'vne pintedans le 8. quoy quele
3. fug plein, tout le nombre des pintes ne {eroit
que 4.) il fautdome qu'il vienne du 3. Orpour
ire que dans le 3.iln’y ait qu'yne pinte,il faue ¢
en ofter 2. quand il eft plein. Doncques il fau
qu’d I'vn des autres vafes il ne mapqueque 2,
pour eftre plein, Cela ne peut arriuer au 8. (car
sutrement tout le nombre des pintes feroit 9.)
Pong il faue qu'il arrine au g. Et partant il faue
que dans le ¢. il ny ajt que 3. pintes. Cequi fe
procure aisement,verfant le 3.quand il eft plein,
dedans le . Doncques reprenant tout ce dif-
eours defpuis la fin iufques au commencement,
on trouuera la feconde fagon que i'ay donnee
our foudre cefte queftion; -
‘Mais pour abreger aucunement ces difcours, &
gognoiftre incontinent fi la queftion eft foluble,
& comment elle fe doit foudre , il faut regarder
Ya difference dela contenué des deux moindres
vafes qui eft 2. en Pexemple proposé , & fi Fon
ereuue par le difcours qu'il faur qw'il demeure 2,
. pimc_s en qucl?ue vafe,la folution eft ¢rouuce,
cay du 5, rempliffantle 3. il appert qw'il refte 2,
dapsle 5. Eclon voit quel'vn & Pautre: des dif-
conrs precedens eft venu aboutir  cet endroit,
Partant la condition que prefcritForcadeld ce-
fte queftit au 2.Liure de fon Arinncthiquc,nfc&
pas neceflaire.Car il vent qu'on prenne pourles
deux moindres nombres,deux des nombres pro-
' chainsen la progreffion continuelle des nom- |
‘bres impairs,qui commence i 1. 3.1.7. 9. &c. &
pour le plus grand,ls fomme d'iceux ; comme en
i o ) Pexemple
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Pexemple donné nous auons pris3. & 5. & Ia
fomme d'iceux,3 fcauoir 9.Mais encor qu'obfer- -
- uantcefte condition la queftion foit toufiours
foluble, toutesfois il n’eft point neceflaire de
choifir tels nombres, ce %u’i me fuffic de preu-
ucrpar va feul exemple. Soyentles deux moin.
dres de 5.8 d¢ 8.pintes, 8 le plus grand de 13.il
eft cuident que . & 8.ne {ont paint deux nem-
bres prochains en fa progreflion des impairs , &
que 12,n’eft point la fomme d’icenx, Nestmoins
fa queftion fe pent foudre. Car fuppofant que le
va% de 12.foit plein & qu'on le veille diuifer en
deux ’eTg'al‘emcnt,jl faut procurer que dans le va-
fe de 8. il fe rrevue 6. pitites: Or ponr ce faire il
faut quand le vafe de 8. feraplein , en ofter 2. 11
faitdonc que le vafe de 8. cftant plein , it n’en
manque que (2. a vn des autres , ce -ne g&ixé eftre
au 12.(carautrement tout le nombres des pintes
feroit 18.)Donc il faut que ce {oit au 5. Mais pqur
faire qu'il n'en manque quei,au 4.on doitfifp.
pofer qu'il 'y ait que 3. pintes dans le 5.Ce-qui
fe peut procurer aisément d'autant que. 3. eft:la
ifference entre 8.& §.Parcant cu foudras Ia que-
ftion en cefte forte.Du vafe de 1 2.remplis celu
de 8.8 deceluy de 8.remplis celuy de §.& verfe
celuy de g.dans celuy de I2.puis verfe dans le §,
les 3. pintes qui font demeurees dans le 8. &
templis derechef du vafe de 3 2.celuy de 8.& du
8. vesfe 2. pintesdans le f- qui luy manquent
pour efire plein,, il en reftera infalliblement 6,
dans le vafe de 8, '

0o 2
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L iv.

Frow marss ialows , auec lenrs femmes fé
" sreunent de nuit an paffage done ri-
.- .uiere, ow ils ne rencontrans quvn petit
battean fins biisilier i eftrois quil weft
" capable, que de deux perfonnes , on de-
"> mande comme ces fix perfonnes’ paffe-
“t vont deds & dewxstellsoent gue iamars
i, .. aucune femmebe demeure-en compa-
" - grie dvn on dr dewx hommes , [ for
. marywefiprefent, o
B SN T IR L S
FL faut qutils paffent en fix foisen cefie:forte.
.4 Premicrement deuy femmes paffent , puis I'v-
. ne rameine le batteru; & repaffe auec Iatroifief-
.ine femme: Cela faivlivne des trois femmes ra-
- meine le batreau,& fe.mettant en'terre auec {on
mary ; Lniffe pafler les denk autrts hommes qui
‘vont.-treuuce leurs femmes. 'Alots vm: defdi&s
hoinmes anec fafemme rameinele batteau , &
- mettant fafemme en terre 5 prend l'autre hom-
- me, & repafle auec luy.Finalement fa femme qui
fe treuue pafsée auec-los trois hommes , entre
dans le batteau,& en deux fois va querit les deux
autres femmes,par ainfi en 6.fois tous paens,

11 femble auffi que cefte queftion ne {oit fon-
dee en aucune raifon. Mais routesfois la condi-
tion aypofee;qu’il ne faut point quaucune fem-

' ' me
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me demeure accompagnee d’aucun des hommes;
fi fon mary n’eft prefent, nous peut guider pout-
trouuer la folation d’icelle par v difcours infal-
lible. Car il eft certain que pour paffer deux a:
deux, il faug ou que deux hommes paflent en=
femble , ou deux femmes ou vn homme auec fa
femme. Orau premier paflage on ne peut faire
pafler deux hommes ( car alors vn homme feul
demeureroit auec les trois femmes contre la

condition ) donc il eft neccflaire ou que deux

femmes paflent,ou qu'il paffe vn homme auec fa
femme, mais ces deux fagons reuicnnent a vae,,
d’autant que fi deux femmes paflent, il faut que
Pvne rameine le batteau , partant vne feule fe
treuuc a lauwre rive 5 & fi vn homme pafle auec
fa femme , lc mefme aduiendra , d’autant que
Phomme doit ramencr le batteau ( car fi lafem-
me le ramenoit elle fe -treuueroit auec les deux
autres hommes fan3 fon mary.)Au fecond paffa-
ge deux hommes ne pcuuét paffcr (car I'vn deux
lairroit fa fetnme accompagnee d’vn autre hom-
me. ) Vn homme aufli auec {a femme ne peut
pafler (car eftant pafseil {e treuueroit feul auec
deux femmes)il eft donc neceffaire que les deux
femmes paflent, ainfi les trois femmes eftac paf-
fees,il faut que'vae d’icellesramene le batreau;.
?uoy fait.Au troifiefine paffage ou reftent a paf=
cr les trois homes & vine femme, onvoit bien
que deux femmes ne peuuent pafler , puis qu'il
n’y eni a qu'vne. Vo homme aufli aucc {a fomine.
ne peut pafler ( car eftant pafsc il f{c treuueroit,
{ew auec les trois femmes)donc il faur que deux.
hommes paffent, & allent vers leurs deux fem-=
taes , laiffant Pautré homme auec fa femme. OF;
. 0 ’3'
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qui ramenera le batteau 2 vn homme ne le peut
z;tc ( car il lairrait fa femme accompagneed’vn
" autre homme)vne femme ne peut auffi. (Car el-
le iroit vers vn autre homme laiffant fon mary)
Que fi les deux hommes le ramenoient, ce feroit
ne rien faire , car ils retourneroient la d’ou ils
font venus.Partant ne reftant autre moyen il faut
qu’'vn homme auec fa femme ramene le batteau.
Au quatriefme paffage ou reftent 3 paffer deux
hommes auec leurs deux femmes , il eft certain
qu’vn homme auec fa femme ne doit paffer (car
ce feroit ne rien faire ) les deux femmes aufli ne
peuuent paffer ( caralors les trois femmes fe-
roient auec vn feul homme ) done il faut que les
deux hommes paffent. Aloxs pour ramener le
batteau deux hommes ne peuuent eftre emplo-
yez(car ce feroit retourner 13 d’ou ils font ve-
nus) vn homme feul auffi ne peut (car cela fait il
fe treuueroit fenl auec deux femmes ) doncques
il faut que ce foit la femme qui en deux fois
aille quetir les deux autres femmes qui reftent 3
paffer, & voyla le cinquiefme & fixiefme paffa-

ge. Partant en fix fois ils font tous paffezfans

enfreindre la condition.

Encor que cesdeux dernieres queftions fo-
yent comme ridicules, toutesfois ils y a quelque
fubtilite 4 les refoudre, partant ie les ay bien
voulu mettre icy , m'efforgant d’en rendre rai-
fon , 3 fin que ceux qui par cy deuant ont pensé
que cela ne fe pounoit faire:changent d’opinion,
& fcachent que tout effe certain 3 vne caufe
certaine. : ‘

. En outre i'aduertis le LeGeur que Tartaglia
L16. qu.ags, s'efforce de faire pd?; i lamefme
R condition

R
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¢ondition 4.nfaris auec leursiq.femmes:Mais il fe
trompe, car apres giloir fait paffer les 4.femmes,
il veut qu'vnie d'icelles rameine le battean , &

demeure dupres de fon mary ; & qué deuxdes.

autres matis paffent vers les 3. femmes qui font
de l'autre cofté.Ce qui eft- mariifeftement contre
la condition:car il faut de neceflité qu'vne des 3
femmes {e treuuc auec les deux horhmes qui pafs
fent,fans que fon mary foit prefent. Ex dé¢ fait la
queftion cft impoffible en 4.les faifant pafer
deux a deux.

V:

Eftant propoﬁc telle quantité gh 0B Vou=
dra pefant vn nombre de liures defpuss
1. infques & 40: incluftwement (" [ans
toutesfous admestre les fraltions ) om
demande combien de posi pour le moins
il fandroit empployer acet effecz.

IE refpons 4.pd(s,dont Ie premier pefe. &. liure

& les autres faiuent en cétinuelle proportion
triple ; & feront lefdiéts quatre pois 1.3.9.27.

Et la proportion triple commengante par 1.3 -

cefte merucilleufe proprieté que prenant quel=
que nombre de termes en icelle proportion, on
pourra par autant de pois pefer route quantit

pesate quel nombre deliurés que ce {oit defpuis
1. iufques i la fomme defdicts termes. Ainfila
fommes des quatre termes 1.3.9.27.¢eftant 40.i¢
dis qu'aucc quatre pois y dont l’von pefe 1. livze)

4
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Lautre 3 Vantre 9.'avtre 27.0n pourra pefer tou-
te quantité pefante quelque nombre de liures
defpuis riulques & 40. D¢ mefine auec ces cing
- pois. 1. 3.9. 27. 81. dontlafommeeft 121.0n
pourra pefer toute quantité pefant va_nombre
de liures defpuis 1. iufques 3 121. & ainfi des
autres. | NP S

_ O bien que colte proprietede la proportion
triple qui commence par l'vnité ait efté remar-
quee pat plufieurs : toutesfois nul,que ie {gache,
ne s’cft encor mis en deuoir d’en donner raifon.
C’eft pourquoy fuyuant ma couftume ie veux
entreprendre de ce-faire” Et pour y paruenir ie
{uppofe ce Theoreme.

Plfieuys termes eftant propofex_en conti-
nuelle proportion triple commengante

y p_a}' 1. Ledernier eff efgal an double
 de la fomme de tous les precedens y ad-
touftant 1. ' | :

A dgmonﬁration'dc cecy eft bien aifee,par-
tant ic ne feray que toucher le fondement
d’icelle.Ce Theoreme en autres paroles dit pref~
que le mefie, que la regle qu'é déne pour treu-
- uer la fomme de pluficurs nombres conrinuelle-
ment proportionaux,pourueu que le denomina-
teur de la proportion,& le lpn:mier & le dernier
terme foyent cognus,laquelle regle eft tiree de la
37.du 9.d’Euclide & eft telle. Il faut ofter le pre-
mier terme du dernier,le refte diuisé par vn né-
bre moindre de I'vaite,quele denominateur de la
pre
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proportion , donnera la fomme de tous les ter-
mes cxcepté le dernier. Doncques le derniex
contient le premier, & de plus la fomme de
tous les autres precedens autant de fois, qu’il y
a d’vnitez au nombre moindre de 1. que le de-
nominateur de la proportion. Partant en la pro-
portion triple commengante par vn, puifque le’
premier terme eft vn , & le nombre moindre de
1. que le denominateur 3.eft 2. Il faut conclur-
re que le dernier terme contient 1. & le double
de la fomme des precedens , qui eft iuftement
ce que dit mon Theoteme. Cela {uppofe pre-
nons premierement deux poisa fgauoir 1. & 3.
dont la fomme eft 4. 11 cft bien certain qu'il 0’y
a pas difficulte de pefer par iceux vne quantité
qui foit cfgale cn pois 2 quelqu'vn d’iceux, ou &
la fomme d’iccux, comme vne quantité pelante
1. ou 3.o0u 4. Mais la difficulte eft de pefer vne
quantite qui pefe vo nombre tombant catre
lefdits deux pois , comme vne quantité pefante
2 liures & cefte difficulte fe refout par le Theo-
me fus allegué , car puifque 3. doit contenir le
double de 1. & de plus 1.fi on prend vne quan-
tite dont le pois {urpafle de 1. le premier pois 1.
comme fait la quantité pefante 2. il appert par
ledit Theoreme quadiouftant le poisde 1 i la-
dicte quantité , on fera vn pois e(%al au {fecond
pois, qui eft 3.

Secondement qu’on prenneles trois pois 1.3.
9.dont la fomme eft 13.1e dis aufli que par iceux
on pefera toute quantité pefante depuis 1. jul-
ques i 1 3.Car i’ay delia pgguue que par les deux
premiers on pefera iufques i 4. Que fi 'on pro-
pofe vac quanticé de g liures,puifque §.furpafle

S O ‘
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de 1.la fortime des deux ptemiets pois, il apperé
par mon Theoreme que {14 §. 'on ddioufte la<
ditte fomme qui eft 4. on fera le dernier pois &
fgauoir 9 Doncques fi i la quantité de §. liures
on ioint les deux premiers pois, cela contreba-
lancera le tréifiefme. En apres puifque ce qui
refte defpuis cinq i neuf eft &fgal comme i'ay
preuué 3 la fomme des deux premiers pois , 2
{gauoir & quatre: pour pefer cout nombre dé
liures,entre cinq & neuf,a {¢auoir 6.7.8.o0n pro-
cedera d'vne fagon contraired celle donton vie
pour pefer auee deux pois depuis 1. iufques 3 4.
Car puilqite §. liures auce la fomme des deux
premiers ?ois,cfgalcnt le troifiefme comme i'ay
demonftre,il appert que 6. liures auec le fecond
pois 3.oftant feulement le premier r.efgaleront
le mefme troifiefme : & 7 liures auec 3. efgale-
ront le troificfme 9. auec 1. & 8. liures auec 1.
efgaleront le mefme troifiefme g. finalement

pour pefer defpuis ¢ iufques 3 13.iln’y anulle
difficulte, i caufe que linternalle n'eft auffi que

4-1a fomme des deux premiers pois,& faut fairg
tout de mefme comme pour pefer auec deux
pois defpuis 1. iufques 3 4. & cefte demonftra:
_ tion eft vniuerfelle, les mefmes raifons ayant
licu en tout nombre de pois choifis de mefme
fagon. C'eft pourquoy pour euiter prolixité ie
mettray fin i cefte queftion, feulement i’aducr-
tis le curieux Le&eur,que la proportion double
commengante par 1. fait bien vn femblable ef-
fet , mais non pas auec fi peu de pois , car pour
pefer par icelle iufques 3 31. il faudroit ces cing
pois 1.2.4. 8. 16. La ou pour pefer iufques a 40
par la proportion triple,il n’en faut que 4. com-

" ‘ me i'ay

Y
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me i'ay prenué. Toutesfois qui voudra , pourra
voir comme en autre fubiedt , Tartaglia fe ferc
de cefte prepricté de la proportion doubleen Ia
feconde partie,liure 1.chap.16.q.32. Pour toute
autre proportion plus grande que la triple , elle
ne peut faire cet effe,car par exemple prenans -
ces trois pois en proportion quadruple 1. 4. 16.
aueciceux on ne peut pefer 2.liures ni 6.ni 7.ni
8.ni g.ni 10. & ainfi des autres.

VI
Souuent onvequicrs quon reduifé vne plus: {
haute monnoye en des plus baffes de
differente valewr  tellement qu'il y ait |
efgal nombre des cunes @ des anzres,
comme fi Lon demande quon reduifé
onefiu en foubz s ¢ en liars 5 telle-

ment quil y ait autant de foubs que
de liars.

POur faire cecy , regarde la proportion d'vn
& fols & vn liard qui eft quadruple, & diuife
6o.qui eft la valeur d’'vn efeu,en deux nombres,
obferuans la proportion quadruple, ainfi que
i'ay enfeigné au probl. 14. tu trouueras que ces
deux nombres font 48. & 12. Parrant tu peux
dire pour foudre la queftion,qu’il faut 48 foubs,
& 12 foubz reduits en liars, qui font auffi 48.
liards. La raifon de cecy eft bien enidente , car
Puifque vn foubz eft quadruple d'vn liard, 8¢ 48
o eftqua
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eft quadruplede i 2. il éft certain que 12 foubs
en liards; font 48 liards. Que fi I'dn vouloir re-
duire vn efcu en liars & deniers,d’autant que la
proportion d'vn ligrd 3 v denier eft triple , &
qu'vn elcu vaut 240 liars,il faut diuifer, 240 en
deux nombres obferuans la preportion triple
qui font 180 & 60.& on dira que 180 liards,&
60 liars reduits en deniers , qui font aufli 180
deniers,font la valeur d’vn efci.On pourroit de
mefime reduire la plus haute monnoye en plu-
fieurs plus baffes,comme en trois ou quatre.Car
tout ainfi que i'ay enfeigné au 14 prob.a diuifer
tout hombreé donné en deux , obferuans la pro-
portion donnee,ainfi peut on didifer le nombre
donné en pluficurs , obferuans les proportions
donnees,comie s'il faut diuifer 6o.en trois nom-
bres , que le premier au fecond ait proportion
fefquialtere , & le fécond au troiﬁé(ﬁxc ait pro-
- portion double, ie cohtinucray ces proportions
en trois terines,comme en j:2.1.dont la fomme
eft 6.par qui diuifant 60, vient fo.qui thultipliac
feparerient les fiifdits frois termes , donne les
- nombres cherchez,a {ganoir 30.20.10.Décques
fi I'on veut par exemple reduire vn efcu en de-
niers,doubles, & liirds; tellement qu'il y ait aus
tant des vns que des autres;d’autant que le liard
au double 2 proportié fefquialtere,& le double
au deaier 3 proposrion double ie diuniferay 240
(qui eft lavaleur de Pefcu en liards ) en trois
hombres , obfétuans lefdittes proportions s qui
feront t 20.80.40.Partant ie diray qu'il faue 120
liars,& 80 liars reduits en doubles,qui font120
doubles;& quarante liars réduits en deniers qui
fons aufli 120 deniers. Ex cefte teigleeft ficer-

T , tainé
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taine & 111falhblt, qu’encor que les nombres des
moindres monnoyes viennent entremeflez de
fraions,la folution de'la queftion ne laifle de-
ftre bone & veritable.Par exemple qui voudroit
reduire va efcu en foabg, 8¢ en deniers, auec la
mef{me condition,il faudgoit dinifer 6o.en deux
nombres,obferuans la proporrionde 12 4 1.qui
feroyent ¢y ¢y & 4 %1. Partant .on dirait qu’il
faut § 5 foubz & ¥rd'vn foubz & autant de.de+
niers;& la folution feroit tres-bonne,car 15 de.
niers & v d’vn denier t;ont juftement 4'{foubz
& 1y d’vn foubz,qui ioints & g5 foubs & § ir fom
Go foubz , la valeur de Lefcn,: . .- Y

VIIL

E—

Vir bo:m);e venant 4 mourir partagé f %

bien conffftant en ‘certaine fonimed. ef
cus , & [es enfans, en telle forte gu'il or-
dome gue lepremter premme-t. cﬁu, 2]

I G ptzq/ine partie du reftant , en apreg
que-le: (econd pronpe dews: ofcus ¢ lg

o feptz%ne durefle; € cela fait que It
- troificfme prenne 3. ¢ft. s la fepticfs
- me diy refle , ¢ ammff confecutinement
des avdres. Or lepartage fait en aﬂe
ﬁt;on 1l [¢ treune que dmﬁmx des en-
Sans éft efgalement portionné s Fon de-
mande la fomme des cfens, &/ Ic nom-

brc des enfans.  ®
Pove
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POV ® foudre toute femblable queftion prens
le denominateurde Ia partic mentionnee,8
diceluy ofte 1. le refte fera le nembre des en-
fans, & le quarré dudit refte, fera la fomme des
efcus ; & chafcun aura autant d'efcus, quiil y 3
d’enfans. Comme en Pexemple propofZ , d’au-
tant que la partie mentionnee eft ; prens 7. de-
nominateur d'igelle ; & en ofte -z. rcftera 6. le
nombre des enfans, dont le quarre d fcauoir 36,
eft la fomme des efcusy & chafcun aura 6. efcus
fomme tu peux voir par expericirce. La demon-
 firation dececy efteelle. .. .. i ...
R
‘N18. Mar, K24 K 28.H 30, G 3¢.F 36,
_Es D4 Cys. A6 By

" Soitle nombre B.denominateur de la partie,
& foit A. moindrede 1. que B: & foit encor C,
moindre d¢ 1.que A& foit Fle quarrede A, &
multipliant C par B:(oitfait G, & multipliant C
par A.foit fait H,Or. phifque A multipliant (oy.
mefme & multipliant C,%d; F. & H. & la dif-
ference des nombres ¢ A, eft Pvnitg, il s'enfuit
que F contient A,vae fois danantage quie ne fait
{e nombre H ».partant A eft la difference des
deux F.H.fomblablement puifque C multipliane
A. & B, produit H G, & la difference des deux
AB.eft I'vnitt, il s'enfuit que C.eft ladifference
des deux H G.Doncques H. eft moindre que F
du nombre 4 ; & Jc mefme H. eft moindre que
G, du nombre C ; par confequent la difference
desdeux A C. eftapt 1. i} faue quele mcfm; I.

oit

A
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foit la difference des deux F G. Partant fide F
Lonofte 1. refte G, quidiuife par B, donne C,
Or il eft euident qu'adiouftant 1-3 C, fefait A,
le coft¢ de F. Doncques la fomme des efcus
eftant F, & le nombre des enfans A , il appert
file premier prend 1. & la partie du refte de-
nommee de B, qu’il aura vn nombre -defcus

efgal 3 A , comme dit lareigle. Refte a-preuuer

que tous les autres en auront autant fuiuant
Pordonnance du pere, & il eft cerrain que le
gcmicr ayant pris vn nombre efgal i A :il refte

.car A eft la difference des deux F H comme -

nous auons preuue. Or qu'on prenne D moin-
dre que G. de I'vnité, & par confequent moin-
dre que A d¢ 2, & multipliant par D. les nom-
bres A.B. foyent faits L. K. Alors puifque la dif-
ference de A. & Beft 1. il Senfuit que Deftla
difference desdeux L. K. & d’antant que le mef-
me A. multipliant lés deux D C. ( dont l'inter-
- yalleeft 1. ; £1:ﬂ:ouicnncpt L. & H, il senfuit

que A eft la difference des deux L. H. Partant
K furpaffant L de D ; & H furpaffant le mefime
‘Lde A, il s'enfuit que H furpafle k du mefme

nombre dont 4 furpaffe D.3 fcauocic de 2.Donc-

ques fi le fecond enfant prend 2. du nombre H,
refteraK , duquel prenant la partic denommee
de B. viendra D. & puifque D auec 2. fait A: il
appert qu'il aura autane que le premier, i fga-
uoir yn nombre efgal 3 A. De mefme fagon i
Ton prend E. moindre que D de 1. & par con-
fequent moindre que 4 de 3. multipliant 4. ».
patE & prodvifant N, M, on preunera que la
difference entre L. & M eft la mefme qu'entre
A & E, 4 {cauoir 3. Partant fi le troifiefme en-
fan
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fant prend 3.du nombre L,reftera M. lequel di-
uife par B,donnera E. doncques puifque Eioint
a 3. faic A, il appert que le troificfme cufant au-
ra autant que chafcun des precedens , & la mef-
raifon fert pour tous les autres;& ne faur point
doutet qu'il n'y ait aflez d’efcus pour faire que
chafcun en ait autant qu'il y a d'vnitez en A.
Car le quarre F. deit contenir fon cofte A. au-
tant de fois qu'il y a d’'vnitez audir 4.

Cefte reigle fe peut practiquer fort dinerfe-

~ment. Car premiercment felonqu’on changera

le denominateur de la partie,l'on changera auffi
la folution. Mais il faut prendre garde qu’en la
propofition de la queftion, il ne foit fait men-
tion que d’'vae mefge partie, car fi Pon faifoit
mention de diuerfes parties , comme fi I'on di-
{oit que le premier prenne 1. & la moiri¢ du
refte,le fecond 2.& le tiers du refte ; & ainfi en
quelque autre -{femblable maniere , la queftion
feroit impoffible. En outre il ne faut point que
la paitie mentionnee ait autre numerateur que
-I'vnite; car fi on propofoit'la queftion en telle
forte, que l¢ premier dent prendre 1. &3 du
refte,le fecond 2 & 3 du refte, & ainfi confecn-
“tinemént,la queftion feroit aufli impoffible. -
- Secondement l'on peut changer les'nombres
~ que chafcun -prend , auant que de prendre vne
certaine partic durefte , comme en lexemple
donnt au lieu que le premier prend 1. le fecond
2.le troifle{me 3. & ainfi eonfecutiuement : on
pourroit requerir que le premiet pric tout autre
rombre,comme . mais alors il faudroit que les
nombres des autres , {uiviflent en continuelle

progreflion arithmetique, dont la diﬁ'crer}c_c
" . ut
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fut le mefine ¢. Par exemple il faudroit que le
fecond prit 10. le troifiefme 15. le quatriefme
20.& ainfi des autres,& en tel cas on trouuerois
toufiours le nombre des enfans,comme aupara:
want oftant 1.du denominateur de la partic:mais
le nombre des efcus {e treuucroit multipliant le
quarré du nébre des enfans par 5.4 fcauoir par
lenombre que prend le premier , & quieft la
difference de la progreflion.Comme fi Pon veut
que lepremier préne §. & la feptiefme du refte:
Lecfecond ro.& lafeptiefme durefte:le troifief~
me 1. & lafeptiefme du refte: & ainfi desau-

- tres:le nombre des enfans fera tonfiours 6umais
le nombre des efcus fera 180. qui fe fait multi=
pliant le quarré de 6.3 fgauoir 36.par 5.Et chaf=
cun des enfans aura 30 efcus, caufe que ¢.fois
6.{ont 30.La demonftration: de tout cecy fc tire;
aisément de ce quia efte dir , comme ie laifle 3
confiderer au prudent Ledenr. S

Troifiefmement la queftion {e pourroit pro-
pofer diuerfement fi Yon ordopnoit que chaf~
que enfant prit premierement vn'e certaine par~
tie,& apres vn certain nombre. Comme qui di<
roit. Le premier prenne la feptiefmede toute la
fomme , & vn efcu de plus; le fecond prennela
feptiefme du refte,& 2.efcusapres.Le troifiefme
prenne la feptiefme durefte, & deplus 3 efcus,

& ainfi confecutiuement. Er en tel cas il faur

comme ayparauant ofter 1. du denominateur de
la partie, & le refte {cra le nombre des enfans,
mais le nombre des cfcus prouviendsa, multi~
pliant ledit denominateur- par ledit nombre
moindre de 1.qu'on met pour le nombre des
enfans, Comme en Pexemple donné le nombze

N
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des enfans fera 6. & le nombre des:efcus 42 & \‘
chafcun aura autant d’efcus qu'il y-a d'vnitez an ‘

- denominateur: de :la particd {gawoir y. Ladex
monftration eft facile a:treuner i Pimitation de
la;precedente. Mais on doit-aufli obferuer pour
faire 12 queftion ble; quon ne fafle men.
tionque d'vne ‘feule & mef{me partie;, &Fon |
peut femblablement changer les nombres-qu’on
prendde plus,pouruen qu'ils fe {uinent en-con-
tinuelle progrefion Arithmerique:-& :que le
noindre foit efgal :a:1a:differerice.: Comme fi.
I'pn:veut que le premier prenne la feptiefmeds
toute la fomme, &4. de.plus;;il faurque le fes
condprenne la feptiefme dusefte; & 8. de plus,
&.que la troifie(me prenne la feptiefme du.re+

* fte. & ra-de plus, & ainfi des:aurres.. Alorsle
nombre des enfans fera 6. comme aupasauait,
quan.treuueeftant 1. dé-y. Mais pour-anoicla
fomme des efcusy ayant multiplie 6 parz. il
faut multiplier- le produict 43:par.4+.qui <ft la
difference de laprogreflion:, 8 vicndra 168. Ja
fommedes.cfeus, 8-chafcun:en ause 28; lequel
28 fertrenue: d.ltiplianmy.'pzru. Trom e dL
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Tross hommes gt chaftwn certainé fomme
 defeus, Le premier donne des fiens aux
< di gueres st gl ont
.cun. En apres le. fecand en domme aux.

|, et gintves antant giils ‘en ont chaf

: cu,
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CEM& queftjon:{e refquti-aisémens pat wip
N diteonrs’quitposte aaes-day fudemmdiraa
tion-;. & quieft el Puisque il fin.chaffunle
tecue misir-8; efcus, & gqu'immediatement auq
patauant:Je troifiefive anoicdonme qu pronticry
&z aw fecond ydutantqu'ilsiavoy erit: chafoums; fib

. favrdons quechafcumd’iceus h'en euft fua j=8p

que le troificfine entcut 1 6. Mais-lefecohdend -

venoit de donner aux :deuxautres augapt qu'ids
en avoyent chaf¢un: I faut donc qu'anparavanp
le premier n'en eut que i Le thoiigfme 88 de
fecond 1 4. Or: celan’eft adueny qu'apreiquo le
premiarcenia danné aux deux-buwresyaiitang
quils’en-anoyent schmfcun; Maoncques:il>cond
uicnjrdireque du commencementylefecond em

auoit 7. le troifiefme 4. & lepresdies kg uup.H

2 Et remtiarque’ e pour fouded generalentant
tonte femblable:queltion;il fauk toultontd prene
dre:des nombres-en mefoie:guopolitignigue 139
Faig:8¢ 8.cav flovruen . quecely (o1t procedniidm
mefine fugon rousitroip adafin  [estrsunesanet
gaux. Pavtant de mombre anquel (e faislcfgaliub
eftanc: donné ;lil ceft-laiser detrouvarles ubid
riombres duicommencemenu, car.ibre fauchue
dinifer le-iombre -donn par 8 & multiphies les
qaotient par:1 3.7.& . camme. %l’:m? dit farfanc
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de la mefme forte que chafcun i la fin {e treuue
6. efcus diuife 6.par 8.vient 3. qui multiplie par

13.7.8 4. te donne i cognoiftre qu'au commen-

-¢cément le premier auoit.g 3. le fecond ¢ i. Le
troifiefme 3. Par mefme raifon les trois nom-
bres que chafcun 4 du commencement eftant
donnez , il eft facile de treuner celuy aiguel (o
doit faire P'efgalite. Car il eft neceflaire 3 fin
que ha queftion foit poffible , que lefdicts trois
nombres donnéz obferuent mefme proportion
que 13.7. 4. pactant fi tudivifes le plus grand
par 3. ou lé moyen par 7. ou le moindre par 4,
il viendra par tout vh me{me quotient, qui
eftant multiplic par 8. produira le nombre au-
quel fe doit faire efgalite, Comme {j les nom-
bres donnez eftoyent 26. 14. 8. dinifant 26. par

* 13.0U I4.par 7, ou 8 par 4 vient toufiours poug

quotient, 2. qui multiplié par 8. produit r6. le

nombre auquel fc feral’efgalite, v

Or d'icy 'on peut tirer la fagon d'vnien aflez
gcntil pour. deuiner de trois perfonnes , com-
ien-chafcune aura pris de gettons , ou de car-
tes ; oud’autres vnitez &:ce icu fe pourra pra-

¢tiquer en cefte foree. S

. h

-~Commmande que lo treifiefme prenne , par
exemple,vn nombse de gettons tel qu'il voudra,
pourueu qu'il {oit pairement pair,ceft a fgauoit
mefuré par 4. En apres ordonne quelefecond
prenne autant de fois 7. que le troifiefme a pris

"de fois 4. & que le. premier prenne tout autant
de fois 13,Alors commande que le premier don-
ne de fes gettons aux deux autres autant qu'ils
en ont chafcun , & puis que le fecond en donne
aUX autres autapt quils en auront chafcun &

RS finale




g fe font par les mombres, 12

finalement que le troifiefme faflé tout de mef-

me. Cela fait pren le nombre des gertons dua
quel quetu voudras des trois ( car ils s’en treu-
ueront tous vn elgal nombre ) & pren la inoitié
d’iceluy, ce fera le nombre des gettons qu'auocit
le troifiefme du commencemient , partant il éft
aisé de deuiter les nombres des autres , prenant
pour celuy du fccond autant de fois 7. & pouk
celuy du troifiefme autant de fois 13. qu'il y 2
de fois 4. aunombre du troifiefme cogneu. Par

§

exemple ,'que le troifiefme ait ‘pris 12. gettons,

alots le fecond en prendra 21. & le prémier 39,
& apres que chafeun aura donné & regetr com-
me ay deuite, il aduiendta que chacun aura
“24. & la moitie de 24 A f¢auoir 12. eft iufte-
ment le nombre du troifiefine Ceey n'eft autré
en cffect que la reigle que:i'ay cy deuant don-
née. Car le nombre ayquel le fait Vefgalite
eftant cogneu , pour trouuer ce¢ que chafcun
auoit du commencement i'ay dit qu'il flloit
diuifer fedit nombre de I'efgalité par 8. & mul-
tiplicr le quoticnt par- ¥3.4: & 4. Or eft-il cers
tain que diuifer vh nombre par 8.8 multipliet
le quotient par 4. c’eft autant que prendre les
quatre huiGtiefmes du mefine notmbre ; & fcas
uoir lamoitie. - C B
Mais fi 'on me demandoit par quel moyefi
i’ay treuue que toys les nombres qui peuuent
foudre cefte queftion doiuent obfgtuer mefme
proporttion que 4. 7. 13. & par quelle reigle ge=
nerale on pourroit foudre toutes autres fern<
blables queftions, encor que I'on changeat la
proportion de ce que chafcun deit donner aux

deux autres , comme fi-au liew de leur donnss.

P j
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 vpefoisausani.quilsont,on siqueroitquil levr
Aonnask dengtois; rrois feiis, quarre foisautant
e Jeatfpasque PAlgebie eftocelle xpui mia ferr
nide grideen vecy,& quedeToperauié dicelle

pupeus finglement trer: ki reigle gencrale de -

mandée.Clelt powrquay powt fatistaiseAux plus
ﬁméﬁuéf?ie:vsux ghersherparetfieyope camme
{a pput fougdeé lo:quetia, fuppelant que chafcuy
4 {on teux depnesux-deux enires deux fois. au-
sant d'sfeus guils snons.Etponr. ecfaine procs
- dans ,fcgo}misxememiy’diiqm: conme ainfrfois
queks froifiefing 3 lafin-donnant a chaleun-des
augssdsux Pantangqu'ils en dnsils e wew
#ent topsiiois avoirynmelme nombre d'elcus
il faur ue les norubses du premier & fe¢od fuls
fenz agptyaD efgaix s partane ie-pofs que le
premis eaftalacs 18 d'efcus, & lefecbdiautly
1.5 Ex puis qui} fruequele-troilelnie]eur déng
A:chafcun le donble de ce qu'ils ops,doncques i
leut.dénera 15 chafoun, Mais alots tous:trots
doinent auoir va elgsl nombte,&:le psemier &
fecod emomy chafvun. s 8-ddeques-letrdificlme
Apareillemée 3.3 Bartaor reprenant 3.1-quila
40ng sy premier,&: 1 Au'il & donngaw focdd,
i glinesefaiveque Jedit. troifiefmeranparauant
que de ddner,eut 7.8.le fecod 1.84,8 lepremier
- g3anfli.Or eft-il qwimmediatemét apparguant
Je.lgcond vient de-donngr 3 chalcun des autres,
geux £ois antanc qulils abayem & pasransil levr

~vienr de.donner:les :de cequiils ansd prefens, -

-Adgaitioir 3B awpremier , & -1 & atroifielme,
+Deneques ledit{ocond reprends ce.qu'it A don-
06,3l e trsuneta quianantquedanngple:fecond
BYRIES RinceJe.premick ; Racs & lotroj ﬁ%{w

¢ o1 7. Rac.

!
|
I
'

}

1
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o cipui fofont par les nowbres.s agt
3.Rac,Mais auffi il couient céfiderer que le pre-
jer-immnediaternentaupaiivac a donne 3 cha(:
cun deg autresle double de largér qu'ils awoyée,-
a feauoir 2 chafcun’ d’iceux les # de qu'ils ont
maifitenant , doncques il a donfie aufecend 2+
Rac, & au troifiefme 3% Rac, Pastant reprepant
le fien,ie conclus que le premier au commence-
fhentauoft 14 Rac.le fecond 2. Rac.&le troi-
fiefe 7. Racs% voylaique Ja .quettion(pour par-

ket ayec Djophante) eft folug infiniment, Ceft

* dife quc tout nombre que.l'on prenne pour va-
leurde la racine;apphiquanrdeutnicne aus po-
firionsap foudra laqueftion.Pateant toysrois
nombres que 'on chdifira , obferuans la mefme
propottign qute s 319780 % ils feront Fefferque
Fondemande & I'éfgaliné. (e fexa (filon'prend
§§:19.& 7.) au nombre 27. qui eft le cube de 3.
qoi {utpaflg d'vi ¢ denominatcur'de I propors
tion:de tee qus chafkum donhes aux - Aitrgs { on

bien fi !’ro«.n easgslé’?sts\?&%&s@wsv 9
(4

&7 galite e fera en'vn nom re qui-aura la
mefme proportid a 27.qu’aurontlts'trois ham-
bres pris a §§.19.7.que fi on eut fait vhe {em-
Blable operationpoi 14 quéRion ‘aufarau

propoled, éri curtroint qu'ad tdmimenctmét 1€
premicravelt &2 Ric e fecdnd LRac.& Teerdis
fieline $Rac - [Mar-corfequent ch cé cas-Hil eft
freeeflaire-gu'sn prenne fotsinombrés obleryss’
la-proportion’ dé'r 3 7:74: & thoiftfant les mef
fhies #3 9.8 Wpalite ¢ fatraunoribre 8. ‘df;ﬁi
R cibe de 2. nombie Pl giaid diva que 1.ded!
fominateut:de laproportion -de ¢céiie chafednt
ddnne-mix deug-atered.> Ot deeélte’ operation”
ietire voe rﬁgle;ﬁéhehfc’qﬂi&ig%ﬁﬁ.‘“ S5 %

08 4
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Triple le denominatenr de la proportionds
" au produst adioufle 1. tu anras le troi-
 [iefme nomhie , a ce troifiefime nombre

adioufle 1. & multiplie le ous par le
. denominateur de la proportion , ¢ aw
- produit adioufle v.tu awras le fecond

~ mombre. Toing enfemble lé fecond ¢5
. txoifiefme nombre defia trousiex, a lewr
. ﬁmmc aa’i onfle 1. ¢’ multiplie .lcf tout
. par'le denominatenr de la proportion,
L@ an produis:adioufle 1. tn anras le
premier siomsbre y ¢ le nombre auquel
. feferalefgalité ferale cube dunombre
| firpaffant & en denominatesr de s

z‘«jﬁ‘of"mm- mLpeT RSN
PA: exemple en Ia prémiere qucltion o le
8 74cnph;ipazcu: dela proportion eft 1.icpren
Ie tople diceluy denominateur, 3 fauoir 3.aud

queliadioufte 1. & i'ay. 4. pour le troifiefine .

nombre. I'adioufte 2. 4 4. vient 6. que ie:mul
tiplic par 1.& au produigadioufte 1. i‘ay 2.pous
le fecond nombre. I'aflemble 4. & . & 3 leut
fomme i’adioufte 1. vient 11. queie multiplia
ﬁar X. & au produit i'adioufle 1.i'ay 13. pour

- premier nombre, & le cube de 2. i ffauoir 8.
eft le nompre auquel {c fait Lefgalité. .

N ————
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En la feconde'queftion ou le denominateur eft
2.Je triple 2.8 au produict adioufte 1.i’ay y'pour
le troifieine nombre i'adioufte 2.3 7. vien 9.que
ie multiplie par 2. & au produit adioufte 1. i'ay
1 9.pour le fecond nombre.laflemble 7.8 19, &
i leur fomme adioufte 1.viét 27.que ie multiplie
par 2. & au produit adioufte 1. i'ay ¢g. pour le
troifie{me nombre , & l'efgalite {e fait an nom-

bre 27.qui eftle cube de 3. furpaflant d'vnle de-

nominateur 2.& la regle fert aufli bi€ pour tou-
te autre forte de propertion comme Pexperience
fera voir ' chafcun : car ce n’eft pasicy le lien
d’en[_cignet dementftratinement comme i'ay tiré
cefte regle de'l'operation de I'Algebre , & qus
partant elle eft ;’nf‘;)xliiblc,ie m'CN'Tapporte au fu-
gement de ceux.la qui {gauent.comme on tirela
quinte-eflenge d'vne operation d’Algebre quia
pafse parlAlembic d’'va efpgit bien, d;lié. o

IX. .
Trosshommes ont a partager LL.L07ROAN%,
~ dostilyen a [fept pleins :a)e vin, fept
vuides 5 ¢3* fept pleins a demy. Ie de-
mande comme [¢ peut faire le partage,
en forte que tows tross. ayent vn efgal
nombre de tonneanx , @ efgalle quan-
ttedevin. . o

C lEaﬁc queftion et prop.o“f'c:é pas Tarraglia en .

previicyggpartie,liure 16. q. 1 30. & encor
Py

e
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ilieh-pibpotc viie femblable en 1 qir 31.fuiddnd
8> Muis-leditautheas {6 contenté -de donnet-14
Folutiondefdickes queftions,(ans enfeigner late-
kle gérerale pour foudic-totites sutres femblas
Bles: | Mqtclle fagon!de “fiite fe* repuee indigné
dvir-fi- habile Math@tidclen, Doneque poutne
tomthitrcre [imeflne faite ie-dis quibcondient
dinifed 4¢-hombre des ‘cohnux par Celuy des
petfoniics, 8 fi-fquotichit he-vient aombre en
tier;13: i Riot €t inpofiiblc;comme fippofant
qu'ily gtz tonneding [IFonniét Yperfohimes;
lepartagene fe péut frireeomimielon-requieit;
éarafinqié fe nombredes tommeant fe- parvage
&galemegil-fudrojrque-¢chafenn enentg 4-qui
elt cliot¢ ablurdéivt tdnheau-nie:{e- ponuant-dins
fi Biilet en plifieirypieces. 1} faurdonc que ce
fuotithtfe-tréuueenties,car ceft le nombre des
_ tonneatrs-que Shafti doi€ avoir Berapres i} con<
uient prendre ledit quotient,& en faire autdt de
parties qu'il y a de perlnhes, obferuant toutes-
fois que chafcune d'icelles parties {oit moindre
gredamoinis duri{di® - quatient. Comine pak

g)gqnplpglg_s tonneiy eftans 21. & les perfonnes

l’:}‘}’ahtdiﬁisllex:'pfq‘;"g.'.”lé qt\ibtf&ﬂcﬁ y.que ie

€onpr.ences: irdis Parties ;3. Loou hien.eh ces

trois 2,2.3, doncthafcuncelt toufionrs moindre

we la moitie d¢ 7 Or par [emoyen deldites par-

ties dn- peutfordeetia ‘qhieionfore ais¢ment,

, aypligw?&‘gbniiﬁgm Fisclles.a cliafque perfon-
ar

ne.Ainfi fe des premicres qui font 3. 3.1,

Le premier 3. fignifie que la pretmiére perfohne

doit auoir 3.tonneaux pleins & autantde vuides

(ear chafeun ems doic owffoars: prendre auf&rz

de pleins quo de vuides ) 8¢ “pagycontequent¥
[

melme
m

|
|
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“mefme pedobnem’en doit anoit que.1+ 3. demy

_pheingonraccomplix lgs 7z Ne refme lefecond

3anonitee que hadeconde perfonnedois. prendré
$-sannedux pleins, 3 . vuidesy & par wonfequens
Ja 3 demy. preid: Einalernent ls troifiefime pawie
#edenate-que 1z teoifielme .ferfonie doitavois
+: wonnea pleist, 1 svuide ;-8 . pat. confequent
foirdemy: pleing:-Rar aloft shafcun auta 7. ton-
pealx 5 & 3 xsonnemx-de vin , partans aniasit
dgs. yailha scomme. le. vin {esons partager efs

gmlm:nm A% et sy L '

g ey
D N A L

- 'Quesirlen fetent fernic des svszes paftia.s;dc

pidgruoic s s3:0n wounera vae sutce folutiany
& tout auffi bonne , & ditag-on que le premick
foit peendge 2. sonteayx pleins, 2 ~vaides, &%.
stemy -pleins. Le fecond: feniblablement 1. ton
feayx pléings, 2 wuidds ¢ & 3. demy pleins,.& e
woifichme s fopricanx-pleins,3 yuides & 1.demy
Plein’; &Pposirce que l'on ne-peut en’point daue
are-fagon faivesrots parei¢s de 7. dant chalfeuns
foix moindre que 1a moisis dudit: 7 en peusal
feuser: que .t pargage epveel cas ne de peut faice
enpeint davtre forte. 2z i v sl g
.s Bt pour mieux faireveisda cerfainete & gones
falicé-de Tna regle , prenons{autce. gxemple de
?Tar;a'glia-, ot il fuppele. que le nombredes ton-
Bequx {oit.27.8 les perfonnes 3.¢omme auparar
mant i¢ prendray.le tiers de 27..qui eft 9.8 ver-
ray da faire trois pargdg g, dont chafcunc foir
ameindrg que la moiti¢ de 9.0x ccla fe peus faire
£n trois differcntes fagons car les. parties.de_ 9.
peunent eftre 333,3.0ubien 1.4.4.0ubien 1. 3. 4.
Parraint on peut donner srois dolurions: caril {e
\peur faire que le premicr prenne 3. tonncaux

pleins,

N < m o
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Pleins, 3.vuides,& 3.demy pleins, & tout.autant
en prendront le fecond & le troificfme,Ou bien
le premier eh prendra 1.plein, 1.vuide,& 7.demi
pleins: le fccond 4. pleins, 4. vuides, & r.demy
plein:le troifiefine’de mefine 4.pleins, 4. vuides,
& t.demy plein, Ou finalement l¢ premier en
prendra 2.pleins, z.vuides,& §.demy pleins:le fe-
cond 3.pleins, 3 .vuidés,& 3.demy pleinsile troi-
fiefme 4.pleins, 4. vuides,& 1."demy plein, & en
toutes les trois fagons chafcun i o. vaifleaux, &
4 £ tonneaux de vin,Neantmoins en ce cas Tars
taglia n'apperte qu'vne folution d'autant qu’il
ignoroit la regle generale pour foudre toutes
{smblables queftions. ,
- *Quefilon-f{uppofe qu'il y ait 24. tonneaux
dont les 8.foyent pleins,les 8.vuides,& les 8.de-
my—tplcins , & quiilles faillc.partaﬁet de la mef-
me fagon entre 4. perfonnes ; dinifant 2 4. par 4.
viendra 6. Partant nous verrons de faire de 6.
quatre parties dont chafcune foit moindre que
1a moitie dudit 6. Ce qui ne {e peut faire qu'en
vne forte,les pasties eftant 2.2.1.1.Par ainfinous
dirons que le partage ne {e peur faire qu'en vne
forte,a fgauoir fi le premiet errprend 2.pleins, 2.
vnides,& 2.demy pleins;le fecond auffi 2.pleins,
vuides, & 2. demy pleins:le troifrelme 1. plein, 1.
" vuide,& 4.demy pleins:& le quatriefme de mef-
“me'1. plein , 1. vuide , 4.demy pleins. Par ainf
‘chafcun aura G.vaifleaux, & la valeur de 3. ton-
neaux pleins. Ie ne m'eftendray pas d’auantage

pour rendre la raifon de cefte mienne regle, cela

eftant fi facile,que tout homme de bon efprit en
viendra bien aisément 3 bout.

o N e = e
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| X.

Iya 41. perfonnesen vun banquet tant
hommes que femmes ¢ enfans , qui en
tout defpendent 4o.foubz, mass chafque

- bomme paye 4. foubz, chafque femme 3.
Joubz chafque enfant 4. deniers. Ie de-
mande combienily a dhommes ,com-

ien de femmesycombien d'enfans.

CEﬁc queftion i mis en grande peine tous
les Aritmethiciens qui ont efté par cy de-
uant , comme Frere Luc , Frangois Feliciany
Nicolas Tartaglia , Eftienne de la Roche & au-
tres ; qui tous fe font efforcez de la foudre par
regle cerraine , mais toutesfois ne font point
venus iboutde leur deffein , car tous fontd’'vn
accord que Ponn’en peut fortir qu'en cefte ma-
niere, Pofons que tout le nombre des perfon-
nes {oit de celles qui payent le moins, a {ca-
uoit d’enfans, dont s’cn([:lit puifque chafque en<
fant paye 4.deniers, quifont £ de {. qu'ils paye-
ronten tout %' f.qui oftez de 40 Lirefte’ 22, qu'il
faur garder i part.Enapres foubftraisds le moin-

~ dré prix des deux plus grands,d fcauoir$ de 3.8&
de 4, refteronc ! & 1*. & puifque ces trois reftes
7. 1. 31 font tousd’vne mefme denomination:
(car autremét il les y faudroit reduire)nous fer-
uit des numerateuss feulement,il nous conuient
diuifer 79, en deux telles parties , que I'vne foit
. meluree par 8.Lantre foit mefuree par 11,ceque
. - nous
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ferons cn taftonnant de cefte forte. Oftons'vne
fois 11.de 79.refte 68.qui'n’cft pas mefuré par 8.
Parrant oftons 2.fois.11.de 79.rcfte §7. quiaufli
n'eftpasmeforé pucs. Parcanz oftons 31 fois k1]
de 79uefté 46.qui encore weft pasmelued par 8.
Doncqueés oftons 4.fois 11.de 79. refte’3 .que 8.
ne'mefurd pointandli.Gltons detie i fois-41i de
794elte 24.qui eft. meluté par. 8. Pattant mpus
dirons que les deux parties cherclrees de 7 g%nt
© §§.& 24.Car diifent 7y, partr.Je'quotitnd eft
sitous jufte; & divifant 24.-par 3:lequorieng eft
3.Doncques nous dirons que ¢ nombrc destho-
mes eft §.celuy des femmis 3;dontla fofiié et
8:qui oftee de-a 1. refte 33. pontle. npmﬁr’éﬁ
enfans.Que fil'on n’eut pas;peu faire depg.denk
- pars, dontPvneeut cfte mefured parc1y Lantres
par & la queltioneut efte impoflible. Et fi:79: {¢
fut pen dinifer en devx telles parties en plufienrs
diuerfes fagons ; lx :queftion-.eur :pew receuqir
tout autancde differentes folutions.. . -7 i wurny
-<Voylila regle que donnét les aurhicurs: (ufdics,:
lagiielle comme 1e e nie:pasqe’ellene: foir affes
bonne & fubtilé,8 fondee furiraifon céme 'om
peutvoir-facilement,ie fouftiensanfli qu'elle:efts
fortimparfai&e, tant parce que en partiellonyr
procede i taftons,, que parcerque’eliene toucke
pas au fond de cefte matiere. Car: tonte femblact
ble queftion propofee vaiverfellement {ans ¢fbce,
apphiquee 3 ancun.fubjeey i elle ¢ft-poflible ) se-
coittonfiomus infinjesfolucions , :comme fi I'oi’
difaic Fai€tes rrois parsde:y v.que Fenemultiplia |
ce par-4.l'aptre par-3.Pautre par:t. la fommerdes:
twois produirfoieynsH oft weuident que -ceft.la.
meline queftian: propafee plus generalementy
ile o, . . . cal

h_. - - e
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car icy Pon ne: requiert point que les.troispara
tiez de-4 1. foyenfnombyca entictsce qlieftoig
ayparavans neceffaire'a canfe gn'dpn.ne peutad-;
etsre: fraltions de perfonngs fans abfurditéy
Y oyre mefme I'on peur-appliquer-yae -femblaz,
ble queftion a:tel fubjedt ,:qu'tlnie ferapoint ng
ceflaire que lafolution fe déne-cn nambres-en-;
tiers,comme fi 'on difoit, I'ay acheté 4 1.8ulnes,
detrois; differentes eftoffes , a fcauois du yeloux,
% 4.cfcus laulne,du-Satin 2 3, efcus,& de la tois,
Ig 320 £ & le tout me coufte: 40. &fcus.. Ie de-,
mande combien. i’ay- pris de. chalque eftoffe.,
Ot en:toys femblablesccas. telles queftions.re--
coiuent.-infinies folutiofs comme. i¢ - feray void:
Gy-apres, - o - : L R

RN S SR -
. Doncques'pour dire ce qui fe peutdfur cefte,.

queftion yiffefaur ferdir dvne niiennc inuens
tion,dont {'ay defia tonché v moten I'aduertifs,
fement dufeptiefine Probleme , laquelle a cefte,
aceafion i'expliqueray icy briefuement, puilque
ie_Fay declaree plus au long en mes commens,
taires, fur.la 45.-queftion du -4 liure de.Dio~
phante, Toutesfois iaduertis - le. Lecteur .que
sil n'eft: expert. en I'Algebre , il ne fe wa~
-uaille pas pour entendre e qui-s'enfuit; cag
- ce luy feroit peinc. perdué , dautant qu'im~
plorant le fecours de cefte diuine {cience - ie dif~
cours ¢n cefte forte, L

- Soitle nombre des homme 1. 8., Doncques,

celuy des femmes,auec celuy des enfans ferag1-.
1.Rac.& puifque chafque homme puye 4. {, tous,

les hommes enfemblc paycront 4.Rac. de [ &.
partantlesfemmes aucc les enfans payveront 40+

N

4 Rac.Mais dautdt que chafque femme paye 3.0
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& chafque enfant 7 {. Il apport que la fomme
?uc payentlesfemmes & les ehfans enfemble, 3
cauoir 40-4. Rac.contient le nombre des fem-
tues trois fois, & le tiers du nombre des enfans,
& multipliant icelle fomme par 3. le produit
1z0-12. Rac. contient le nombre . des femmes
neuf fois,& vne fois le nombre des enfans ; par-

tant oftant de li vne fois tant le nombre des -

femmcs que des enfans, fcauoir 41-1.Rac.le re-
fte qui eft 79-11. Rac. contiendra huic fois le
nombre des femmes : doncques divifant par 8.

- nous aurons pour le nombre des femmes 9 21

$ Rac.qui ofte de 41-1.Ra.laiffera pour le nom-
bre des enfans 31 § T 3 Rac. par ainfi nous aués

~en termes Algebriques le nombre des hommes

qui eft 1.Rac.celuy des fémes qui eft 9 <=1 } Ra.
Celuy des enfans, quieft 31 {137 Rac. dontla

" fomme eft iuftement 41. & felon qu'il eft requis

en la queftion , les hommes paycront 4. Rac. les
femmes 29 &4 ! Rac.& lesenfans 10 i 1 } Rac.
dontla fomme eft iuftement 40. Partant il cui-
dént que la queftion eft folué infiniment (com-
me dit Diophante ) c’cft i fcauoir que P'on peut
prendre tout nombre pour valeur dela racine,

- pouruei toutesfois qu'on le puiffc conuenable-

ment appliquer aux pofitions. .

Or pour ce faire i’ay remarqué deux-points.Le
premier cft quencor qu’é vueille {foudre la que-
ftion generalement fans fe foucier fi la folution

- vient en nombres entiers,ou répus,il faut neant-

mboins prendre garde qu'il ne s’enfuiue aucune
abfurdite, comme en I'exemple déné fi'on vou-
loie'mettre —.pour valeur de la racine, il s'enfui-
uroit que le nombre des femmes feroit moins

que

N oA e e B - 4 ademlae .
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que rienjcar nous auons trevué par force du dif
cours que le hembre des fermmes: et 9] 1{Rac
& partarit fi Fon prent 8.pour vajeug sl la racing,
1 § Rac. feront 11. quieftant fouftraic de 9] 5er
ftera pout le nombte des femmes , moins . 1.3
Doncques pour remedicr 3’tous femblablcs -iny
conueniens ie regarde fi quelqu’yndes nombics
de mes propefitions cft cpofe de nombre moing
facine; ou de racine moins nombre,ou i Pviv.¢f
d’vne forte, Pautrede Lautde, & loss divifant les”
hombres par les racines , §'il ¥'a nombr¢ ‘moing
racine;, le. quotient eft vir terme audefloys dur-
quelil ot prendre la valeur delaracine&:sily
a raciné moins nombre, le quotient eft vn terme
au deffus daquel il faut prengre Javaleur de la ra-

' cine,partant fi1'vr des nombres des pofitions et
compof¥ de notubre moins racine »& lautede
racine moins nombre,ona deux termes entre Jef

| quels de neceffité fe doit prendre la-valeur de Ia

~ racine’exclufiiement. Enla que@ion propnigs,

 pource qutil iy a'que le nambre des femmes 0

'~ ferencontie leifigne de moins 5 il n'yaura- apf§

 quvn’teritie’; qui {¢ treuwers divifagt 9 § par. 1§

- &le'quotiene; afcauoir 7: H{ fera ledit serme ay

- déffous duguel tour nombre-pais pour valeur de

Iz tacinie fohdeaslaquettion ( pournen quion:ady
meite Iés ffaians) qée fi Fon prend pour larxay,

| Cinéy X ou quelque nombre plus grand,le nomy

1‘{1‘6 desfemirives> (€ treuuera rien ou mMoins qui

men, - - T loroa .

Mais pour donner vn excmple ou fe rencond

trent deux termes, {oit le nGbre des perfonncs 20
Pargent en tout defpendu foit 20. {. & que les -

hommes payent 4 £. lesfemmes 1 £ les cnfans § f.
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Lorsipofant 1. 3. pour lenombre des hommes;
les femmes & les enfans enfemble fer6t 20-1 5.
& puilque chafque homme paye 4.ftous les ho-
mes payeront 4%.de L& partant les femmes auec
les enfans payeront 20-48.Et d'autant que chal-
que femme paye } {.8¢ chaflque enfant } i eft cer-
tain que le nombre de{. que payent les femmes
eft 2 moitié- du nombge des femmey, & le nom-
_bee de fols que payent les enfans, eft Je quart dy
nombre des enfans. Doncques 10-4 §. contieng
{2 moiti¢ du nombre.des femmes, 8 1¢ guart, du
nébre des enfans,& multipliang voyt,par 4.vien-
 dra‘8o-163: contbnant devx fois Js. pombre: des.
femmes , & vne fois.céluy des enfans, partant .
oftons en 20-1. 8. qui. contient vae fois, tant lg
~ nébre des femmes, que celuy des enfans, teftera
60-1 § se.pour lenombre des femmes,qui ofté de
20-18e.reftera 148 «o.pour lc,nébrcﬁ;; enfans,
Nous auons doncques 1 g..pour leshommes;6o-
1§ Rac. pour les femmcs, 14 340 pour les en-
- fans , & pourcequily a nombtqzmgigg racine,
4 fcauoit 60-1 § Rac.divifant 60:par 1¢.,.1¢ quor,
tient 4. fera le terime an deffous duquel {e doit.
prédre la valeur. de |4 racine,& d'auaps quily 2,
Yacine moins nombre v {caunir; 14, Br40. divi-
“fant 40 par 14. le quotient 2,5 fesd Je yesme. auy
- deffus duquel il fane prendse la racing., Partant,
tout nombre pris entre 2 § & 4~ foudra la que-,
Rion £i 'on admet les nombres rampus, & point:
de nombre qui ne foit entre ces deux termes, e
fera propre. -~ P T R
Le fecond point que ie remarque,eft pour faire
venir la folution en nombres entiers, lors que le
fujet ne permettra pas qu'on {e {crue des fraktis,
5 77 comme

h
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comme quand on parle des perfonnes ou d'ani-.
maux viuans, qu'on ne peutdinifer en ‘Pluﬁeurs .

1

parties fans abfurdité,& pour ce faire, f1 &s pofi-
tions il ne fe fencontre aucupe fration la chole
eft bien aifée,car on peut prendre pour valeur de
la racine tout nomE:e entier. qui {e treuue en-
tre les bornes des termes cherchez par Lartifice

que i'ay enfeigné, comment au dernier exemple, -
pource quen toutes les trois K:ﬁti ilnya
aucune frattion, on peut pren zg::i la racine
tout nombre entier qui {e treuue ghtre 2 § & 4.8¢

pource quil n’y 2 que 3. on peut dire que telle
queftion par nombres entiers n'a qu'vae feule fo-
lution & le nombre des hommes eft 3.celuy des.
femmes 1 ¢. celuy des enfans 2. mais fi I'on ad-
mettoit lesifractions, il appert qu'entre 2 5 & 4,
on en peut prendre infinies. ‘
Que fi en quelqu'vn desnombres des pofitions
il e rencontre des frattions,il y a vn peu plus de
difficulté , comme au premier exempleouily a
des huiGic{mes tant au nébre des femmes qu'en
celuy des enfans. Toutesfois en telcas ie proce~
de ainfi tres-certainement.Le nombre des enfans
eftant 31 ! T} Rac. pour faire que tét la racine,

qu'iceluy.'nombre des enfans {e rencontre va
* - nombr€ entier, il eft neccflaire de prendee pour

la racine vih nombre entier , dont les § adion-
ftces 3 ! faffent vn nombre entier, & fi faut que
iceluy nombxe foit moindre que 7 +, (qui e

le terme treuué ) or cela n’eft autre que trenver
" vn nombre au deflous de 7 %; qui mulriplié par
3. & au produit adjouftant 1.la fomme foit me-
furée par 8. c'eft a dire trenuervn multiple de 8.
qui Turpafe d'vn vo multiple de 3. tel foutesfois

Q. 2

> —
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qu'cciuy multipie de 3. dinifc par 3. donne vn
quoncnt moindre que 7 3. Or cela n'eft autre-
chofcque la 18. propofition de ce liure, par la-
qucile ru trouucras que 16.¢ft le moindre multi-
ple de 8. que ru cherches , duquel oftant 1. refte
ts. multiple de 3. & parce que dinifant 1. par
3. le quotient ¢. ¢ft moindre que 7 5 t peux
preadre . pour valeur de la racine, & Fappli-
quant aux pofitions , tu diras que le nombre des:
hommcs cft ¢. celuy des femmes 3.ccluy des en-
fans 3 3.Que fi par la 19. de ce liure; tw vas cher~
cher tous les autres multiples de 8. furpaffansde
Fynice , les multiples de 3. un’en trenveras au-
@un autre qui foit.propre i foudre {a- queftion,
car diuifant le multiple de 3. par 3. lequotiene
fera toufiours plasgrand que 7 . Parx confe«
qucnt tu pourras afleurer,que cette qu’eftion n’a
qu'vnc foluriotn:en nombres enuiéss.. .
=.1l pourroict 2uffi arriver qu'an lieu de fe feruix
de fa 18. de.celiure , il fandroit employer la 2 1.
gunme fien I'vac de tes pofitions turencontrois
ces:nombres: 1231 7 4 B2.Car alors.teferois res
duit a chercher' vo multiple de 5. qui furpaflafb
de 3. vn multiple de:4. ce quesuterois par la fufs
dite 2. propofitian de-ce hure. €gla duflit quac
“3ceftequeftion : que fiquelqu’vn en veut fgduoir
dauantage , & apprendre: comme par. Ja mefmg
inuention , on peut foudre les reigles. d'alliga-
ton , & treuuer toufiours infinies folutions ; ce
que perfonne deuant moy n'a iamais enfcigne,
qu'il.aille voir mon commentaire s Ja 41. que-
ftion du 4. liure de Diophante. La il apprendra
aufli corme il faut proceder en toutes queltions.
de femblable nacure, Jors qu'onvpropofea didtfer
L : vn

coemmmaattedfliaen. . _ P
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¥nnembre donné en 4-om.en pluficyrs pprrics,.

* qui multipliees par autant de diffenens nombres,

donnez,faflent des produits, dewt Ja fomme foit

auffi vh sombredonné. Mais.autre rout ce.que;

i'ay dit-en cc liew K, pour faire voir la. beaute,
de mondnuention,en compamifon de ce quons.
efcric {ucce fubiet , les plus habiles Arithmeti-
ciens qui: n’pnt.devance; il faut que radiouffe
icy pout. conglufion de ce liure, ce que ¥ay
trenué. eo- examinant les -denx . dernieres.quer
ftions du liuse 17. de la premigre partic de,
I'Arithmetique de Tartaglia, En la_premiere’
il propofe a divifer le nombre roo en qua-
tre nombres eniess , -tellement que multi-
pliant:le premier par 3. le fecond par 1. le troi-
fiefme par I, le quatriefme: par §, la fomme
des produits foit aufli_100. & donnc vne fcu;
le folution-, mettant le premier nombre f 9.le
fecond 21..le troifieflme §1. le quatric(me g,

aduoiiant encore ,. qu'il -ne_fgait pojnt foudre

des femblables queftions, qu'en y procedgnt a
taftons ; la ou ie treuue par ¥n difcours infalli-
ble , & fandé.en bonne demontflration, que ce-
fte queftion ainfi propofee , peut reccuoir ipfi-
nies {olutians.cp admetrant les fraGions, canfe
quon pept meottre-pour le premicr nombre,
tout nombre moindre thvg.?.‘mﬁs} en nombres
entiersy plle fecoit 226 {olutions,a éaule gi'on
peut mettie pour le premier nombge,tops npm
bre plus grand que. L'vnite , & qui-ne &:pa?é
point 14, & mettant.le premies nombre 24. on
pest douner 3 folutions, Le.mettant 23.0nen
peut donner 7. L¢ mettant 22, il y a 11 folu-
tions, L.¢ mettant-al: il y en-a r5. Lemettant

QU 3
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20.ilyenazg. Lemettant 19.ilyen 218. Le

metrant 18. iy ew 2:17. Le mettant 17.ilyen

2 16. Et ainft confecutinement diminuant touf-
iours-d’vne, iufques au nombre' de 1. lequel
cftant mis pour le premier rrombre , ne donne
qu'vne folution.: 'aurois crainte d’ennuyer le
leGeur , & encor plus l'imprimenr , fiie vou-
lois icy coucher pat ordre toutes les fuldictes
226 folutions : mais pour ne poiac fraftrer en-
ticrement les plus curieux de leur attente, ic

rapporteray feulement les 18 qui fe treuuent,

mettant le premier nombre 19. comme Tarta-
glia le met, & tu verras que Ia folution de Tar-
taglia eft iuftement la feconde. -
19 19 19 19 19 19 19 19 19
‘23 z2 21720 I9 18 17 16 1§
.54 ST 48 45 42 39 36 33 30
4 8 12 16 20 24 28 32 36

19 19 19 19 ‘19 19 19 19 19

14 13 12 11 186 9 8 7 6

" 27 24 21 18 ‘15 12 9 6 3~

40 44 48 52 §6 6o 64 68 72
'La feconde queftion de Tartaglia eft. Diuifer
200 én ‘cing nombres entiers , tellement que
miiltipliant le‘prémier par12.lefecond par 3.le

. troifiefme par r'le-quatric{me par §. le cinquief-

me par §. I fortime ‘des produits foit auffi 200.
& ledic autkeur (e tientbien glorieux d'auoir
peu tiouuer vne folution , i fcauoir mettant le
premier 6. le fecond 1 2.le’troifiefme 3 4. le qua-
triecfme ¢2. le cinquiefme 96. Mais fe veux que

-lele@eur s'eftonne, quand il verraque Yaffen-
re, que cefte quettion reoit 6639 folutions,

toutes

L
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toutes par mombres entiers , d’autant-quien
peut mettre pour le premiet nombre , tout
nombre moindge que 11 }. & mettant ledit pre-
mier nombre 11, il y 2 3 {olutions. Le mettapt
10.ily ena 6o. Le mettant 9. ily;ena200. Le
mettant 8.il y en a-388.L¢ mettant 7. ily ena
§71. Le metcant 6.l y-en'a 704. Lemertaint é

‘e
mettant 3.ilyenagy7. Lemettant2.ilyen
a 98¢. Lemettant 1.ily en a 1005. Que s'il me
falloit rapporter icy toutes lefdices folutions
en particulier, elles rempliroient plus d'vne
vingtaine de pages,ce qui {eroit trop ennuyeux.
C'eft pourquoy ie me contenteray.de coucher
icy toutes celles qui fe trotuent , en metrant le
premier nombre 6. & le fécond 12. comme fait
Tartaglia , lefquelles folutions font en tout 44.
comme 'on peut voir, o

6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 6
12 53 &2 13 33 313 12 8§13 1 32 12
46 45 44 43 42 41 40 39 38 37 36
4 8 13 16 20 ‘34 38 33 36 40 44

- 132 139 126 123 120 117 314 11 108 fO§ 102
6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 6
33 12 12 13 32 12 13 13 i3 13 12
35 34 33 32,3t 30 29 28 17 16 3¢
48 53 6 60 64+ 68 73 76 8o 84 38
99 96 93 90 87 85 31 98 75 72 69

6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 6

12 13 312 13 13 13 12 13 ‘X 12 13

34 33 23 31 30 39 I8 17 16 15 14

92 96 100104 108 112 116 110 124 1:8 133

66 63 60 57 S4 ST 48 45 42 9 36

6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 6

53 13 32 33 13 I3 B 3 13 I3 g

13 32 1t o ¢ s ¥y 6 5 4 3

136 140 144 148 I33 156 160 164 168 171 376

33 30 27 54 3t 18 15 X 9 & 3

FIN.
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